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Præfatio ad Lectorem. 


UAM IS de fcientiis Mathematicis, bác ноћ 
Ó fuperiore etate, preeclare meruerint Piri eru- 
ditt, qui Algebram Speciofam, Arithmeticam Infi- 
nitorum, saperamque Fluxionum do rinam ad- 
invenerunt (y excoluerunt: nibil tamen inde Ve- 
terum gre detrahitur, qui Geometriam ad eam provexere 
peyfectionem, quam facthus forfan fuiffet posteris mirariy 
quam abfque Antiquorum feriptis inveftigando affegui. Quod 
egregii con[umtnatique Geometre exfliterint, Magnogue аси- 
mine & Jolertiâ preeditt, abunde teflantur vel Euclidis folus, 
Archimedis, ( Apollonii que Lr tiani Plurima quidem 
M | ut ceteros taceam) nobilifjimague religuerunt ingeni 
monumenta; quorum nonnulla, que fcilicet manifeflam pra 
Je tulerunt utilitatem, queque proinde confervar: ритат ge- 
neris maxime intererat, temporis injuriam fceleratafgue plaf- 
, guam barbarorum manus effugeruut : dum illa, que peniti- 
буа fcientia magique abflrufa continebant, neminem паба 
vindicem idoneum aut cuflodem fidelem, utcunque pretiofay 
fatali firage periere. Hinc factum, ut, magno rei [iterari 
damno, баёўепиз defiderarint Mathematici libros iffos de 
Analyli Veterum, quorum. nomina @ argumenta ex Pappo 
folo babemus eaque baud fatis integra; quod y ipfe mutilus 
qon fui parte truncatus ad nos pervenerit. Univerfos 
fane deperditos. exiflimavit @ deflevit Orbis eruditus, donec 
lber Arabicus cui titulus, 


Жол) isse الخطوط‎ Ф255 GO» 43819] CE 
felici fato, repertus erat in Bibl. Bodleianà inter Codd. MSS. 
Ci. Seldeni: ubi dia latitavit, ac forfan diutius aliquanto lati- 
afet; nifi, paucis abhinc annis, т manus incidiffet Ф. Ed 
eraardi,  голотиге Profeforis Saviliani, & linguarum Ori- 
entalium ретт? : qui flatim Codice in[pecfo comperit effe 
radu&ionen Arabicam Apollonii а] abys лоти. 
ernardus ;ezzur, Jbro praeclaro invento lætatus, alacriter 
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efe eidem Latine vertendo accingebat.. Verum antequam vel 
decimam partem ab[olverat ab, incepto defiitit, five aliis fiu- 
diis avocatus, five operis. difficultate perterritus : mam Codex 
ille non folum peffima manu exaratus erat, рийёїї]ўне diacri- 
ticis plerumque deflitutus, quibus in fcriptura Arabicà litere 
quamplurime folent diflingui; [ed (b gravioribus adbuc vitiis 
laborabat, quod verba. fzpiu[cule (y integras nonyunguam pe- 
riódos. отијегії, Ф «Diagramimatum lineas literis male fignatas 
Ф’ diflinftas habuerit > adeo. ut IDiviuatorem potius quam In- 
terpretem ad fenfum genumum eruenanm requififte videretur. 
Pofiquam autem Bernardus é огиз excefferat, quicquid Аро1+ 
lonii гаи ит erat male habitum: dp neglectum: jacebat, 
donec bortàtu. Kiri Optima œ- docdiffuna Ф. kHenuci Aldrich 
5. Т.Р. @ Adis Chrfü Decani, гиа їп manus [urnpferat 
Сойера meus paSmuanxargy D. Gregorius, Bernardi 22 Cas 
thedra Saviliana. Succeffor digniffunus. Hie lota nonnulla in. 
Kerfione Bernardina caflggavit O». fápplevit, totamque. тант 
elegauti in. ufam Decani defcribi curauit: CPoffquam autem, 
magno Walhfio ad. fuperos migrante, munus JProfefforium, 
quad ille egregie ornaverat, jn. ame collatum effet ; (5 forte: fora 
tuna Apollonii apographum: istud, butnanitate Decani. fupra 
snemarati, con[pext/Jeu : magna: me тисе} cupido. tentandi 
quid ipfe in reliquo. Apollonii vertendo: presare potuerim. 
Opus faune arduum: y impeditum aggre Jus. fum, qui, Lingue 
Arabice prorfus gnarus, librum 12 ea confcriptum, mendifgue: 
znnumevis Gp Jacutis non paucis refertum, interpretandi onus 
in me fulceperim, Р erum. beneficio. Schedarum: quas. tra- 
duxerat Bernardus, @ que mibi Clavis ad- inflar: aditum ape-- 
ruerunt ad. Apollonii mentem invefiigaudam, primum. voces 
illas excerpft de quibus ех Verfione Bernardi liquido: mibi 
conflabat ; dein, ad argumentum рений, @ notas obfcu- 
Fiores Herum iterumque mecum evo vendo, quid fibi voluerunt 
paullatim deprehendi: @' bác quafi deciphrandi sgezbodo (ut 
ita quar) eoufaue progreftus fura, ut totum fere librum per- 
lêgerin, ac quodammodo tutellexerim 5 eundemque. denuo ре-. 
deteutint. percurrendo, opus integrum, abfaue- alterius cujuf-. 

piam auxilio, ad eam апат videtis formam. perduxerim. 
Quod ad: Codicem MS. attinet, qui mobis: aureum. Apol: 
lonir ейдуур unicus coufervavtt , 2 ео, Librarii (ut füfpcor), 
incuria, plurimas hinc inde periodos defiderari comperi; quas, 
prout 
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prout. fenfus. (у demontratio poftulabat, verbis meis, fed di- 
verfo cbaracZere excufts, [upplevi: Veruntamen non vanam 
pra Је fert Antiguitatis [peciem, utpote qui prime pagine 
adJcriptum babeat Po[fefforis nomen; anno Hègiræ 633. 1. €. 
Chrifti 1235. unde liquet aute quingentos annos fcriptum fu- 
ife. Quo autem: tempore adornata fuerit; bec Kerfio, pro 
certo flatuere non po/[um : conjecturis tamen inductus credo, 
fa&am effe paulo poft annum Chrilt 820, aufpiciis Almaimo- 
nis Chalife //ve Imperatoris Saracenorum. Quz, miro flagrans 
literarum amore; libros SPhilofopborum. Ё” Mathematicorum 
optimos à Grecis Imperatoribus impetravit ; atque id negotii 
popularibus fuis dart voluit, ut eos, fumma ана potuerunt 
Jide @ elegantia, in linguam 'Arabicam verterent. 

Jam fi queratur unde confiat bunc. tractatum genuinum 
efe Apollonii fetum? En tibi rationes, mco judicio, non con- 
tzemnendas: Primoy:m tot Loca бу Cafus diuilus eft uterque 
liber, quot utrique Apollonii aei лбув Swmpus tribuit Pappus, 
ги Præfatione ad N [Imm Collect. Math. 24° 74em eff ni- 
merus dy ordo aiorifmau, üdemque Сајиз droviflici. 3° Liber 
nofiri. Apollonii fecundus, eodem modo ac iHe quem defcribit 
Pappus, zofus ad -primum refertur, д quo etiam diorifinos 
omnes: mutuatur. 4° Lemmata eadem quae т libro Arabico 
pajfun occurrunt; in principio libri feptimi (ut ab Apollonio 
de[umpta у -demonfirat Рарриз. 5? Quatuor ultima Pappi 
Lemmata eodem ordine ac zijdetm. fere verbis traduntur, gui- 
Pus Maximarum y» Minimarum Rationum termini, in limi- 
tationibus ad Cajus fecundos. o quartos Locorum. УТА @? 
VU primi Libri noftri. Dengue Diagrammata fere отта 
Graecam referunt Originem, eo quod linearum notas difpofitas 
babeant juxta ordinem Alphabeti Gracorumygui ab illo Alpha- 
beti Arabum plane diverfus eft. 

S: quis objicmt. librum bunc, fimili licet. argumento, ge- 
thodo tamen Apollonianz plane diffimili fcriptum efe; quod 
їл Cafibus uutverfis. fingulas Yerum minutias percurraz, & 

Plurima Jufe demonfivet, que nulla videntur egere. demon- 
Jiratione, Yelim is cogitet, librum бипс ex eorum numero 
rimum efte, quos ad Artis Analytics inftitutionem adbibitos 
memorat Pappus; unde neceffe habuerit Autor quamplurima 
in difcentium ufum plenius Q enucleatius tradere, exemplo- 
que {трн Problematis per omnes. Cujus folati common- 
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firare, quid in fimili ура inveftigare debeat Analyfta, 

Elec de Apollonii libelo jam primum in lucem edito; ex 
quo fatis liquet, quo раёўа Veteres, adhibitis proportionalium 
proprietatibus, Problemata plana ad equaütatem duorum redt- 
angulorum deducebant ; quorum alterum quidem datum erat, 
alterius vero laterum fumma vel differentia. Negue ul- 
terius im ex[equenda Compofitione progreffi [unt , quia in 
fexto Elementorum Prop. 28Y3 (y 297, @ zm Prop. 58" 
Q 59", iterumque Prop. 84** d 85"* Datorum. Euclidis, 
re&aneulum datum excedens vel deficiens quadrato ad datam 
ғат applicare docemur ; qua quidem Efe Himes cothictdunt 
сит /Equationum quadraucarum (uti auc loquimur ) Con- 
Jüruétionibus Geometricis. Methodus bec cum Algebra  fpe- 
ciofd facilitate contendit, evideutià vero бу demon[lrationum 
elegantia eam longe [uperare videtur: ut abunde conflabit, fi 
quis conferat banc. Apollonii docrinam de Se&tione Rationis 
cum ejufdem Problematis Analy ft Akebraicd, quam exhibuit 
Clarifimus Wallifüus, Тот: П. Operum Math. Cap. LIV. 
Раб. 220. 

Ut vero methodum banc preæftantifimam magis adbuc il- 
J]ufirarem d» Matbefeos Stuaio[os pleutor demererer obfequio, 
ad libros Apollonii de Se&ione Spatii reffituendos. memet 
accinxi ; nec inani, ut per[uafiffimum babeo, conatu. Nam 
per omnia ipfius Apollonii ordinem gp argumenta affeguutus 
mibi videor, quantum fcilicet ex Pappi defcriptione vel ali- 
unde licet conjicere : quam bene autem hoc præfiiterim alio- 
rum eflo judicium. Denique cum F'erfiont noftre, ad ma- 
jorem problematis dilucidationemyoptimum vifum fuerit Scho- 
lia nonnulla inferere, quorum ope Loca Geometrica, reas 
omnes datam. rationem abfcindentes contingentia, defignari 
poffint: itidem in Scctione Spatii, guo modo fimilium loco- 
rum defcriptio fieret demonfiratum dedi, proprifaue folutto- 
nibus attexui, ne quid in bac de Sectionibus oczrina defide- 
raretur. — fn[uper. ad calcem Prafationis Pappi, de qua тох 
diurus [um , prima viginti lemmata e Libro Septimo 
Collect. Math. excerpta adjeci; quia im demouflratiouibus 
Apollonii de utrágue Se&ione ea afumpta fuiffe plane affe- 
rit Pappus, re/gue ipfa teftatur. 

Valde quidem dolendum efl, quod reliqui. tra&atus Vete- 
тит Analytici, à Pappo memorati, aut perierint, aut go 
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lucem con[pexerint. Nam minime dubito quin iorum non- 
nulli, Arabice faltem verfi, alicubi terrarum lateant, pulvere 
magis quam tenebris Juis imvoluti. Quamobrem ut ab eru- 
ditis, quos ad Bibliothecas penitus excutiendas iterum iterum- 
E ortor, melius faciliufgue reperiantur d». dignofcantur, 
appi Zreefationem, non antehac Grace, immo vix Latine 
editam, operibus hifce preemifi ; prifline integritati, quoad ejus 
feri potuit, veflitutam ё duobus Codd. MSS. Bibliotheca Sa- 
ушап. Zerum, ut ingenue fatear, manum adhuc medicam 
pofiulat. Nam ut Greca Pappi in hifce Codicibus Jæpiufcule 
luxata funt @' depravata, precipue in defcriptione Porifma- 
tum Euclidis, (ийг nibil fere fani occurrit) sta in plerifque 
abfiirda adeo б infulfa erat Commandini F erfio, ut necefle ha- 
buerim, aut paffim eam emendare aut aliam de novo conficere. 
Quin d alias ob caufas expoliri (y. publicari meruerit baec 
Pappi Zrefatio. P ктм 0,u£ ex ей oflendatur Cartefium falfo 
Veteres ignorantiae infimulaffe, quaft is primus mortalium 
Locum ad quatuor reas ab Euclide incæptum componere 
noverit; cum tamen Apollonius hoc ipfum fe effecifte non ob- 
Seure indicaverit. Nam impoffibile effe * dictt, perfectam 
ejus Compofitiouem exhibere, abfque propofitionibus quas ipfe 
& Је inventas prodidit im tertio Conicorum: quod idem eff 
ac ff dixiffet, illis conceffis facile бу proclive fuiffe Euclidi 
Locum compofuiffe. Et Јане fi quis contulerit foluttouez illam 
орегојат © immani calculo Algebraico perplexam, quam in 
priucipio Geometrie [ue dedit Cartefius, cum admiranda ila 
concinnitate qua res tota Geometrice бу abfque. omni calculo 
abfolutur, per Lemmata XVII, XVIII, XIX. Lib. primi 
Princip. Math. Naturalis Philofophim, adhibitis duabus pro- 
pofitionibus Lib, III. Conic. minime dubitabit quin. Apollo- 
nius 22/е бас in re majus quiddam præfiiterit, quam ай eo 
Рта! ит exiflimat Cartelius. — Zufuper adjicere licet, quod 
аа problema de Sc&tione Determinatá, ab Apollonio plenijtinne 
refolutum, tota redeat difficultas inveniendi puntum quin- 
tum in Loco defiribendo. Datis autem quinque punctis do- 
cet Pappus Locum Ellipticum perficere, Lib. VILI. Prop. 13, 
14. Eodemque modo, nec difficikas, mutatis mutandis, Lo- 
cus ZZyperbolicus per data quinque pun&za de[cribitur. SE- 
симро, ut palam fat omnibus, Regulam Guldini Centroba- 
ПСА; ет inventa Grometrica fuperioris feculi praecipua ' 
* yide Pappi Prefat, p. XLII. nume- 
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numeratam, ipfis etiam Veteribus innotuilfe cun Pappus, 
fub finem Фији[се .Prafationis, difertim nobile illud Theo- 
rema defiribat, quo menfurantur Solida omnia gyro Planorum 
guorumuis genita, modo habeantur eorundem Ceutra Gravita- 
zis. Nam fi tuppa reddatur gy Tans, àugorsixo» vero gyrando 
genitum, res manifeftior erit, quam ut probatione indigeat. 
Verum utrum boc invenerit ipfe Pappus, an àdecefforibus 
fuis acceperit, ех ipfius verbis baud йаиеі : pro certo tamen 
affirmare аит, Бапс Regulam ili perfpečam fuiffe, annis 
1200 ante natum Guldinum. 

Jam demum non diffitendum efl, quod libris d Pappo defcri-.... 
ptis denuo inflaurandis operam патағіні Matbematici recen- 
tiores. Duos quidem noflros de Sectione Rationis. ё» Spatii 
quadantenus reflituit Willibrordus Snellius, revocazos ad Se- 
опет Determinatam, ab ¿pfo fimiliter nflauratam. Ta&io- 
num 4oZrimam in Apollonio Gallo de/meaviz Franciícüs 
Vieta. Loca plana à Fermato, in operibus ejus ро} итий, 
miro acumine o judicio illuffrata babemus : qui O РогИтата 
Euclidis, opus /onge difficillimum, redintegrare pollicitus eft ; 
verum fidem non liberavit. Denique Ynclimauonum proble- 
mata per omnes Ca[us ex[ecutus eff Marinus Ghetaldus. Ne- 
que Jane tante difficultatis Junt hac отта, ut alicui Artis Al- 

ebraicz perito moram longam injiciant. Kerum perpenden- 
dum eft, aliud effe Problema aliqualiter re[olntum. dare, quod 
modis variis plerumque fieri potefl, aliud methodo, elegantif- 
Jim id ipfum есеге Analyfi breviffuná & final- per- 
Јрісий, Syntbefi concinnå. dy minime opero[à. Floc Veteres 
preflitiffe argumento efl Apollonii Aber, quem impræfentia- 
ram tibi fiflimus: nec dubium efl quim Pappus Јар -tirulo 
rire dronos libros preediéfos collegerit, ut exempla daret 
Analyfeos - Fuflitutionis. efficaciffuma , d dicentium. captui 
longe accommodatiora. eh 

Alia qua. 1e топєат jam non [uper[unt ; boc tamen unum 
ne neftias, tanti[per te morabor, donec navravero, те ta hifce 
omnibus edendis plurimum adjutum fuiffe à viroamiciffinogy 
de re literaria præclare merito D. Joh. Hudfono S. T. Ф, 
Bibliothecæ Bodleianæ Præfeo:. qui id fibi ( qua efl ha- 
manitate) сита effe voluit, ut nitidior dy emendatior prodi 
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Pappi Alexandrini Præfatio ad feptimut! 
Colleéctionis Mathematicæ,¿ quo cont 
nentur Lemmata Loci de Refolutiont 


OCUS de Refolutione infcriptus, ZZermodore fili, v 
paucis dicam, propria quedam eft materia, in eorum 
ufum de(ignata, qui, perceptis communibus Elementis, 10 
Geometrià facultatem fibi comparare defiderant invefligand! 
folutiones propofitorum problematum; & ш hunc finem {0° 
lummodo utilis. Traditur autem à tribus viris, Zuczze nempc 
Elementorum fcriptore, Apollonio Pergæo, & Ariflæo feniore 
Procedit vero per modum Refolutionis & Compofitionis 
Refolutio autem eft methodus, quà à quafito dus jam сой 
ceffo, per ea qua deinde confequuntur, ad conclufionem ali- 
quam, cujus ope Compofitio fiat, perducamur. In refolutione 
enim, quod quxritur ut jam factum fupponentes, ex quo 
antecedente hoc confequatur expendimus; iterumque quod- 
nam fuerit hujus antecedens; atque ita deinceps, ufque dum 
in hunc modum regredientes, in aliquid jam cognitum loco- 
que principii habitum incidamus. Atque hic proceffus Ana 
lyfis vocatur, quafi dicas, inverfa folutio. E contrario al 
tem in Compofitione, cognitum illud, in Refolutione ultimo 
loco acquifitum, ut jam factum pramittentes; & quo ibi 
confequentia erant, hic ut antecedentia naturali ordine dif- 
ponentes, atque inter fe conferentes, tandem ad Conftru&tio- 
nem quæfiti pervenimus. Hoc autem vocamus Synthefin. 
Duplex autem eft Analyfeos genus, vel enim eft veri inda- 
gatrix, diciturque Тһеогепса ; vel propofiti invefligatrix, 
ac problematica vocatur. In 'Theoretico autem genere 
quod quzritur, revera ita fe habere fupponentes, ас deinde. 
per еа quz coníequuntur, quafi vera fint (ut funt ex Hye, 
pothefi) argumentantes ; ad evidentem aliquam conclufio:, 
nem procedimus. Jam {i conclufio illa vera fit, vera quo”) 
que eft propofitio de quà quaritur; ac demonftratio rei’ 
proce refpondet Апајуй. Si vero in falfam conclufionemr 
incidamus, falfum quoque erit de quo quaritur. In Proble- 
matico 
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matico vero genere, quod proponitur ut jam cognitum fiften- 
tes, per ea quz exinde confequuntur, tanquam vera, perdu- 
cimur ad conclufionem aliquam : quod fi conclufio illa pof- 
fibilis fit ac mesi quod Mathematici Datum appellant; 
poílibile quoque erit quod proponitur : & hic quoque de- 
monítratio reciproce refpondebit Analyfi. Si vero incida- 
mus in conclufionem impoflibilem, erit etiam problema im- 
poffibile. Diorifmus autem five determinatio eft qua difcer- 
nitur quibus conditionibus quotque modis problema effici 
poflit. Atque hzc de Refolutione & Compofitione dida | 
funto. Predictorum autem de Refolutione librorum hic eft 
ordo. Datorum Æuclidis Liber unus. «фойонй de Ѕе попе 
Rationis Libri II. Ejufdem de Se&tione Spatii TI. Ре Se- 
опе determinatà ll. De Tactionibus ЇЇ. Euclidis Po- 
rifmatum ПІ. фо de Inclinationibus П. Ejufdem de 
Locis planis П. Conicorum VIII. Arif zi de Locis folidis V. 
Euclidis de Locis ad Superficiem 11. Zrazoffbeuis de mediis 
proportionalibus II. Fiunt libri numero XXXII. quorüm - 
contenta, ufque ad z4po/louii Conica, confiderationi ша fub- 
jicere volui; una cum numero Locorum & Diorifman, Ca- 
füumque in unoquoque Libro ; ac praterea adJeci Lemmata 
requifita, Neque credo à me omiflum elle quidquam notatu 
dignum in defcriptione horum Librorum. 


De Datis Euchdis 1. 


Primus Liber, nempe Data Euclidis , continet omnino 
Theoremata nonaginta; quorum priora viginti tria funt de 
magnitudinibus in genere, vigefimus autem quartus, de rectis 
proportionalibus non datis pofitione. Qux deinceps qua- 
tuordecim, de rectis pofitione datis. Qua fequuntur decem, 
de Triangulis fpecie fed поп ройиопе datis. Proxima 
feptem funt de quibufcunque fpatiis re&tilineis, fpecié tan- 
tum, fed non pofitione datis. Sex qux deinceps funt, de 
parallelogrammis & de applicationibus fpatiorum fpecie da- 
torum agunt. E quinque autem fequentibus, primum jam 
defcriptum eft (nempe Dat, 49°. ) reliqua vero quatuor 
funt de Triangulorum Areis ; quod differentiz poteftatum 
laterum Triangulorum, datam habeant rationem ad eorun- 
dem Areas. His fübjunéta feptem ufque ad LXXIlIw ugs 

e 
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de duobus parallelogrammis; quod juxta angulorum Hypo- 
thefes habeant rationem datam inter fe; quxdam vero eo- 
rum Confe&taria habent fimilia in duobus Triangulis, E fex 
autem fubfequentibus propofitionibus ufque ad 79:m, dua 
quidem funt de Trianguli, quatuor vero reliquz funt de 
pluribus rectis proportionalibus. Tres proxima funt de dùa- 
bus rectis datum fpatium comprehendentibus [guarum Jum- 
ma vel differentia datur, vel etiam differentia poteffatum.] 
چ‎ Catere vero omnes octo ufque ad nonagefimam, in circulis 
demonítrantur, vel magnitudine tantum datis, vel etiam 
pofitione; quód rectarum per datum punctum ductarum qua 
fiunt ё fegmenus recZangula data fint. 


De Sectione Rationis П. 


- Duo quidem funt Libri de Sezione Rationts, fed unam 
tantum faciunt propofitioncm fubdivifam : quare unam illam 
fic defcribo. “Per datum pun&tum rectam lineam ducere, 
*€ quz auferat à duabus rectis pofitione datis fegmenta, pun- 
“15 in Шет datis adjacentia, datam rationem inter fe 
“habentia.” Diverfas autem multaíque figuras habere con- 
tigit, ob fubdivifionem factam ; & ob diverfas rectarum da- 
tarum inter fe pofitiones, Cafufque puncti dati differentes ; 
propterque Analyfes & Compofitiones horum Cafuum, ut & 
| Diorifmen. Habet autem Liber primus de Sectione Rationis 

р 26,1 g оса feptem, Cafus viginti quatuor, Diorifmos vero quip- 
г que: quorum tres funt maximi, & duo minimi. Maximus 


Y 29 шдет eft ай Cafüm tertium Loci V. ^Minimt vero funt 
EP у. ad Cafus fecundos Locorum VI & VII"; Reliqui autem 
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Ji 4%, б, maximi funt ad Cafus quartos eorundem Locorum VI & 
EP + 4o. VII"; Liber pofterior de Se&ione Rationis І оса habet 
i 44 quatuordecim. Cafus vero LXIII ; Determinationes autem 


ex primo, ad quem quafi totus refertur. Iemmata habent 
hi duo libri viginti. Itidemque figuras (five fchemata) habent 
СІ.ХХХІ. vel etiam plures juxta Pericles. 


Фе Sedione Spatii И. 


Dao fant libri de Seoze Spatii, fed in bis non contine- 
tur nifi unum problema fübdivifum. Propofitio antem hxc 
una 
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una quoad cetera priori fimilis eft, ac folo. hoc differt ; quod 
in Ша oporteat fegmenta duo abicifla rationem habere da- 
tam, in Һас vero datum continere rectangulum. Exprimetur 
vero ad hunc modum: “Рег datum punctum rectam lineam 
¢ ducere, quz auferat à rectis duabus pofitione datis feg- 

menta, datis in ipfis pun&is adjacentia, quz rectangulum 
"aquale dato comprehendant. Hac etam propofitio ob 
eafdem. caufas plurimas quoque habet figuras. Liber autem 
prior de Ѕе опе Spatii feptem habet Loca, Cafus viginti 
quatuor, ac Diorifmos feptem ; quorum quatuor maximi 
funt, tres vero minimi, Maximus autem eft ad Cafum fecun- 
dum Loci primi; ut & ad primum fecundi. Similiter ad fè- 
cundum Сай» quarti & tertium fexti.. Minimi vero {ut ad 
Cafum tertium Loci tertii, ad quartum quarti, ut & ad pri- 
mum {exti Loci. Secundus liber de Sectione Spatii Loca 
habet XIII, & Cafus LX ; Determinationes vero ex primo, 
ad quem totus refertur. Conítat autem liber primus Тһеоге- 
matis quadraginta octo; fecundus vero LXXVI. 


De Seciioue Determinatâ IL. 


His fubjiciuntur libri duo de Se£rone 2Determinatá, quas. 
euam ad modum praecedentium unam propofitionem dicere 
liceat, fed disjunétam : qu hujufmodi eft. © Datam rectam 
* infinitam in uno puncto fecare, ita, ut ё rectis interceptis 
“inter illud & puncta in Ша data, vel quadratum. ex unà, 
© vel rectangulum füb duabus interceptis, datam habeat ra- 
"tionem, vel ad contentum fub 4/4 unà interceptà & datê 
Adam; vel etiam ad contentum fub duabus ais inter- 

ceptis: idque ad quam partem velis punctorum datorum." 
Hujus autem, quafi bis disjunctz, & intricatos Diorifmos ha- 
bentis, per plura neceffario facta eft demonttratio. Hanc du- 
tem dedit 2£poZonius communi methodo tentamen faciens, 
ас folis retis lineis ufus, ad exemplum fecundi libri Ele-. 
mentorum primorum жс айз : ac rurfus idem demonítravit 
ingeniofe quidem, & magis ad inftitutionem accommodate, 
Рег femicirculos. Habet autem primus liber Problemata fex, 

Pitagmata, /ive Difpofitiones punctorum edecim ; Diorifmos 
quinque : quorum. quatuor quidem Maximi funt, Minimus: 
vero Unus, Sunt autem maximi, ad fecundum Epitagma a 

cundi 
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cundi problematis; item ad tertium quarti problematis; ad 
tertium quinti & ad tertium fexti. Minimus vero eft ad ter- 
tium Epitagma tertii problematis. Secundus liber de Sectione 
determinata tria habet Problemata, Difpofitiones novem, De- 
terminationes tres; ё quibus Minima funt ad tertium primi, 
ut & ad tertium fecundi; Maximum autem eft ad tertium tertii 
problematis. Lemmata habet liber primus XXVII, fecundus 
vero XXIV. Infunt autem in utroque libro de Se&ione de- 
terminatà Theoremata octoginta tria. 


De Tacinsibus П. 


His ordine fubnexi funt libri duo de 7 aionibus, in quibus 
plures ineffe propofitiones videntur; fed & сх his unam 
etiam faciemus, ad hunc modum {e habentem. “E punctis 
* re&tis & circulis, quibufcunque tribus pofitione datis, circu- 
“lum ducere per fingula data puncta, qui, fi бегі poffit, 
* contingat etiam datas lineas" Ех hac autem ob multitu- 
dinem in Hypothefibus datorum, tam fimilium quam diffimi- 
lium generum, fiunt neceflario decem propofitiones diveríx ; 
quia ex tribus diffimilibus generibus fiunt diverfz triades in- 
ordinate numero decem. Data etenim efle poffunt vel tria 
punda; vel tres recte; vel duo puncta & recta; vel dux 
rete & punctum; vel duo puncta & circulus; vel duo cir- 
culi & punctum; vel duo circuli & recta; vel pun&um, 
recta & circulus; vel due rect. & circulus; vel tres cir- 
culi Horum duo quidem prima problemata oftenduntur in 
libro quarto primorum Elementorum. Nam per tria data 
punéta, qua non fint in linea recta, circulum ducere, idem 
eft ac circa datum triangulum circumícribere. Problema au- 
tem in tribus datis rectis поп parallelis, fed inter fe occur- 
rentibus, idem eft ac dato triangulo circulam infcribere. Ca- 
{us vero duarum re&aram parallelarum cum tertià occur- 
rente, quafi pars eflet fecunda fubdivifionis, ceteris permit- 
titur. Deinde proxima fex problemata continentur in primo 
libro. Reliqua duo, nempe de duabus rectis datis & circulo, 
& de tribus datis circulis, fola habentur in fecundo libro ; 
ob multas diverfafque pofitiones circulorum & ге агитііп- 
ter fe, quibus fit ut etiam plurium determinationum opus fit. 
Pradi&is his Tactionibus congener eft ordo problematum, 


f quæ 
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qui ab editoribus оша fuerant. Nonnulli autem priori 
horum. librorum illa ptzfixerunt: Compendiofus enim & 
introdu&borjus. erat tra&atus Ше, & ad plenam de 'T'actioni- 
bus doctrinam abíolvendam maxime idoneus. Нёс omnia 
rurius una propofitio complectitur, quz i quoad Hy- 
pothefim magis quam przcedentia contracta. eft, fuperaddita 
autem eft conditio ad conítru&ionem: eftque hujufmodi. 
«Е punctis, reis, velcirculis, datis duobus quibuícunque, 
“t detcribere circulum: magnitudine datum, qui tranfeat per 


xen vel pun&a data, ac, fi бегі poflit, contingat etiam 


ineas datas". Continet autem hzc propofitio fex proble- 
mata: ex tribus enim quibüfcunque diverfis generibus fiunt 
Duades inordinate diverfa numero fex. Vel enim datis di- 
оБиѕ punétis, vel duabus re&is, vel duobus circulis, vel 
punto & rectà, vel pun&to & circulo, vel теа & círculo, 
oportet circulum magnitudine. datum: defcribere , gui data 
contingat ; hac autem refolvenda funt &,componenda ut & 
determinanda juxta Cafus. Liber primus 7 2/024: proble» 
mata habet feptem ; fecundus vero quatuor. Lemmata au- 
tem ad utrumque librum funt ХХІ; 'Theoremata LX. 


Фе Porifmatis Euclidis ТЇЇ. 


Poft Taiones in tribus libris habentur Porifmata Eucli- 
dis : colle&tio artificiofiffima multarum rerum, qux іре апе 
ad Analyfin difficiliorum & generalium problematum, quo» 
rum quidem ingentem copiam prebet Natura. . Nihit verg 
additum eft iis que Zaclides primum fcripferat, preterquam 
quod Scioli nonnulli, qui nos precefferunt, fequentibus editio- 
nibus pauca de fuis immifcuerint. Apud hos enim unum- 
quodque Porifma definitum habet demonítrationum nume- 
rum: cum с ез ipfe non nifi unam, eamque maxime évi- 
dentem, in fingulis pofuerit. Habent autem fübtilem & na- 
turalem contemplationem, neceffariamque & maxime uni- 
verfalem, atque iis qui fingula: perfpicere atque inveftigare 
Valent admodum jucundam. · Ѕресіе autem. hzc omnia ne- 

ue Theoremata funt, neque Problemata ; fed mediz quo- 

ammodo inter hzc naturæ, ita ut eorum propofitiones cene 

ert рош, vel inter "Theoremata, vel Problemata: unde 

fadum ей ut nonnulli ё Geomeuis hac genere Theore- 
6 mata 


- 
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mata effe contendant, alii vero Problemata effe; refpicientes 
ad formam tantum propofitionis, Differentias autem horum 
цип melius intellexifle Veteres:manifeftum eft ex definitio- 
nibus. Dixerunt enim Theorema effe quo aliquid proponitur 
demonítrandum: Problema quo proponitur aliquid conftruen- 
dum: Porifma vero effe quo aliquid proponitur inveftigan- 
dum. А Neotericis autem immutata eft hxc Porifmatis defini- 
tio, qui,quum hxc omia proprio Marte іпуе ваге haud po- 
tuerint, Elementa hzc adhibuerunt;contenti demonftrare tan- 
tum quid fit quod quaritur, abíque illius inyeftigatione : 
& quamvis à definitione & ab ipsá doctrinà redarguerentur, 
hoc tamen modo definierunt. Poriíma eft quod deeft in Hy: 
pothefi 'Theorematis Localis. : Hujus autem generis Рогі 
matum Loca Geométrica funt fpecies ;:quae чый um redundare 
videntur in libris de Refolutione: ac feorfim à Poriímatis ` 
collecta fub propriis titulis traduntur, eo quod magis diffufa 
& copiofa fit hæc præ cxteris fpeciebus. E Locis enim quz» 
dam Plana funt, quadam Solida, quedam Linearia, & præ- 
ter hec funt Loca ad medietates, five à mediis proportiona- 
libus orta. Accidit hoc etiam Porifmatis, propofitiones ha- 
bere contractas & in compendium redactas, omiffis pluribus 
qua pro more fubintellig: folent: unde evenit Geometras 
non paucos ex parte tantum rem percipere, dum ea qux in- 
ter oflenfa magis neceflaria funt haud capiunt. Multa vero 
ex iíLis in unà propofitione comprehendere vix poffibile eft, 
quia ipfe. Zuclides non multa in unaquaque fpecie pofuerit : 
іса, ut oflehderet copiofiorem fcientiam, pauca tantum, quafi 
ай jacienda in fingulis principia, fcripta reliquerit. Datum 
*** primi libri omnino ejufdem fpeciei eft cum uberrima 
illa Locorum fpecie, üt decem * * fint numero. : Quare hu- 
jus propofitiones unà folà comprehendi poffe animadver: 
tentes, rem ad hunc modum deícribimus. | «Duabus reis 
« 3n eodem plano pofitione datis, * vcl occurrentibus inter fe 
« vel * parallelis, fi dentur in unà earum tria puncla: cæ- 
«tera vero. punóta preter unum tangant ream pofitione 
<“ datam, etiam hoc quoque tanget: rectam pofitione datam." 
Hoc autem:de quatuor tantum: re&is. dicitur, quarum non 
plures quam «dux рег idem рип ит  tranfeunt. In 
quolibet autem rectàrum numero ^ quomodo fe. res habeat 
vulgo ignoratur, 0% Si quotcunque ге occurrant inter fe, 
m * nec 
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“nec. plures quam. dia: per idem: роп ип; даба vero. fint 
* puncta omnia in earum unà, unumquodque autem pun- 
& tum in altera tangat re&tam pofitione багат.” , Vel gene- 
ralius (сг: “Si quotcunque . rect: occurrant inter fe, neque 
“fint plures quam duz. рег. idem. punctum; omnia vero 
< punta in unà earum daia fint ; reliquorum numerus erit 
“ Numerus Triangularis, cujus latus exhibet numerum pun- 
* ctorum rectam робиопе datam tangenuum. Quod fir ues - 
© fuerint hujufmodi interfe£tiones, qux non reperiantur ad 
“angulos trianguli, (ос eft, fi fuerint in reà liné4:) unas 
* quæque: interíetio reliqua. tanget pofitione datam." Æu- 
clidem autem hoc пеќсіу е haud verifimile eft, fed principia 
{ola refpexiffe: nam per omnia Porifmata non nifi prima 
principia, & femina: tantum multarum & magnarum rerum 
1рагЁйё videtur. Hec autem juxta. Hypothefium differen- 
tias minime diflinguenda funt; fed fecundum differentias ac- 
cidentium & quxíitorum. Hypothefes quidem. omnes inter - 
fe differunt, cum fpecialiffime fint: accidentium vero &с 
quafitorum unumquodque, cum fit unum. idemque, multis 
diverfifque Hypothefibus contingit. 
‘Talia itaque inquirenda offeruntur in primi libri propo- 
fitionibus: (in principio feptimi habetur Diagramma huc 
Ípeclans) “Si à duobus punctis datis inflectantur бих re&æ 
"ad rectam pofitione datam, abícindat- autem earum una.à 
© теда pofitione даса fegmientum dato in ей рип@о adja- 
* cens, auferet etiam altera ab alià rectà fegmentum datam 
“ habens rationem." Deinde in fuübfequentibus : © Quod pun- 
* &um illud tangit rectam pofitione datam. Quod ratio ipfius 
*.. .. ad rectam .. .. data elt. Quod ratio ipfius .... ad 
* partem abíciffam .. .. datur. Quod hzc recta . . .. pofi- 
* tione datur. Quod hzcad datum punctum vergit. Quod . 
* data eft ratio ipfius .. .. ad interceptam. inter punctum . . 
* & datum pun&tum .. Quod data eít ratio rela .. .. ad 
“aliquam à pun&o .. ductam. Quod datur ratio rectan- 
“ guli * * ad rectangulum fub дага & ipsà.. .. Quod hujus 
*rectanguli unum latus datum eft, alterum vero rationem 
“ habet ad rectam abfeiflam. Quod rectangulum hoc vel fo- 
Я lum, vel una cum quodam dato fpatio elt * * illud vero 
rationem datam habet ad partem abíciflam. Quod - reta 
f.. <. una cum ара ad quam , . .. eft in ratione datà, rati- 
cà * onem 
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“опет habet datam ad interceptam inter. pun&um .. & 
“datum punctum.. Quod contentum fub quádam datê & 
creà.. .. quale eft contento fub alià datê & interceptà 
«inter punctum .. & datum... Quod datur ratio ге 
“ . . .. atque etiam ipfius .. .. зад interceptam inter pun- 
*&um.. & datum. Quod recla .. .. aufert à pofitione 
* datis fegmenta rectangulum datum comprehendentia.? 

In fecundo libro Hypothefes quidem diverfz fant. Inqui- 
renda vero ut: plurimum eadem ас in primo: prztereaque 
hzc. * Quod rectangulum illud.. .. in .. . . rationem ha- 
“bet ad partem abftıllam, vel per fe, vel adjuncto quodam 
* dato rectangulo. Quod datur ratio rectanguli füb .. .. 
“ & .... ad partem abíciffam. Quod data eft ratio rectanguli 
«fub utràque .. .. 8.. .. fimul fumptå, & utráque ipfa- 
trum.. .. & .. <. etiam fimul fumptárum, ad partem ab- 
& fciffam. Quod contentum fub ipsà .. .. & utráque ipfa- 
Crum.. .. & .. ..quz ad redam.. .. rationem datam ha- 
* bet ; atque etiam contentum fub .. .. & ША quz ad ipfam 
<“. .... datam habet rationem, funt in data ratione ad Xmr- 
© шш. Quod datur ratio utriufque... ., .... fimul fumpta 
“ай interceptam inter pundum .. & datum ропот .. 
* Quod datum eft rectangulum fub ipfis .... &...” 

In tertio libro plures {unt Hypothefes de femicirculis ; 
pauce autem de Circulo & fegmentis. Inquirendorum vero 
maxima pars affinis eft precedentibus. Infuper vero hac 
fefe offerunt. © Quod datur ratio rectanguli . . .. in .. . . ad 
* re&angulum .. .. in .. .. Quod datur ratio E ipfius 
f.. .. ad partem abfcifam. Quod re&angulum fub ipfis 
t.. LR... equae eff réctangulo fub datà :. ..& interceptà 
<“ inter punétum .. & datum punctum.. Quod quadra- 
“tum ipfius .. .. «uale eft contento fub datê .. .. & in- 
fterceptà inter Cathetum. & punctum datum.. „.. Quod 
“тейге .. s.s.. .. una cum ША ad quam.. ., datam habet 
ĉi rationem, fimul fümptz, datam habent rationem ad pat- 
* tem abíciffam. Quod datur punctum aliquod, à quo fi du- 
“cantur rete ad punda quavis .. continebunt ille tri- 
€ angulum fpecie datum. Quod datur aliquod punctum à 
* quo fi ducantur rectx ad pundla quavis . . , abfcindent 
є Ше è circul xquales circumferentias. Quod геа ,. .. 
&vel erit in Рага:ћеП, vel cum quádam айа rectà verfus 

[11 
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pun&um datum vergente datum. continebit angulum.” 


Habent autem tres. Porifimatum libri Legmata XXXVIII, 
"Theoremata vero CLXXI. 


Hadenus Porifmatum de Griptio, пес mibi intelle&a тес lecfori 
profutura. Neque aliter p potuit: tam ob defetium Scbematis 
cujus fit mentio; unde reta [atis multe, de quibus bic agitur, 
abfque motis "Alpbabeticit, ullove alio diflintlionis charactere, inter 


fe confunduntur : quàm ob omifa quaedam ас tranfpofita vel alter 


vitiata im propofitiomis generalis expofitione unde quid fibi velit 
Pappus baud mibi datum efl conjicere. His adde diciionis modum 
amis сошітайит, ac in re dificili, qualis bac efl, minime ufurpandum. 


De Locis Planis M. 


Loca in genere hoc modo diftribuuntur. Alia funt igand, 
five adzquata; de quibus Apolonius ante propria Elementa 
hzc habet: © Рап locus eft punctum, Linez linea, Super- 
“ficiei fuperficies, Solidique folidum." Alia vero АЛ, 
quafi dicas progreíliva; quo fenfu Puncli locus eft linea, 
Linez füperficies, ac Superficiei folidum. Alia demum ду. 
s» five circumgrelliva, fi ita loqui liceat, quo modo 
puncti locus eft Superficies, ac lineæ Solidum. Ex his qux 
Analyfim Geometricam fpe&tant, Loca datorum pofitione 
umd funt. Qua vero plana, folida & linearia dicuntur, 
funt loca 20/54 pan&orum : Loca vero ad fuperficies funt 
ёар punctorum & иј linearum. Linearia vero 
poft loca ad Superficiem demonítrationes fuas habent. 
Jam loca plana, de quibus hic agitur, in genere funt lineæ 
quzcunque vel rete vel circulares: folida vero funt Cont 
le&iones omnes, nempe Parabolz, Ellipfes, vel Hyperbola: 
quzvis, Linearia vero dicuntur linex omnes qux nec ге 
nec circuli funt, neque alique ё dicis Coni fe&tionibds. 
Quz vero ab Zratofthene Loca ad Medietates dicuntur, ejuf: 
dem quidem generis funt, fed ob proprietates Hypothefium 
diverfi funt ab illis **** **,. Veteres igitur, hunc Loco- 
rum planorum ordinem refpicientes, Elementa tradiderunt; 
quem cum negligerent pofteriores, alia improprie appofue- 
runt; quafi loca illa multitudine infinita non fuerint, fi quis 

ngula recenfere velit, nullà hujus ordinis habità ratione. 
Poltpofitis igitur jam defcriptis, queque ordine priora funt 

præ- 
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Pramittens, hac unà Propofitione rem сотріе аг. “Si du’ 
“ cantur recte duz, vel ab eodem dato puncto, vel à duobus, 
“ quae vel fint in lineà reét4,vel parallelz,vel datum contineant 
* angulum, vel datam habeant inter fe rationem, vel datum 
* comprehendant fpatium; contingat autem terminus unius 
* Locum planum pofitione datum : continget etiam alterius 
“terminus Locum planum pofitione datum,nterdum quidem 
* ejufdem generis, Interdum. vero diverfi; interdum fimiliter 
* pofitum refpectu re&tz linez, interdum contrario modo fi- 
“tum”? Atque hec quidem fiunt propter differentias fub- 
jectorum. .Confentanea vero his funt tria Ша qux in princi? 
pio Charmandri reperiuntur; nempe, “51 recte cujufvis 
* magnitudine date terminus unus. datus fit, alter terminus 
* continget concavam circuli circumferentiam pofitione da- 
“ram. Si à duobus datis punclis inflectantur. ге datum 
*angulüm continentes, commune earum punctum tanget 
* circumferenuam concavam ройиопе datam. Si {it area 
“'Trianguli magnitudine data, ac bafis quoque magnitudine 
* ac pohitione detur; vertex ejus conunget rectam pofitione 
© datam." Alia vero funt hujufmodi. “Si reéte magnitu- 
* dine date, & à quapiam pofitione datå xquidiílantis, unus 
* terminus contingat Locum planum ройиопе datum ; alter 
“ quoque terminus Locum planum pofitione datum continget. 
* S; à quodam puncto ad duas reétas pofitione datas, vel 
* parallelas vel occurrentes inter fe, ducantur in datis angu- 
“lis rect, qux datam habeant rationem inter fe; vel qua- 
* rum una, fimul cum eå ad quam altera datam habet ratio- 
* nem, data fuerit; continget punctum rectam pofitione da- 
“tam. Si fuerint quotcunque recte ройиойе. date, & ad 
*ipfasà quodam pun&o ducantur геа in datis angulis ; 
« fitque rectangulum fub дах додат & unà ё ductis rectis, 
« fimul сот rectangulo fub datà & ара ductà, xquale rect- 
« angulo fub datà & tertià duclà ; & fic de cxteris: contin- 
@ get punctum rectam pofitione datam. Si à quodam puncto 
t ad pofitione datas duas parallelas ducantur reétæ in datis 
“angulis, abfcindentes rectas, ad puncla in ipfis data adja: 
« centes, quz. vel fuerint in datà ratione [ vel datum fpatium 
* comprehendant, vel ita ut fumma vel differentia data- 
* rum fpecierum ех ipfis du&tis, equalis fuerit dato fpatio ] 
¢“ punétum illud continget rectam pofitione datam." Ж 
ес 


( xxxix ) 

Нес autem continentur in fecundo libro. “Si à duobus 
* datis punctis infle&tantur те, quarum quadrata dato fpa- 
“tio inter fe differunt, pun&um concurfüs tanget rectam po- 
“fitione datam. Si vero fuerint in datà ratione, tanget 
“idem vel lineam тейат vel circumferentiam circuli. Si 
“fit reta: pofitione data, 8: in ipíà datum fit punctum, unde 
* ducatur quzdam recta terminata ; ab hujus autem termino 
С demittatur normalis ad -ré&tam pofitione datam: fit vero 
© quadratum биб quale rectangulo fub datà quádam & 
* 1nterceptà, vel inter punétum datum, vel ctiam inter aliud 
“ quodvis pun&um datum in робцопе datà fumptum, & 
© normalem : terminus hujus duéte continget circuli circum- 
* ferentiam pofitione datam. 51а duobus datis punctis infle- 
© Clantur тей, & fit quadratum unius quadrato alterius dato 
©“ majus quam in ratione; continget punctum circumferen- 
* tiam ройиопе datam. -Si à quotcunque datis punctis in- 
* fle&antur rete ad unum punctum, vd fumma fpecie- 
© rum ab omnibus {а аги xqualis dato fpatio, punctum il- 
“lud continget circumferentiam pofitione datam. Si à duo- 
* bus datis punctis inflectantur re&z ; à puncto autem con- 
"curfüs ducatur reta’ pofitione date normalis, quz auferat 
“a re&tà pofitione datà fegmentum punéto dato adjacens, ac 
“fit fumma quadratorum e rectis inflexis qualis rectan- 
* gulo fub дасі & fegmento intercepto : punctum illud con- 
* curfus tanget circumferentiam pofitione datam. Si intra cir- 
* culum pofitione datum detur pun&tum quodlibet;ac per idem 
* ducatur reta. quevis ; in quà fumatar punctum aliquod 
“extra circulum : fit autem quadratum intercept inter pun- 
“a illa^iquale rectangulo fub тога & parte exteriore ad 
“circulum terminat , vel foli, vel etiam adjuncto rectan- 
* gulo füb-fegmentis duobus interioribus : рип ат extra 
* fumptum datam pofitione rectam continget. Quod fi роћ- 
"Gum illud tangat rectam pofitione datam, circulus vero non 
* defcriptus fit; punéta illà duo, ad utramque partem puncti 
“dati, contingent ejufdem circüli pofitione dati circumferen- 

tiam;"-Habent autem duo libri de Locis planis Theore- 
mata five diagrammiata CHEY I. Lemmata vero VIII. 


De 
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Фе Inchtnattonibus П. 


Inclinare dicitur linea ad punctum, fi producta ad ipfunr 
pervenit: univerfim autem idem eft, five dicatur. linea in- 
clinare ad дашт punctum, five in ей partem aliquam da- 
tam ellê: five per datum punétum tranfire. Infcripti ашеп? 
{unt hi libri Zucizatioues ab horum uno. Problema vero ge- 
nerale hoc eft: “ Duabus lineis pofitione datis, inter eas 
* inferere rectam magnitudine datam , qux ad datum pun- 
<“ Фот pertingat.". E particularibus autem Problematis, di- 
verfa fubjecta habentibus, quzdam plana funt, quadam fo- 
lida, quxdam etiam linearia. Selecta vero. ё planis; que ad 
plura: magis utilia vifa funt; hac demonftrantur. © Datis 
* pofitione .femicirculo & re&là qua bafi normalis fit; vel 
<“ duobus femicirculis in eàdem rectà bafes habentibus;jnfcrere 
* rectam magnitudine datam inter duas illas lineas, qua ad 
“angulum 1emicircnli pertingat. Et * Rhombo dato & 
* producto uno ejus latere, adaptare, fub angulo ejus exte- 
<“ riore, rectam magnitudine datam ad angulum. oppofitum 
* vergentem.". Et “In circulo pofitione dato іпіегеге re- 
“ Дат magnitudine dátam, qux ad datum punctum pertin- 
* раг.” In primo autem libro demonflratur Problema de uno 
Íemicirculo & recla ;: quod quidem quatuor Cafüs habet: ut 
& illud de circulo in duos Cafus divifum : atque. etiam il- 
lud de rhombo, duos quoque Cafus habens. . Ia fecundo 
vero habetur unicum Problema de duobus femicirculis, cu- 
jus ex Hypotheli decem funt Cafus ; atque horum etiam plu- 
res funt. fubdivifiones dioriftice, propter datam magnitudi- 
nem recta inferenda. 719! HAIS 

Нс igitur in Loco de Refolutione plana reperiuntur, чи 
fcilicet prius ordine demonítrantur , abfque Medietatibus 
Ета ени , nonnifi ultimo. loco adhibendis. Exactis au- 
tem planis, folidorum contemplationem ordo poftulare vi: 
detur. Solida. vero vocant Problemata, non quz: de figuris 
{olidis proponuntur, fed quz, cum non poffint: per plana 
demonftrari, trium linearum Conicarum opem requirunt: 
ita ut prius de illis neceffe fit fcribere. Primus itaque Ele- 
menta Conica protulit Arifiæus fenior, іп quinque libris ғ 
quali in eorum ufum qui jam hac fatis percipere valent, 

ӯ сотшрец- 


( xri) 
compendiofius confcriptis. Habent autem Inclinationum Li- 


bri duo Theoremata five diagrammata CXXV , Lemmata 
vero XX XVIII. 


De Cozicis VIII. 


Quatuor Conicorum libros ab Æuclide receptos fafius ех» 
plicavit zpo//onius ; adje&tifque quatuor aliis, edidit octo Co- 
nicorum volumina. ArifFeus autem (qui hactenus folus eft 
autor de Locis Solidis, conícripus quinque libris argu- 
mento Conicis conjuncto ) & quotquot Zpo/lonio priores fue» 
runt, tres Conicas lineas, Acutanguli, Re&tanguli: & Obtuf- 
anguli Coni Se&iones nominàrunt. Quoniam vero in quo- 
libet horum trium Conorum, diverfo modo fectorum, omnes 
hz tres producantur linez ; 24po//onzus, ut videtur, non con- 
tentus Antecefforum placitis ( cum fectio illa, quam dixe- 
runt Coni acutanguli fe&tionem, eriam in Cono rectangulo 


velobtufangulo íecari poflit; uti & {ео Coni rectanguli 


dicta, in acutangulo vel obtufangulo ; cumque etiam obtuf 
anguli Coni fectio poflit tum acutanguli tum rectanguli 
fectio effe) mutatis nominibus fectionem Coni , acutanguli 
di&am, Ellipfin vocavit; rectanguli Parabolam ; Obtuían- 
guli vero Hyperbolam : fingulasà proprio quodam accidente. 
Rectangulum enim quoddam ad rectam quandam applica- 
tum, in Acutanguli Coni fectione deficiens fit quadrato ; 75 
Obtufanguli excedens quadrato; in re&tanguli vero fe&tione 
neque deficiens neque excedens. Hoc autem admifit, non per- 
cepto,quod, juxta certum quendam cafum in fitu plani Сопот 
ecantis, alia atque alia ex his lineis generetur. Nam fi plà- 
num fecans зан Îna fuerit uni Coni lateri, una. fola ex 
tribus lineis producitur, femper eadem ; quam tamen Arifiæns 

Ше {efi Coni nomine appellavit. Si 
Apollonius autem ipfe, de iis que continentur in о8о libris 
Conicorum à fe conícriptis, hec habet; fummariam hanc 
defcriptionem 1n præfatione primi tradens. “ Continet liber 
“primus origines trium fe&tionum, ut & oppofitarum fecti- 
“onum; earundemque praecipua fymptomata, plenius & uni- 
* verfalius, quam Іп aliorum fcriptis reperiuntur, elaborata, 
* Secundus habet qux ad Diametros & Axes fe&tionum & op- 
“ pofitarum pertinent, ut & ad Afymptotos ; aliaque quz ge- 
f * neralem 
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€ neralem ас neéceffarium praebent ufum ad Diorifmos. Quas 
& vero diametros, qualefque axes nomino ex hoc libro сез. 
“Tertius habet multa & omnigena TTheoremata utilia ad 
« compofitiones Locorum folidorum, & ad Determinationes : 
*quorum plurima perpulchra & nova funt. Hifce autem 
* perpenfis animadverti, поп compofitum fuifle ab Euclide 
“locum ad tres vel quatuor lineas, fed particulam tantum 
* ejus, atque hanc non fatis feliciter: impoflibile enim erat 
*abfque prædiétis propofitionibus perfectam ejus compofi- 
* tionem exhibere. Quartus docet quotupliciter Coni fecti- 
“ones vel inter fe, vel cum circuli circumferentià occurrere 
t poflint ; atque infuper alia, de quibus nihil ab iis qui 
“ante nos fuerunt memorie proditum efl: nimirum quot 
* punclis Coni fectio vel circuli circumferentia vel etiam 
* fe&tiones oppofita oppofitis fectionibus occurrant. Reli- 
“qui quatuor libri penitiorem magis fpeétant {fcientiam : 
* Primus enim ex iis тарпа ex parte agit de Maximis & Mi- 
* nimis: Secundus de xqualibus & fimilibus fe&tionibus : 
«'Tertius tradit Theoremata dioriflica , five determinandi 
* vim habentia: Quartus vero habet Problemata Conica de- 
<“ terminata." Haclenus Apolonius. Quem vero in tertio ait 
Locum ad tres vel quatuor lineas ab Æuclide non perfectum 
fuiffe, neque ipfe poterat, neque aliquis alius explere ; vel 
tantillum adjicere us quz fcripferat ZucZaes, fotà ope Coni- 
corum illorum, quz ad ea ufque tempora demonítrata fere- 
bantur. Id quod & ipfe Apofonius teltatur, dum dicit, © Im- 
* ро е fuifle compofitionem perfici, abfque iis que ipfe 
* invenire neceffe habuit." Aucfides autem excipiens Ari- 
feum nuper editis Conicis de Mathefi prxclare meritum, 
nolenfque alios prevenire, vel fefe alterius negotio immi- 
{сете (erat enim. ingenio mitiffimus, & erga omnes (ut par 
erat) benignus, qui vel tantillum Mathematicas difciplinas 
promovere poterant, aliifque nullo modo infenfus; fed 
fumme accuratus, minimeque (uti hic) gloriofus) quantum 
de Loco poflibile erat oftendi per illius Conica, fcriptis man- 
davit ; non affirmans perfecta effe quz demonítraverat: nam 
fic jare meritoque reprehendi potuiffet, Nequaquam vero 
hoc тодо: fiquidem ёс iple 44po/log;zs, plurima in Conicis 
imperfetta relinquens, minime ab aliis redarguitur. Poterat 
quidem ea adjecille, qux ad Locum abfolvendum deerantni- 

mo 
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mo complexus ea ап Zuc/ides de Loco fcripferat, & operam 
dans Euclidis e pns "Alexandrie longo tempore. (unde 
exquifitam adeo in Mathematicis peritiam eft affequutus ) 
haud tamen illud fuftinuit efficere. Locus autem ad tres vel 
quatuor lineas (de quo ob nonnulla adjecta tantopere fe jactat, 
cum potius primo fcriptori gratias referre debuiffet) hujui- 
modi ей: ©“ Tribus rectis pofitione datis, fi à quodam puncto 
а ducantur ге ad tres illas in datis angulis; detur autem ra- 
* tio rectanguli fub duabus du&tis contenti ad quadratum re- 
* |iquz: punctum continget locum folidum pofitione datum, 
* hoc eft, aliquam ё tribus lineis Conicis. Si vero ad quatuor 
“ re&tas pofitione datas ducantur ге г in datis angulis; ac 
* data fuerit ratio rectanguli fub duabus ductis ad re&tangu- 
“lum fub duabus reliquis ductis: punctum fimiliter хап». 
* get Coni feé&ionem pofitione datam." Demonftratur au- 
tem Locum eíle planum, fi ad duas tantum pofitione datas _ 
ducantur тее. Si vero ducantur ad plures quam quatuor ; 
continget punctum Loca nondum cognita, fed Lineas tan- 
tum dictas. Quales vero fint, quafve proprietates habeant, ` 
nondum compertum eft: Harum unam, eamque neque pri- 
mam, neque maxime confpicuam, utilem fore exiftimantes, 
compofuüerunt. Hifce autem propofitionibus conftant: “S1 
“ab aliquo рип@о ad quinque rectas pofitione datas ducan- 
* tur recte in datis angulis; ac detur ratio folidi parallele- 
а pipedi re&tanguli fub tribus duétis contenti ad parallele- 
* pipedum folidum rectangulum fub duabus reliquis & datà 
* quàdam contentum : punctum illud continget locum linea- 
* rem pofitione datum. $1 autem ducantur ad fex, ac ratio 
* data fit dicti folidi fub tribus contenti, ad illud quod fub 
* tribus reliquis continetur: rurfus punctum continget line- 
“am pofitione datam" Quod fi plures fuerint quam fex, 
non amplius habent dicere, quod ratio data lit contenti fub 
quatuor ductis ad contentum {ub reliquis ; quoniam non da- 
tur aliquod contentum fub pluribus quam tribus dimen(io- 
nibus. Sibimet autem sin his plus jufto concefferunt, qut 
paulo ante nos hzc interpretati fünt; nihil quidem quod 
Шо modo complecti poffümus in medium profcrentes: cum 
fcilicet quod quatuor dimenfionibus conftet, vel Biquadrati 
vel Superfolidı fub quatuor re&is nomine comprehenderint. 
Licebit autem рег compofitas rationes hec & dicere & de- 
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monítrare univerfim; tam in prxdictis propofitionibus quam 
in fuperioribus: ad hunc modum. “Si à quodam puncto ad 
¢“ reétas pofitione datas ducantur recte in datis angulis ; & 
€ data fit ratio compofita ex rationibus quas habet una ё du- 
¢“ &is ad unam, & altera ad alteram, & alia ad aliam, & re- 
*]iqua ad datam, fi fuerint feptem ; vel fi fuerint octo, & 
* reliqua ad reliquam: continget punctum illud lineam po- 
* finone daram. Ac pari modo fiet, quotcunque fuerint du- 
* Фе pares vel impares numero." Hzc vero confequuntur 
Locum ad quatuor rectas. Nihil igitur protulerunt unde 
cognofci poterit.quznam fit Ша linea., Qui vero difficulta- 
rem perfpexere, rem minime aggreffi funt; ad exemplum 
Veterum & Scriptorum omnium melioris nots. Ego au- 
tem, quum plurimos viderim circa principia in difci- 
plinis Mathematicis occupatos, difquifitionibufque Phy ficis 
operam navantes, erubui fane, eo quod facile effet multo præ- 
ftantiora ac utiliora proferre. Ne vero, quafi hoc gratis di- 
xilem, alienus à ratione jam videar, hxc parum quidem 
cognita propalabo. 

Figure perfe&o gyro genitz rationem habent 
. eompofitam ex ratione gyrantium, & ex ША recta- 
` rum fimiliter ad axes ductarum ab ipfarum gyran- 
tium Gravitatis centris. Ratio vero incompleto gyro 
genitarum fit ex ratione gyrantium & arcuum quos 
defcripfére carundem centra Gravitatis. Manife- 
ftum autem eft horum arcuum rationem componi ex 
ratione ductarum ad axes, & ex illà angulorum quos 
continent ductarum extremitates, fi ad axes geni- 
tarum aftimantur, 


Ha vero propofitiones, quz fere una funt, ا‎ va- 
ria complectuntur Theoremata de lineis, fuperficiebus & fo- 
lidis, unà eademque demonílratione; quorum nonnulla qùi- 
dem nondum demonftrata funt; alia vero jam. olim, utt ea 
до occurrunt in duodecimo Elementorum. Habent autem 
‘libri octo Conicorum spollonii "Theoremata five Diagram- 
mata CCCCLXXXVHI, Lemmata vero LXX. 


Lemmata 
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Lemmata Pappi ad Libros de Secfione 
Rationis © Spatiz. 


I. АТАМ re&am lineam in data ratione 
fecare. . 

Sit re&a data AB, ratio autem data ut T ad А: oportet 
rectam AB dividere in ratione ipfius r ad ^. Inclinetur fub 
quovis angulo ad rectam A B recta 
AH; & termino rationis T æqua- H 
lem aufer AZ, ipfi vero А rectam z 
ZH: dein јџпаа BH, ipfi paral- 
lela ducatur Z0. Quoniam enim Ə B 
^90 сад OB ut AZ ad ZH; AZ 4 ' 
vero equalis elt ipfi r, ZH autem ipfi А: erit igitur АӨ ad 
0 B ut T ad A. Dividitur itaque zz ea ratione ^ В in puncto ө. 
II. Datis tribus reis A в, BT, A invenire aliam quan- 

dam quz fit ad A ficut A » ad sr. 


Rurfus inclinetur recla quedam TH fub quovis angulo ; 


& fiat rZipfi A qualis. Junge A 
B Z, ipfique y e AM | в yeg 
ЕЙ igitur AB ad Br ficut HZ ad 

Zr, hoc eft, ad ^. Quare Hz. eft | i 
recta quafita.. Similiter fi. daretur F Z H 


tertia quartam inveniremus. 


III, Habeat Ав ad sr majorem rationem quam AE 
ай Ez: componendo: erit ratio Аг ad r3 major 
ratione Az ad ZE. 

Fiat enim ut AB ad BF ita alia quxdam ut H ad E Z; ha- 
bebit igitur H ad Ez majorem rationem quam AE ad ÊZ, 
unde major erit H quam AE. Eidem ponatur ӨЕ zqualis. 
Quoniam autem A в eft ad вг ut ӨЕ ad EZ, erif compo- 
nendo ut AT ad T B ita OZ ad EZ. Sed © Z majorem habet 
rationem ad EZ quam AZ ad EZ ; quare etiam AT majorem 
habet rationem ad T B quam AZ ad ZE. 
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IV. Rur- 
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IV. Rurfus habeat Ав minorem rationem ad вг 
quam habet АЕ ad EZ ; erit etiam ratio AT adr в 
minor ratione Az ad ZE. 


Quoniam АВ minorem habet rationem ad ВГ qnam AE 
ad EZ; fi fiat ut AB ad BT ita quzdam alia ай EZ, erit illa 
minor quam AE, nempe EO. Quapropter componendo AT 
eritad гв ficut Ө Z ad ZE.: Sed 9Z minorem habet ratio- 
nem ad ZE quam AZ ad ZE, adeoque Ar ad ГВ minorem 
quoque habet rationem quam A Z ad ZE. 


A B s pLDUJgAcC Ө E Z 


V. Habeat autem Az ad sr:majorem rationem quam 
— AE ad Ez: periutando erit ratio Ав ad A E ma- 
jor ratione вг ad Ez. ^ ic 


Fiat enim ut АВ ad Br, ita alia quedam ad BZ, Patet eam 
majorem eílé quam AE: fit autem Ша H E. Permutando 
igitur erit ut A Brad H E ita BT ad EZ. Sed A B majorem ha- 
bet rationem ad A E quam AB ad НЕ, hoceít, quam вг ad 
EZ; quare AB ad A E majorem habet rationem quam. вг ad 
EZ. Pariter fi minor fuerit ratio AB ad BT guam AB ad EZ; 
etiam permutando, АВ aZ AE minorem habebit rationem 
glam ВГ ad EZ. Nam fi fiat ut Ab аа Br ita alia quedam 
ad EZ, minor erit ea quam A E: reliqua vero eadem funt. 
a I———4 
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VI. Habeat Ar ad r5 majorem rationem. uam AZ 
< ad ZE: per converfionem rationis rA ad АВ mi- 
© norem habebit rationem quam Z A ad A E. 


Fiat enim ut Ar ad ГВ: ita AZ ad aliam quandam, qux 
minor erit quam ZE, ut ZH. Рег converfioneni rationis erit 
Arad AB Ut AZ ad AH. Sed ^Z ad ^H minorem habet ra- 
tionem quam AZ ad A E, guare AT ad A В minorem babet ra- 
tionem quam А7. ad АЕ. Similiter fi АГ ad FB minorem 
hábeat rationem quam A Z ad ZE: Per converfionem ratio- 
nis, AT majorem habet rationem ad AB quam AZ ad 4E. 

erit 
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erit enim ut AT ad TB ita AZ ad aliam, majorem quam ZE. 
Cetera evidentia funt. 


A B Гг А E H 1 


A B r- A Heo 
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VIL. Habeat rurfus Ав ad вг majorem rationem 
quam AE ad Ez: invertendo гв ad ВА minorem 
habet rationem quam EZ ad кл. 


Fiat enim ut ABad ВГ ita AE ad aliam, ut EH, qux mi- 
nor erit quam EZ: invertendo itaque erit ut T B ad BA ita 
EH ad EA. Sed ЕН ad EA minorem habet rationem quam 
LEad EA; „рз DT Bad BA minorem babet rationem quam 
ZE ad EA. Similiter fi AB minorem habeat rationem ad Br 
quam AE ad BZ; invertendo ГВ ad BA majorem habebit 
rationem quam ZE ad БА. Nam ut AB ad ВГ ita crit AE 
ad majorem quam EZ. Reliqua vero шап Йа funt. Ex his 
etiam confequitur, quod, fi АВ majorem habeat rationem ad 
ВГ quam AEad EZ, EZ etiam ad AE majorem habebit ra- 
tionem quam T B ad ВА. Si vero AB ad BT minorem habeat 


rationem quam AE ad EZ, minor quoque erit ratio EZ ad 
АЕ quam T B ad B A. 


| = 
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VIII. Habeat A в ad A E majorem rationem quam вг 


ad Ez: erit ratio ipfius АВ ad A E major ratione 
‚ Агай д2, 


Fiat enim ut A B ad A E ita BT ad aliam quandam ut НЕ, 
minorem quam EZ: tota igitur АГ ad totam AH eft ut AB 
ай АЕ, Sed Ar ad AH majorem habet rationem. quam ad 
àZ; igitur AB ad A E majorem habet rationem quam Ar ad 
&Z. Ac manifeftum eft totam A Г ad totam AZ minorem ha- 

rationem quam АВ ad A E, Quod fi minor fuerit гапо 
partis, totius major erit. 
الإا‎ | 
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1X. Habeat rurfus tota Ar ad totam Az majorem 
rationem quam AB ad AE: refidua вг ad refi- 
duam EZ majorem habebit rationem quam Ar 
ad Az. 

Fiat enim ut AT ad AZ ita AB ad AH; refidua igitur 
вг adrefiduam HZ erit etiam ut AT ad AZ. Sed Brad Ez 
majorem habet rationem quam ad Z H, quare ratio BT ad EZ 
major eft ratione AT ad AZ. Si vero ratio totius ad totam 
minor fuerit, minor quoque erit ratio refidux ad refiduam. 
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X. Sit A s major quam r, A vero ipfi e æqualis: ma- 
jorem habebit rationem AB ad r quam eft ratio 
^ ad E. 
Ponatur enim BZ ipfir qualis, atque erit BZ ad г ficut 
A ad E. Sed A B majorem habet rationem ad Г quam BZ ad 
Г: AB igitur majorem habet rationem ad г quam A ad E. 
Patet etiam quod, fi minor fuerit АВ quam Г, A B minorem 
haberet rationem ad Г quam А ad E, per converfam. 
| 
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XI. Sed major fit Ав quamr, minor vero A Equam 
z: dico majorem eíle rationem ipfius AB айг 
quam A E ad z. 


Hoc manifeftum eft etiam abíque demonílratione. Si e- 
nim,dum A B ipfi 2 «qualis fuerat, А B majorem habuerit rati- 
onem ad T quam A E ad Z; jam cum minor eà ponatur, multo 
majorem habebit rationem. Hoc autem modo demonfítrabi- 
tur. Quoniam major eft AB quam Г; fi fiat ut AB ad T ita 
alia quedam ad 2: major erit ea quam Z, ficut & quam A E, 
JEqualis autem fit ipfi ЕН. ЕН igitur majorem habet ratio- 
nem ad Z quam AE ad Z, Sed ut HE ad Z ita A B ad r. 
Quare гапо АВ ad г major еї ratione A E ad Z. (Ac mani- 
feltum eit, (i A В minor fuerit quam Г, minorem femper fore 
rationem, 40015 AE vel eff. equalis. vel major quam Z.) 
Majus quoque erit rectangulum Ав jn Z rectangulo SE in 

$ Г, 
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Г, æquale enim eft rectangulo ЕН in Ё, quod majus eft con. 
tento fub ' & AE, 
- l4 4 | 


i B r E A H 
e 
XII. Secetur re&ta АВ in puncto г. Dico puncta 
omnia inter A & г dividere rectam Ав in minos 
„res rationes quam habet Arad rs: рипа vero 
omnia inter Г & В in rationes majores. 
Capiantur enim рип@а А; E ab utráque parte ipfius T: 
am quoniam А А minor eft quam AT, A B vero major quam 
ЕГ; AA minorem habet rationem ad AT quam XB ad BF; 
permutando itaque A А ad A B minorem habet rationem quam 
AT adrB. Idemque demonftratur de punctis omnibus inter 
A&r. Rurfus quia EA major eft quam AT, EB vero minor 
quam ВГ; E A majorem habebit rationem ad АГ quam EE 
ad BT : quare permutando AE ad ЕВ majorem habet ratio- 
пет quam AT ad FB. Pari modo idem probatur de punctis 
reliquis inter Г & B fümendis. 
| i pisa 
А А г Е B 
XIII. Dividatur recta A 8 bifariam in puncto г; Di- 
co rectangulum ad pun&um г abíciffum, five АГ 
in гв, majus effe quovis alio fegmentis quibuflibet 
aliis contento. 
Sumatur enim aliud punctum ut А; atque erit rectangu- 
um АДВ, una cum quadrato ipfius ГА, zequale quadrato ex 
Аг, hoceít re&angulo АГВ. Majus itaque eft rectangulum 
AT in TB reĉłangulo АА in АР. Idem conílat dé punctis 
reliquis. 
А EB A Р B 
XIV. Dico quoque quod pun&um propius puncto г 
adjacens, re&angulum femper efficit majus re- 
motiore, | 
Sumatur enim aliud pun&um ut E inter A & А. Demon- 
ftrandum eft majus efle ređtangulum А АВ rectangulo AEB. 
g Quoniam 


pl 
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Quoniam enim rectangulum А д В una cum quadrato ex AT 
zquale elt quadrato ipfius АГ; atque etiam re&angulum 
AEB unacum quadrato ex Er xquale eft eidem quadrato 
ex АГ: erit rectangulum ААВ cum quadrato ex АГ zquale 
re&angalo А EB cum quadrato ex ЕГ. Ex his autem qua- 
dratum ex AT minus elt quadrato ex ЕГ, Rectangulum igitur 
reliquum A A B majus eft reliquo гейапрщо А ЕВ, 


XV. Nam fi fit 4 una cum в æqualis ipfi r cum АЕ; 
fit vero в minor quam AE: major erit A quam г. 
Ponatur AZ ipfi В qualis: A igitur una cum AZ zqualis 

есісірӣ ^B una cum Г. Communis auferatur AZ; & reli- 

quum A &quale erit reliquis r & ZE fimul fumptis; ac pro- 

pterea А major erit. quam Г. 

am. 1— 1—1 
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XVI. Habeat А ad в majorem rationem quam г ad 

A. Dico majus effe re&angulum fub А & A re&- 

angulo fub в ёг. 

Fiat enim ut Аай B ita F ad E: majorem itaque rationem 
habet r ad E quam ad A, unde minus eft В quam А; ac fumptà 
A in communem altitudinem, minus erit rectangulum A in 
E tectangulo A іа A. Sed re&dangulum. A E xquale eft rectan- 

ulo ВГ; minus Е eft rectangulum Br rectangulo A^: 

jm eft, A A majus eft rectangulo Br. Similiter fi minor fu- 
erit ratto, minus quoque erit rectangulum rectangulo. Quin- 
etiam fi rectangulum А in A majus fuerit quam B in T, ratio 
ipfius А ad. В major erit ratione Г ad А. Ponatur enim ipfi 
AA zquale rectangulum ВЕ; majus ergo erit rectangulum 
BE quam ВГ; unde & E major erit quam Г. Sed ut A аав, 
ita E ad. A. ЕЙ vero ratio E ad A major ratione Г ad A; adeo- 
que etiam ratio А ad B major erit. Pariter fi minus fuerit: 
rectangulum, suinor erit ratio. | 
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XVII. Inter duas rectas A в, ВГ media proportiona- 
lis fit BA, ac fiat AE ipfi A ^ &qualis, Dico гЕ ex- 
сейит effe quo utraque AB, вг fimul fumpta fu- 
perant illam qua poteft quater rectangulum A5 
in Br. А 
Quoniam enim utrzque А В, ВГ excedunt utrafque АВ, 

BÊ differentià r E,erit T Е exceífus quo utrxque A BB Г, utraf- 

que AB, BE excedunt; ipíe autem АВ, ВЕ fimul fumpta 

dux funt BA. Seddux BA poffunt quater rectangulum АВ 
in BT. Quare ГЕ exceílus ей is utrzeque AB, BT fimul 
fumptz füperant Шат quz poteft quater re&angulum АВГ. 
| d | 
A ; ^ r E B 

XVIII. Rurfus fit ВА media proportionalis inter 
AB, BT; ac fiat AE ipfi АА zqualis. Dico rectam 
гв componi ex ütrifque Ав, ВГ, & ex illà quae po- 

‚Хей quater rectangulum. Ав, вг fimul fumptis.. - 
Quoniam enim ГЕ componitur. ex ipfis T4, AB; ac AA 
zqualis eft ipfi АЕ; componetur etiam F E ex ipfis AA; AT; 
oc eft ex utrifque AB, ВГ & duabus BA fimul fumptis. 

Sed dux ВА poflunt quater rectangulum АВ in Br. Recta 

igitur T E. compofita eft ex utrifque АВ, BI & ex ed qux 

poteft quater rectangulum AB in BF, = >, T 

|١‏ ——— نا 
A ГВ A DIN эв. iB‏ 


EE 


XIX.Rurfüs вд fit media proportionalis inter ABB Ty 
& ponatur AE ipfi га zqualis, Dico ream 4 E 
exceílum effe quo utraeque A 55r fuperant illam 
qua poteft quater rectangulum AB, BF. ^'^ 
Quoniam enim utrzque AB, ВГ füperant utrafque EB, 

BT, exceffu АВ; ac utreque EB, BF dug fünt BA, dive illa 

qux poteft quater re&angulum AB in ÍT. Tgitur A E cft ex- 

ecffüs quo utræque AB, вг füperant illam quz poteft quater 
rectangulum AB,BT. - | ай АЛ 
| | = . 
А Е ۵ r pp i 
g2 © ХХ. Rur- 


(тп) 


XX. Rurfus fit BA media proportionalis inter .A в, 
` BT; & ponatur AE ipfi r A aequalis. Dico rectam 

AE componi ex utrifque А в, ВГ & ex eå que po- 

teft quater re&tangulum A 5 in ВГ. | 

Quoniam enim А Е componitur ex ipfis АА, AE; acAE 
ipfi Г А zqualis eft: componetur itaque A E ex ipfis AA, дг; 
hoc elt ex utrifque AB, BF & ex duabus вд. Sed dux ва 
poffünt quater re&angulum АВ, BT. Compofita eft igitur 
Tecla AE ex utrifqQue AB, BT & ex eå qua poteft quater 
rectangulum A B in BT. 1 

| 


I £ B E 


—— 


zu јет) 


datum igitur eft punctum A. . Componetur autem hoc modo. 
Sit excellùs Ше re&ta E A, & applicetur rectangulum zquale 
‘rectangulo BTE excedens quadrato ad rectam ГЕ ; nempe 
‘rectangulum ГА in д Е. Dico punctum д effe punctum qua- 
Aitum. Quoniam enim rectangulum , BÎ in ЕА zquale eft 
rectangulo ГА In ДЕ: Refolnià in proportionem aequalitate, 
fein componendo & permutando, erit ut BA ad AA ita TA 
ad AB, quz exceífus elt. Eodem modo fiet, fi velimus fu- 

; mere 


(rur) 


mere роп ит tale, ut BA fit ad A A ut ГА ad rectam com- 
pofitam ex utrifque AB, BF & ША quæ poteft. quater rectan- 
gulum AB, Br. Q. E. D. 


pj 
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Primus liber de 52 оме Rationis habet Loca feptem, Ca- 
us viginti quatuor, Diorifmos quinque; quorum tres funt 

Maximi, duo vero Minimi. Ег Maximus quidem eft ad Ca- 
fum tertium Loci Vti. Minimi autem funt ad Cafus fecun- 
dos Locorum VIt & VII*i Maxinii reliqui funt ad Cafus 
quartos eorundum Locorum VIS & VIImi, Secundus de 
Secfione Rationis [habet Loca quatuordecim, Cafus LXIII. 
Diorifmos vero ex primo, ad quem totus refertur. Primus 
liber de Secfione Spatii | habet loca feptem, Cafus XXIV. 
Diorifmos feptem, quorum quatuor Maximi funt, tres autem 
Minimi. Maximus autem eft ad Cafum II. Loci primi, ut 
& ad primum [ fecundi Loci; /ўтїйтет ad fecundum) quarti, 
[ @ ad tertium fexti Loci. Minimi vero funt | ad tertium 
Cafum tertii Loci, ad quartum quarti, & ad primum fexti. 
Secundus liber de Serene Spatii Loca habet XIII. Cafus 
LX. & Diorifmos ex primo, ad quem totus refertur. 

Quzret fortaffe aliquis unde fa&tum fit, ut fecundus liber 
de Se&oue Rationis quatuordecim Loca contineat, cum idem 
de SecFione Spatiitredecim tantum habeat. Fit autem ob 
hanc caufam; quia feptimus Locus in Seéone Spatii omit 
fus eft, ut manifeftus. Nam fi utrzque parallele cadant fu- 
per terminos datos, quzcunque recta ducta fuerit, abícindet 
rectangulum datum; quale nempe illo quod continetur fub 
duabus interceptis inter terminos & concurfum ambarum 
rectarum principalium pofitione datarum. Hoc autem aliter 
fe habet in Seé?ione Rationis. Quapropter excedit uno Loco 
ad feptimum fecundi, atque ita deinceps. | 
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APOLLONII РЕКС 1 


De Settione rationis, 


SIVE 
ПЕРІ AOTOY AIIOTOMHZ, 


FIEBER PRIOR. 


INT duzrecz linez infinite in eodem plano 
pofitione data, qua vel invicem aquidiftent 
vel fefe interfecent ; & datum fit in utráque illarum 
punctum: fitque etiam ratio data: & praterea da- 
tum fit punctum extra re&as datas. Ducere oportet 
à puncto dato lineam rectam, qua occurrens rectis 
pofitione datis, ab ipfis auferat fegmenta quz fint 
inter fe in ratione datà. 


Primo fint dua re&z pofitione date invicem parallele üt 
AB,T A; & fumatur in recà A B punctum E, & 1n T ^ pun- 
Фат 2: rectaque rectis datis occurrens fit E ZH. Cadet au- 
tem pun&tum datum vel intra angulum A ZH, vel intra an- 
gulos B EZ, A Z E, vel intra fpatia iifdem adjacentia. 


LOCUS PRIMUS. Tf 


o 


Cadat autem primo intra angulum A ZH, ut punctum @. 
Кеф vero line, que à pun&o © duéte auferunt à rectis 
Pofitione datis fegmenta, datis punctis E, 2 adjacentia, in 
ratione dat, admittunt. tres cafus; quatenus vel refecantur 


egmenta ex EB, 22» vel ex БА, ZA, vel denique ex ipfis 


EA ZT. 


1.52, 
6 4,1 


А | Ge us 


6 
$. 
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2 _ Apolloni Pergæi 
Caf. 1. Cadat autem recta fecundum modum primum, ut 
reéta Өк. Auferat ifthæc à rectis EP, Z A fegmenta ЕК, ZA, 
habentia inter fe rationem ragioni date xqualem ; ac junga- 
tur геа EO. Pofitione igitur data eft ipfa E Ө, Sed etiam 
rA pofitione datur, datum eft igitur punctum М. Quoniam 
autem dantur puncta E, M, Ө, etiam datur ratio rete [EM 
ad M 6,& compollendo datur quoque ratio] E © ad ӨМ. Ve. 
rum ratio EG ad Ө M zqualis eft rationi E ‚К ad МА, quare 
ratio EK ad MA dataefl. Datur autem ratio EK а LA, 
quare ratio L^ ad M A quogue datur; ac dividendo ratio ML 
ad M A etiam data eff. Sed 
reta LM magnitudine datur, дЕ K В 
adeogue гра M А magnitudine 
data сє ob datum puntum 
M puntum А quoque datur : 
unde теа Ө AK pofitione da- 
zur. Quoniam autem recta r 
M A minor eft quam Z A, ratio 
EK ad MA five EO ad OM <s 
major erit ratione EK ad А, 
hoc elt; ratione data. Oportet 
igitur rationem. datam minorem effe ratione EO ad OM. 
Componetur autem Problema hoc modo. Manente figurà 
jam defcriptå, ac ]ап@а те 4 вө; manifeftum elt rationem 
datam minorem elle debere ratione E Ө ай ӨМ. Efto igitur 
ila zqualis rationi N ad EO. Ac fiat ut EO ad ӨМ ita 
N ad Z П, minorem quam Е О; dein fiat ut OTI ad TI Z, ita 
ZM ad MA: &connexa OA 
producatur іп diretum. Di- 4. E کا‎ 
co quod recta © A K fola fol- / -= 
vit problema. Quod fic o- | 
itenditur. Quoniam ZM eft N 
ad MA ut оп ad Nz; erit г! AMA! JP A | 
componendo Z A ad AM ut 2 
zO ad ZT: ac invertendo 8 
ut AM ad Z A itang ad #0. H 
Cum autem EO eft ad ӨМ à 
ut EK ad M A; erit etiam ЕК 
ad icut N ad EIL. Sed M A eft ad AZ ut II z ad Zo; 
adeogaé ex aquo crit EX ad AZ ut N ad ZO. Duta eft 
C ER igitur 


Ек, МА, AZ. 
: м, 2 п, = 0. 


De Sectiotie rationis Lib. Т. 3 


igitur rea өк per punctum ©, quz aufert fegmenta Ek, 
Z ^ habentia inter fe rationem rationi date zqualem. Recta 
igitur Өк folvit problema. Aio autem illam {olam hoc præ- 
ftare. Nam fi fieri poteft, айа idem efliciat, ut recta © x. 


Aufert ergo recla ӨХ rationem EX ad ZP zqualem rationi 


ate. Quoniam vero A M minor eft quam recta. AZ, erit 
Tatio P A ad A M major ratione P A ad AZ. Et componendo 
erit ratio PM ad МА major ratione PZ ad AZ. Ut autem 
PM ad MA, ita XE ad EK: ergo ratio X E ad EK major eft 
ratione PZ ad AZ: ac permutando erit ratio XE ad PZ 
major ratione EK ad ZA. Oftenfum autem eft rectam ӨК 
Problema folvere, id quod non præftat altera, adeoque ca 
ola. + 

Manifeftum autem eft quod гек puncto Z propiores, ra- 
tiones minores abfcindunt quam remotioresab ео. 

Caf. П. lifdem manentibus ducatur, juxta cafum fecun- 
dum, ге а Өк auferens à rectis EA,ZA rationem EK ad 
Z^ zqualem rationi date; & jungatur геа E Ө. Pofitione 
igitur datur ЕӨ, Data autem eft pofitione ГА ; datur ita- 
que punctum М; utraque adeo recta Ө E, 9 M datur: quare 
atio E © ad Ө M etiam da- 
tur. Eft autem E 6 ad ӨМ A 
ut EK ad A M; quare ratio 
КЕ ad A M datur. Sed ratio 
K E ad ZA data eft ; ratio i- 
gitur Z A ad AM data erit. 5 N M 


Et componendo ео ZM Г ы NE 
H 


Коой В 


ad M A datur; adeoque cum 
recta Z M magnitudine data 
fit, etiam ipfa A M magni- 
tudine data erit. Datum j 
autem eft pun&um M, quare punctum A datnm erit; ac dato 
puncto Ө, datur pofitione recta € AK. Quoniam auem 
тейа A М poteft effe ve] #qualis ipfi А Z, vcl major vel mir 
nor ea; igitur rationes non habent limites. 

-Componctur autem problema hoc modo. Permanente 

Sura Jam defcripta, jungatur reta E Ө; fitque. ratio data 
cadem qug N ad 2 O. Ет Бас N ad ÆT ficut EO ad OM; 
ас ut Om: ad riz fic Z Miad M A... Jungatur “© A ac pro- 
ducatur in. қ, Dico теат. ө к folyere problema, five E 
l A2 eile 


9 


4 Apollonit Pergæi 

efle ad Z^ шм ad Eo. Quoniam autem Eo eft ad өм 
ut KE T AM, necnon ut N ad П 2; erit etiam KE ad AM 
ut N; ad Tz. Item quia оп " 

eft ad nz ut nis MA, A EO 
erit,dividendo & inverten- 
do, AM ad AZ ut Hx ad 
Z О. Quare ex equo erit KE 
ad ZA ut N ad жо. Recta 
itaque © к folvit problema. 
Dico autem illam folam 
hoc przftare. Nam fi fieri 
poteít, ducatur alia, ut recta 
Өх, auferens rationem X E 
ad PZ rationi дасе parem. Sed X B major ef guam E Kyac ZP 
minor quam LA; unde ratio XE ad ZP major eft ratione EK 
ad Z A, adeoque recta X © majorem aufert rationem quam КӨ, 

Manifeftum autem eft ге а puncto Z propiores, rationes 
majores abícindere quam recte remotiores ab illo. 

Caf. ТЇЇ. iifdem autem manentibus, ducatur fecundum ca- 
fum tertium, recta ӨК auferens ё rectis EA, ZF rationem 
EK ad ZA rationi date zqualem ; ас jungatur E ©.’ Datur 
igitur pofitione ipfa БӨ. Sed ob ré&tam T A pofitione datam, 
puncdum M & ratio EO к 
ай ӨМ etiam dantur, Eft А 
autem ut EO ad ӨМ ita 
EK ad AM: quare ratio 
EK ad AM datur. Sed ra- 
tio EK ad Z A datur, adeo- 

ue etiam ratio M A ad Z A 

ata eft: ac dividendo ra- 
tio MZ ad ZA datur. At 
теда MZ datur, quare recta 
Z A pofitione & magnitu- 9 
dine datur. Punctum autem Z datum eft, adeoque & pun- 
étum A datur: ас dato. puncto Ө, retta © AK pofitione da- 
tur. Quoniam autem Z A minor eíl A M, erit ratio EK ad Z A 
major ratione ЕК ad АМ. At vero EK eft ad ^ M-ut EG ad 
ӨМ; quapropter ratio EK ай ZA major eft ratione: E o. ad 
ӨМ : adéoque ratio data major ее debet ratione E 6 ad өм. 

Componetur aytem problema hoc modo.  Manente figura 

jam 


г 


Фе Setlioue rationis Lib. I. 5 


jam defcripta, соппе агаг recta EG. Oportet enim ratio- 
nem datam majorem effe ratione E Ө ad ӨМ. Sit adeo ratio 
N ad = П major ratione EG ad ӨМ. Fiatque ut E 6 ad OM 
ita Nad orm; & шох ad ZF ita MZ ad ZA; & ducatur 
$ producatur © A ad K. Di- A UNE 
co re&tam © AK folvere pro- ~ 
blema. Quoniam enim MZ 
eft ad ZA ut Oz ad = TI, erit 
componendo M A ad AZ ut N 
опаа riz. ltem quia £O. ү 
eft ad өм, five EK ad MA, 
ut Nad О fEatque etiam M A 
ad AZ ut 10 ad HZ : ex æ- 
quo erit EK ad AZ ut N ad 
п. Recta itaque Ө к folvit problema. Dico & eam folanr 
Nam fi бегі poffit, ducatur alia, ut re&ta e x, abfcindens ra- 
tionem XE ad PZ rationi date «qualem. Quoniam autem 
reta A Z minor eft quam A M, erit ratio PA ad AZ major 
ratione PA ad AM: ac Componendo erit ratio PZ ad ZA 
major ratione P Mad MA. AtPM eft ad MA ut XE ad EK; 
quare ratio XE ad EK minor eft ratione PZad ZA: ac per- 
mutando, ratio XE ad PZ minor erit. ratione KE ad AZ. 
Recta igitur Ө K majorem abfcindit rationem quam recta © X. 
Re&z autem іо propiores puncto Z, majores abfcindunt 
rationes quam quz. funt remotiores ab ео. 
Refolvimüs ergo problema fecundum omnes modos, atque 
compofitionem illius oftendimus. Iifdem autem manentibus 
ducatur recta EO: & ratio 


TI 


data vel minor erit quam ra- A Eg roa i 
tio E O ad © M, vel ei zqua- 

lis, vel denique major. Si au- N 

tem fuerit ratio data minor 


ratione E O ad 9 M, compo- r A 
netur quidem problema juxta 

duos modós, nempe primum H 

& fecundum. Sed componi 

'equitimodo tertio, quia ra- , 
ЧО datanon eft major ratione EG ad өм. Si fuerit data 
тайо ыр rationi ЕӨ ad өм, componetur quidem pro- 
blema fecundo modo. Non autem componi poteit modo 


primo, 


o Dern 


Я 


6 -Apollonii Perge 
primo, quia rátio data non ẹft-minor ratione ЕӨ ай ӨМ. 
Neque fane modo tertio, quia ratio data non eft major ea. 
Si denique major fuerit ratione EO: ad © M, patet problema 
folvi poffe duobus modis, fecundo feil, ac tertio, non autem 
prono, quia ratio data non eft minor еа. 


LOCUS SECUNDUS. 


Е о jam punctum datum intra angulos B EZ, EZ A, ut eft 
punctum Ө: re&x autem ductz рег pun&um © abícindant 
тебаѕ punctis E,Z adjacentes, qux {int inter fe in ratione 
data. Hoc autem fiet fecundum tres cafus ; aut enim eas ab- 
Ícindet à rectis EB, ZA, aut à re&is EA, 24, vel denique à 
rectis EB, ZT. 
Caf 1. Agatur ideo recta, fecundum cafum primum,ut recta 
K A, abícindens à rectis. E B, ZA rationem EK ad ZA rationi 
date «qualem ; & connexa E O. producatur in м: recta ita- 
que EM pofitione datur. Sed recta г A pofitione data eft: 
quare datur & punctum M, E к 
adeoque ratio EG .ad OM, АТТ 525 
data eft. Eft autem EO ad 
OM ut EK ad MA: Verum 
ratio ЕК ad A Z datur, ade- 9 
oque ex zquo ratio ZA ad 
M A datur: & componendo. г A 
ratio ZM ad M A etiam da- Z А - 
tur.. Re&a autem Z M magnitudine datur; quare recta MA 
tam magnitudine quam politione datur. Cumque punctum M 
datur, etiam punctum A datur: ac dato рип@о Ө, recta quo- 
ue КӨЛ pofitione datur. Quoniam autem alterutra ё re- 
Sis Z ^, AM poteft efle major altera, rationes hoc in cafu 
non habent limites. 
Componetur autem pro- A- 
blema hoc modo. Manente 
figura jam defcripta, junga- 
tur EO ac producatur in M. 
Sit ratio data ut N ad xo: 
fiatque N ad IIZ ut E e ad pus 
өм; & it Ilzad Oz ita i 
MA ad Z4; & ducatur A Өх ù or a ——— 
groducaturque. Dico rectam... —————3—— TT 


т^ р 
De 5е@опе rationis  Lib.T. 7 
АӨК problema folvere. Quoniam enim EG. éft ad © M, hoc 
eft BK ad AM, ut N ad IZ; & AM ad AZ ut ПЕ ad Z O, 
per conflructionem ; erit ex zquo, EK ad AZ ut N ad ZO. 
Quare recta K A folvit problema. Aio infuper eam folam hoc 
praflare. Nam fi fieri poteft, ducatur alia ut recta ХӨР. 
Quoniam autem recta EK major eft recta EX, & recta Z A 
minor quam ipía PZ, erit ratio EK ad ZA major ratione 
EX ad PZ: adeoque abícindet recta AK rationem majorem 
quam recta x P. : ] 
„ Unde & reéte puncto Z propiores, abícindent rationes ma- 
Jores quam qux ab eodem puncto funt remotiores. 
Caf. II. Dein ducatur, modo fecundo, reéta K A. auferens 
à re&tis RA ZA rationem EK ad ZA xqualem rationi date : 
& jungatur recta E 6, producaturque ad М: datur igitur po- 
fitione геа ЕМ, Sed pofitione data eft recta ГА, adeoque 


punctum M datum eft: quare & ratio EG ad ӨМ datur. 
Verum ut EG ad OM ita 


BK ad MA: atque etiam — A—— — —7——— b 
data eft ratio EK ad ZA: n | 

Quare ratio Z A ad M A da- ; 
tur; ac dividendo, ratio 
ZM ad M A etiam datur. At 
ZM magnitudine datàá,da- Г — °. A A 
tur quoque recta M A ma- Z 

gnitudine & pofitione: datoque puncto M, datur etiam 
punctum А: ac cum punctum Ө datur, recla quoque K © A 
pofitione datur. Quoniam vero ZA major eft quam A M, 
erit ratio ЕК ad лм, hoc eft E 6 ad Ө M, major ratione EK 
ad ZA; quare ratio ad componendum propofita minor efle 
debet ratione БӨ ad ӨМ. 

Componetur autem problema hoc modo.  Manentibus 
deícriptis, fit ratio data equalis rationi N ad 70, quæ fit 
minor ratione E 6 ad өм: fiatque ut EO ad OM ita N ad 
ПО, & ut ZO adio ita ZA ad МА: & connectatur Ae 
Producaturque. Dico rectam A ©К folvere problema. Quo- 
шат enim E © eft ad © M, hoc eft EK ad M A, ut N ad ПО; 
atque etiam M A ad AZ ut по ad ZO ; erit ex equo EK ad 

Z имаа Z0: quare recta КА folvit problema. Dico 
autem eam {olam hoc praftare, Nam {ifieri poflit, ducatur 
аа quævis ut recta X P. Quoniam igitur ^ Z major elt rs 

А 


Tnm 


гл аады 


$ Apollonii Perge: 

AM, erit ratioP Aad AZ A — X-K E 

minor ratione cjufdem B 
ad rectam AM: atque 

componendo,ratio ZP ad 

ZA minor erit ratione > 

P Mad MA, Verum PM 

eft ad MA ut XBad EK. Г 

Quare ratio ZP ad ZA mr M. йе р Жыш 
minor eft ratione XB ad ү, 

ЕК: ас permutando, ratio ,. IT 

драй ЕНИ Ia. Cio TOS E SEES 
tione ZA ad ЕК, Sola igitur reéla КА folvit problema. 

Manifeftum autem cft re&as propiores puncto Z, rationes 
majores auferre quam reéte ab Шо remotiores. 

Caf. 1T. Jam ducta fit reta к A,modo tertio, auferens а re- 
is EB, ZT rationem EK ad Z A rationi dat æqualem. Junga- 
tur В Ө, producaturq; ad Mzz re&zaT A. Ac reéta EM pofitione 
datur, adeoque punctum M datur: datifque punclis E,6, datur 
ratio ipfarum БӨ, ӨМ. Ve- E K 
rum E @ eft ad 9 M ut E K ad 1 B 
AM, adeoque ratio E Kad AM 
datur. Sed ratio EK ad ZA 
data eft: quare ratio M A ad 
A Z datur ; ac dividendo, data 
erit ratio MZ ad AZ. Cum 
autem recta MZ datur, data A Z M А 
eft etiam ге&а Z A magnitudine & pofitione : ac ob punctum Z 
datum habetur punctum A, adeoque recta К Ө A pofitione da- 
tur. Quoniam vero recta AZ minor eft recta A M, erit ra- 
tio EK ad Z A major ratione EK ad AM. Verum EK eítad 
AM ut EO ad ӨМ; quare ratio EK ad ZA major eft ratione 
EO ad ӨМ. Sed ratio EK ad ZA rationi date «qualis eft : 
oportet itaque rationem ad componendum datam majorem 
elle ratione БӨ ad ӨМ. 

Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam defcripta, fit ratio data, nempe ratio м ad ЖО, major 
ratione EO ad ӨМ: fiatque ut EG ad өм ita N ad по; 
necnon ut TZ ad £O ita MZ ad ZA: & jungatur AG pro- 
ducaturque. Dico redam AOK folvere problema. Quo- 
niam enim MZ eft ad ZA ut TIZ ad zo, erit componendo 

2 MA 
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MAadZ^ шпо ad zo. Verum EG eftad ӨМ, hoc eft 
EK ad AM, ut Nad TO: E ку. 
Опаге ех zquo EK erit ad Д B 
Z^-ut N ad zo. Recta TA 
itaque K A folvit Problema. о 
Dico etiam eam folam hoc 
praftare. Nam fi fieri po- 
teft, ducatur alia recta ut A 
XP. Quoniam vero reta Г PEA: Z M 
MA major eft reĝa Za, N 
erit ratio PA ad AM mi- се =- П 
nor ratione P A ad A Z; ac 
componendo ratio P M ad M A minor erit ratione P Zad Z A. 
At ratio PM ad M A e(t ut X Ead ВК; quare ratio X E ad Ë 
minor eft ratione PZ ad ZA ; ac alternando fatio X B ad P Z 
minor erit ratione EK ad ZA. Sola itaque A К folvit pro- 
blema. 

Manifeftum autem eft rectas puncto Z propiores, majores 
rationes abfcindere quam quz ab eodem reniotiores funt. 

Invenimus adeo Refolutionem atque etiam Compofitioneni 
Problematis, fecundum ejus tres Cafus.. Iifdem vero manen- 
tibus, fi jungatur Ё Ө producaturque in М; erit quidem ra- 
to data vel equalis rationi E © ad © M, vel major Ша, vel 
minor. Si vero ratio data zqualis fuerit rationi Ee ad © M, 
propofitio conflruetur fecundum formam unicam eamque 
primam: non enim ad formam E 
fecundam, quia ratio data no nA B 
eft minor ratione EO ad eM; | 
neque ad formam tertiam, quia 
ratio data non eft major ratione 
EO ad 9M, Dein 1 ratio data 
fit minor ratione £9 ad ӨМ, T 
conftruetur problema duabus 
formis, nempe prima & fecunda: non autem forma tertia, 
quia ratio non eft major ratione EG ad ӨМ, Si denique 
ratio data fit major ratione E 6 ad Ө M, problema conftrue- 
tur fccundum duas formas, primam ac tertiam; non poteft 


autem conftrui forma fecunda, quia ratio data non eft mi- 
ПОГ ratione E 9 ad ӨМ, 
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| 10 Apollonit "Perge: 
SCHOLION. 


| Paulo generalius, ас fane nom minus concinne, problemata 
bac in rectis parallelis efficiuntur bunc in modum. 

Sint due recie parallele АВ, T A, pofitione data ; ac fu- 
matur in АВ puut£um E, in T ^ puntum Z: fitque ratio ad 
con[iruendum propofita ficut = ad Т. Fiat EK equalis ipft x, 
ac ZA, LM, ab utraque parte рип: Z, equales termino alteri 
rationis Y. Junge K A,KM, que occurrant rele date EL pro- 
duiten datis pun- 4 : 
is H, Ө. Dico Ne o P т ie o 
retas omnes per 
punta Ша H, Ө 
tranfeuntes,rectif- 
que A B, T A occtir- b: 
rentes, auferre ra- 
tiones equales ra- 
| йот Z ad Т. Et- 
euim E Ө efl ad ez 
ut EK ad LM, boc 
eff ut X ad Y ; ac PEeff ad ITI ut EO ad OZ ; zifur PE 
efl ad IT ficut E ad Т. Similiter НЕ eff ad HZ ut EK ad 
ZA, five ut È ad T. Sed OEef ad ZZ ficut HE ad HZ: 
ergo ОЕ cff ad LE гп ratione ® ad Т, Quocirca dato puntdo 
quovis N, vel intra vel extra paralelas datas, rete due 
HN, NO produtte fatisfactent. problemati, Qyod /i altera à 
reis HN,N Ө parallela fuerit ipfis АЂ ГА, adeogue ijdem 
поп occurrens altera tantum Jolutionem RI Doc et- 
enum in cau, ratio NP ad МП eadem eff cum ratione datå 
Zad T five BH ad HZ. Hinc etiam био ийпїйї omnia guae 
de rationum limitibus demonuflravit Apollonius, gueni Con- 
тий тоту hujus compendium latife vix credibile eft ; fed po- 
zins methodum Banc [aam preetuliffe arbitror, utpote fequenti- 
bus magis analogam. Paget quoque теат H E harmonice dividi 
in puutis ZO; уш HE cff ad LH ut OE ad ze. 


LOCUS TERTIUS 


“Jim ré&x pofitione date АВ, га, fecent fe mutuo in 
à puncto E; ac in utråque fumatur commune punctum E. 
Punctum 


o *HEUZH: EKIN SS E:T: БКМ: 
ОЕ:2 0. 
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Pun&um autem datum cadet vel intra angulum 2 ЕВ, vel 
intra angulum eidem deinceps. Efficitur autem in quovis 
angulo quodin angulo ^ E B effectum eft. Detur itaque pun- 
um Z intra angulum AEB; ac ducende fint recta per 
pun&um 2, quz auferant à rectis per punctum Е, fegmenta 
qua fint inter fe in ratione data. Hoc autem fiet juxta tres 
modos: vel enim abíciffa erit ratio à recs AE, EA, vcl à 
rectis T E, EB, vel denique à BE, EA. * : 
Caf. І. Ducatur autem primo recta Z Н, juxta modum pri- 
mum, auferens à rectis А E, EA, rationem ӨВ ad EH rationi 
te xqualem. Et per pun&um Z agatur recta parallela 
rectz EA ufque ай К; erit 
ergo ZK pofitione data. Sed 
& recta. A B pofitione datur, 
punctum itaque K datum eft. 
Quoniam vero ratio EO ad А 
EH datur, erit etiam ratio 
ZKad KH data, Cumque ZK ا‎ анара 
datur, etiam @Н data erit magnitudine & pofitione : ac, ob 
datum punétum K, punctum Н quoque datum erit. Punctum 
autem Z datur, quare теа HZ politione data eft, Er. ma- 
nifeftum eft rationem datam minorem efle debere ratione 
ZK ad KE. xi m SED 
Componetur autem problema hoc.modo. |. Manente бошга 
jam defcripta, ducatur rea KZ recte А Е. parallela ; fitque 
ratio data minor ratione ZK ad KE, nempe rauo M ad N. 
Fiat ut M ad м ita ZK ad KH, ac connectatur. reta HZ. 
Dico rectam н Z folvere pro- А 
blema. Quoniam enim ZK | 
eft ad KH ut Өк ad EH, at- - 
que etiam ut M ad м; erit 3 
adeo OE ad EH ut M айм. x 
Recta itaque HZ folvet pro- à 
lema, Dico preterea eam Aa - "EL 
folam hoc praftare. Nam fi 5 e 
fieri.poteít, ducatur alia М! dim 
Tecta, ut z А. Quoniam reda ^ T у ET 
BK minor elt reca KA, erit ratio ZK ad KH, major ratione 
ZKad KA. Verum ZK efl ad KH ut GE ad EH ; & Zy eft 
adKAut жЕ ad EA: quare ratio ӨЕ ad EH major elt ra- 
B2 tione 


12 Apollonii Perge: 
tjone жЕ ad EA. Quapropter recta ZA non abfcindit ra- 
tionem rationi date zqualem. Confimili argumento liquet 
nullam aliam reclam prater folam ZH folvere problema. 
Manifeftum autem eft rectas puncto E propiores, majores 
femper rationes abfcindere, quam reótx remotiores ab illo. 
Caf. П. Dein ducta fit recta modo fecundo, ut ZH, aufe- 
rens А rectis ГЕ, EB, rationem rationi date zqualem. Per 
punctum 2 acta fit recta 2 К re&tx T A parallela: eritque ZK 
pofitione data; ac ob rectam 
АВ pofitione datam, punctum 
K datum erit. At ratio НЕ ad 
БӨ data eft, adeoque ratio Z K 
ad к Ө etiamdatur. Recta au- д 
tem ZK data eft; quare etiam 
К Ө magnitudine & pofitione 
data erit: ac dato puncto K, H 
pun&um quoque e datum eft. r 
Atqui punctum 2 datur, adeoque recta Ze H datur pofitione. 
Conílat autem oportere rationem datam majozem efle ratione 
ZK ad K B. ғ 
Componetur autem Problema hoc modo. —Manente figu- 
ya jam defcripta; fit ratio data major ratione ZK ad КЕ, 
nempe ratio A ad M. Fiat ut Aad M ita ZK айке, ac jun- 
&a 20 producatur айн, Di- 
co rectam ZH folvere Proble- 
ma, eamque folam. Quoniam 
enim Z K eft ad Ko ut H E ad 
EO, erit HE ad Eo ficut A 
ad M. Recla itaque ZH folvit 
Problema. Dico & hanc fo- 
lam id przítare. Nam fi fieri 
poteft, ducatur alia ut recta 
ZN. Quoniam autem recta 
к= minor eft quam КӨ, erit ratio ZK ad KZ major ratione 
. ZK ad KO. Eft autem ZK ad Kx ut NE ad Ez, & ZK ad 
KO ut EH ad EO: quare ratio NE ad Ez major eft ratione 
HE ad E 6, adeoque rationi date qualis non ей. Recta igi- 
tur ZN non folvit problema. Pari atgumento liquet nullam 
aliam ге ат preter ZH folvere problema. , 7- 
Manifeftam autem cft rectas рип@о E propiores," fem- 


пФ“ 
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per rationes minores abícindere quam remotiores ab illo, 
Caf. ПІ. Tam ducta fit reta, ut нө, juxta modum terti- 
um, auferens à reis B E, EA, rationem rationi datz zqua- 
lem. Age rectam ZK recte ГА parallelam ; erit igitur recta 
ZK pofitione data. Sed re&ta quoque ВВ pofitione data eft ; 
coque punctum К datur. 
по autem H E ad E @ da- 
ta eft; quare ratio ZK ad 
KO datur: ac ob ream 2 К 
magnitudine datam, recta 
etam KO datur magnitu- 
dine & pofitione. Dato au- т 
,tém рип@о к, punctum quoque Ө datum erit: ac puncto 2 
dato, recta © ZH pofitione datur. Ratio autem non eft de- 
terminata, quia KE poteft effe vel equalis ipfi K &, vel illa 
major vel minor. 
. Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam defcripta, rationi date æqualis fit ratio Aad м: fiatque 
ut А ad M ita ZK ad KO; & jungatur © Z producaturque in 
H. Dico rectam © Н folam folvere problema. Quoniam enim 
ZK eftad Ko* ut A ad Merit 


спат HE ad EG ut A ad x^ 

M; adeoque rectaH © fol- H 

vit problema. Dico & hanc 

{olam id praftare. Etenim 2 


fi fieri poteft, ducatur alte- 
та ut NZ, Quoniam autem 
геа NE major ell reda 


Н Е, refa vero EZ minor A E K z o D 
eft ipfa БӨ; ratio N E ad TS 
EZ major erit ratione НЕ ad pu) 


BO,adeoque illi equalis non 
eft. Unde manifeítum eft nullam aliam rectam problema fol- 
vere prater ipfam нө. Patetetiam rectas propiores puncto 
E, fecundum rectam г А, auferre rationes minores quam qu 
fecantur à remotioribus ab eo. 

nvenimus itaque refolutionem problematis juxta. omnes 
modos; ejufdemque compofitionem oftendimus per omnes 
cafus ejus, Manentibus autem defcriptis, ac ducta recta pa- 


* рети pit Traduéiio D. Bernardi. 
rallela 
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rallela Z K ; Ratio data vel minor erit ratione ZK ad KE, vel 
major illa, vel xqualis illi. Qnod 
fi fuerit minor ratione 7К ad KE, 
componetur problema duobus mo- 
dis, nempe primo ac tertio; non au- 
tem modo fecando, quia ratio data A 
non eft major quam ratio Z K ad KE, 
Si fuerit major quam ratio ZK ad K E, 
componetur problema duobus modis, nempe fecundo & ter- 
tio: non autem juxta modum primum, quia ratio non eft 
minor quam гапо ZK ad KE. At fi ratio dáta equalis. fuerit 


rationi Z К ad КЕ, componetur unico tantum modo, eoque . 


tertio : non enim fieri poteft fecundum modum primum, quia 
ratio non eft minor ratione ZK ad KE ; neque modo fecun- 
do, quia non eft major ea. 2а 


SCHOLION. 


Geueralter anten couftruuutur problemata bujus. Loci 
bunc im modum. Sint rete date АВ,Г A fefe zuterfecantes 
in punto E Ratio autem propofita fit ratio М ad М. Fiat 
EO «equalis termino rationis M, ac E H, E K, ab utrague parte 
punti E, equales ipfi N termino alteri rationis: ac ducantur 


rete OH,OK. Dico теат omnes ipfis OH, OK parallelas 
auferre rationes rationi date M ag N æguales. Quapropter 
daro quovis puto Z, ipfi ӨН parallela ducatur ALE; atque 


ipft OK parallela ZOYL Dio EN efe ad EZ uf EG ad EH ` 


ob paralelas ) boc eff ut M ad N (per сопи отет. ) Pa- 
rier RO efl ad ETI "t? BO ad EK, five ut M ad N, Rete 
E igitur 


— ү n oii ea peat a ii c E Су 


d 


=- AZ ad Z6, ac per conver- 


| do CM CIS da oc s e x 

Фе Seclione rationis ТАЪ.1. ` is 
gitur NE; ZI fatisfaciunt problemati, eeque fole. Quod f 
altera è parallelis traufeat per puntum E; altera tautum. 
` Unico modo rem praftat. 


LOCUS QUARTUS 


Interfecent јат fe mutuo re&tz AB, ГА, in pun&lo E : ac 
fumatur in recta АВ punctum Z; in re&ta vero T ^, punctum 
E. Eritque pun&tum datum vel intra angulum A E, velin- 
tra angulum AE A, vel intra angulos iifdem deinceps. Ca- 
dat autem imprimis intra angulum A E B, ut eft punctum н; 
ас educendz fint recte ё puncto H, quz auferant à rectis, 
quz punctis Е, Z adjacent, fegmenta ın ratione data. Hoc au- 
tem fieri poteft fecundum quatuor diveríos cafus: aut enim 
Erunt fegmenta ё rectis E A, ZA; vel ex EA, ZE; velex ET, 
ZB; vel denique ex ЕД, ZB. 

Са/1. Ducatur jam fecundum cafüm primum,recta НӨ au- 
ferens à reis E A, Z A, rationem EK ad Z6, zqualem rationi 
date. Agatur recta H A ipfi AB parallela, adeoque pun- 
Cum A datur: ac fiat ut EK ad ZG ita AH ad ZA. Dato 
autem puncto Z, punctum quoque А datur: ас ob datum 
Punctum A, etiam recta A A 
datur, Jam AH eft ad ZA MEC ін 
ficut EK ad zo; adeoque ; 

Permutando AH eritad EK 

üt AZ ad ZG. Sed АН eft 
ad EK ut A Ө ad ӨЕ; qua- 
Propter A 9 eft ad ӨЕ ut A 


onem rationis, erit ӨЛ r 
ad AE ut Z A ad A O ; ade- 
Oque id quod fit fub AE in 2А zquale erit contento fub 
^6 in P у quare rectangulum ӨЛ in @ 4 datur. Appli- 
candum eft itaque ad rectam datam, nempe ad ipfam AA, 
Tečtangulum æquale re&tangulo dato deficiens quadrato, ac 

abebitur utraque A 6, © A data : adeoque punctum e datur. 

ato autem pun&toH, ipfa нө datur pofitione. - 
nifèftum autem elt quod applicatio hzc femper fieri 


poteit; quia іп compofitione applicandum eft ad rectam. 


AA rectangulum equal rectangulo AE in ZA deficiens qua- 
* drato. 
*ii* E ТОРИ Е TOT ORCI ч 
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16 Apollonii Perge: 
drato. Rectangulum enim AZ in ZA majus eft rectangulo 
AE in ZA: 

Componetur autem Problema hunc in modum. Manen- 
tibus jam defcriptis, rectàque parallelà H ^; fit ratio data 
ficut Mad N; ac fiat AH ad ZA ficut Mad N: & applice- 
tur recte A A, rectangulum xquale rectangulo AZ in E A de- 
ficiens quadrato. Sit rectangulum illud A6 in 64; ac jun- 
gatur OH. Dico quod reda ӨН, eaque fola, folvit pro- 
blema ; five quod 
K E eft ad Z © fic- 
ut Mad м, Rect- 
angulum enim 
ЛӨ in OA zquale 
eft rectangulo AZ 
jn EA; erit ita- 
que © A ad AE ut 
A Zad © A;ac per 
converfionem ra- 
tionis erit € A ad 6E ut AZ ad Zo. Sed Ae eft ad OE ut 
AH eft ad EK ; quare AH eft ad EK ficut AZ ad Z ©; ac per- 
mutando AH erit ad ZA ut ЕК 2070. At AH eft ad ZA 
ficut M ad N ; quare EK eft ad ZO ficut M ad N; quapro- 
pter recta. ӨН folvit problema. Dico etiam & hanc folam 
hoc ргеййаге. Nam fi fieri poteft, ducatur alia, ut recta HZ. 
Quoniam autem rectangulum AZ іп ZA majus eft re&an- 
gulo ЛӨ in 9A, erit rectangulum A © in 6 A majus rectan- 
gulo AZ in ZA; re&angulum vero ЛӨ in 94A zquale eft 
rectangulo A E iz ZA; zgitur re&zangulum АЕ in LA majus 
efl recfaugulo A ж in ж A: quare ratio Z Л ad A E minor erit 
ratione ZA ad А =; adeoque per converfionem rationis ra- 
tio AZ ad Ez major eft ratione AZ ad ZZ, Sed ratio AZ 
ad ZE elt ut AH ad EZ; quare ratio AH ad EZ major eft 
ratione AZ ad ZZ; ac permutando ratio AH ad ZA major 
erit ratione E3 ad ZZ. Atqui ratio AH ad ZA eft ut M ad 
йч; adeoque ratio M ad N major eft ratione Rx ad 2 =, qua- 
propter recta Hz non folvit problema. 

Manifeftum autem eft rectas puncto E propiores, auferre 
rationes majores quam quz fecantur à rectis remotioribus 
ab eodem. : . 

Caf. 1. Ducatur jam recta juxta cafum fecundum, ut ӨН, 

* ке c , t. ,Tauferens 
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auferens à те 5 EA, Z B fegmenta ZO, ЕК in ratione ra- 
tioni datz «quali. Ipfi AE parallela ducatur re&ta Нл per 
punctum datum н; & fiat ut EK ad Z Ө, ita H A ad ZM, Юа» 
turautem ге а н A, adeoque recta ZM datur & magnitu- 
dine & pofitione : 
ас ob datum pun- 
Фит Z, etiam pun- 
Фот M datur.Quo- 
niam vero AH eft 
ad ZM ut EK ad 
ZO; erit permutan- 
do AH ad EK ficut 
ZM ad zo. Sed AH 
elt ad EK ficut лө 
ad ӨЕ; adeoque Z M ad Zo eft ut ^ Ө ad ӨЕ: ac per con- 
verfionem rationis erit MZ ad ӨМ ut ӨЛ ad AE: quare 
rectangulum 2 M in EA quale eft rectangulo A 6 in e M. 
Sed rectangulum ZM in E A datur, adeoque mn ^e 
in Ө M datum eft, ad rectam datam, nempe M ^; applicàndum 
excedens quadrato. Punctum igitur © datur; ac dato puncto 
H, reda НӨ pofitione datur. 
. Componetur autem problema hunc in modum. Manen- 
tibus jam defcriptis, fit ratio data ut N ad Z; ac fiat HA ad 
ZM ut М ad =: dein applicetur ad rectam M A rectangulum 
«quale. rectangulo ZM in EA excedens quadrato , nempe 
rectangulum A © in € M. Quoniam autem rectangulum АВ 
in ZM excedens 
quadrato applican- 
dum eft ай rectam 
М А; ac rectangu- 
lum AZ in Z M ma- 
jus eft. re&angulo A 
'AE in Z M, cui x- 
quale eft re&tangu- 
lum A6 in ӨМ; fada applicatione pun&tum Ө cadet inter 
Puncta E, Z. Acàquere&aà өн, dico quod ipfa eH folvit 
Problema, eaque fola. Nam fi fieri poteft ducatur alia, puta 
PO. Cum autem re&a p E major eft quam КЕ, ac reta Zo 
minor eft quam Z6; ratio ipfius P E ad Z O major erit ratione 
EK ad zo. adeoque fola recta н o folvit problema. 


| 
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Manifeftum autem eft rectas propiores puncto E abfcin- 
dere rationes minores, quam quæ fecantur à remotioribus 
ab eo. 

Caf: П1. Ducatur jam recta fecundum cafum tertium, ut 
AH auferens à rectis EF, ZB rationem AE ad © Z xqualem 
rationi дасе. Agatur per punctum H recta HK ipfi T A paral- 
lela; ac patet quod reda HK datur magnitudine, quodque 
pun&um к datur. Fiat jan KH ad ZM ut AE ad OZ. Data 
autem eft ratio . 

ү f 


AE ad Ө2; quare | 
! 
ZM datur, ac re- E 
7 rA —————— 
да ZM биш A, т 6 K 7B 
magnitudine & 
Íitione : ac ob 
poíitione : асо А 
r 


& ratio KH ad 
datum punctum 
Z punctum M da- 
tur; cumque punctum K datur, datur etiam recta KM. Quo- 
niam autem KH eft ad ZM ut A B ad Z6, permutando erit 
KH ad AE ficut ZM ad ZG. Sed KH eft ad AE ut K 6 ad 
ӨЕ; quare KO eft ad ӨЕ ut MZ ad ZO : adeoque compo- 
nendo erit K E ad E 6 ut M © ad Oz. Рег converfionem au- 
tem rationis erit EK ad Ko ut 6 M ad Mz. Rectangulum 
itaque EK in MZ zquale eft re&angulo МӨ in Өк. Datur 
autem rectangulum KE in MZ, ob data latera ejus; quare 
datum eft etiam rectangulum МӨ in ӨК, applicandum ad 
rectam datam M к deficiens quadrato : ac habebitur punctum 
©, quod quidem cadet inter puncta E & К; quia rectangulum 
МЕ in EK majus eft rectangulo MZ in EK, five M © in OK, 
Dato autem puncto Н, etiam recta Н Ө A datur pofitione, 
Conftruetur autem problema hunc in modum. Manentibus 
jam defcripus ductàque rectà parallelá; fit ratio propofita ficut 
N ad =. Fiat KH ad ZM ficut N ad = & applicetur ad rectam 
к M rectangulum zquale reétangulo EK in Z M deficiens qua- 
drato. Sit re&angulum illud МӨ in ӨК; ас jungatur recta uo, 
que producatur ad A. Dico quod recta н A folvit problema, 
auferens rationem AE ad ZO ficut N ad ж. Quoniam enim 
re&tangulum КЕ in ZM zquale eft re&angulo.M © in ӨК, erit 
EK ad K o ficut 9 Mad M Z ; ac per converfionem rationis erit 
KE ad Eo ut MO ad OZ: quare dividendo erit KO ad E 0, 
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five KH ad A E, ficut MZ ad ZG : ac permutando KH ad MZ 
erit ut AR ad ze. Sed KH eft ad MZ ficut N ad = (рег 
conítru&tionem ) quare A E erit ad ZO ficut N ad =; adco- 
que геа н л fatisfacit problemati. Dico etiam quod са fola 
loc preítat, Nam fi бегі poteft, ducatur alia ut OH ; ac fi 
lecet recta но A jä 
rationem propo- 
fitam, five æqua- 
lem rationi N à A p 
Жеп AE ad Zo VI NE К Rem TES. Mr TEN 
ficut O E ad ZP. M z Е ө K 
At AEeít ad zo 
ficut KH ad ZM, 
adeoque KH erit 5—4 0 
ad ZM ut OE ad A 
ZP: ас permu- r 
tando erit KH ad OE ut ZM ad PZ. ЕЁ autem KH ad O E 
ficut KP ad P E; quare KP erit ad PE ut MZ ad ZP. Com- 
ponendo itaque ac convertendo rationem, EK erit ad KP 
ficut MP ad MZ : unde rectangulum EK in MZ zquale erit 
re&angulo KP in MP. Sed rectangulum MO in ӨК #quale 
eft reétangulo ЕК in MZ, adeoque rectangulum МӨ in ӨК 
zquale erit rectangulo MP in PK; quod fieri nequit : adeo- 
que fola rea H ^ folvit problema. 
Pofito autem quod re&angulum МӨ їп OK five rean- 
gulum EK in M Z minus fuerit re&angulo M P, in РК; patet 
quod ratio EK ad PK minor erit ratione MP ad М2: ac pêr 
converfionem rationis erit ratio KE ad EP major ratione 
MP ad PZ; dividendo autem erit ratio KP ad P E major ra- 
tione MZ ad ZP, Sed KP eft ad PE ficut KH ad ОЕ; quare 
ratio KH ad О E major eft ratione MZ ad Z P: & permutando 
ratio KH ad M Z major erit ratione OE ad ZP. Quoniam 
autem HK eft ad Mz ut A B ad ZO, igitur ratio AE ad ZO 
major erit ratione OE ad ZP; adeoque тейа AH majorem + 
aufert rationem quam quz abícinditur à recta ОН: unde 
manifeftum eft reas propiores puncto E auferre rationes 
minores quam quz fecantur à remotioribus ab ео. 
Caf: IV. Dücatur jam reta fecundum modum quartum, 
ùt Кө, auferens à re&tis EA, ZB, rationem qualem rationi 
басе, nempe rationem BO ad к 2. Ducaturrecte rA paral- — 
odes ac Ga ^ APO Ada AxA 
^ T 5 z PRAS 
màs AA 3 05, АЗ = Aih nin UC 
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lela, ut HA; acrecta HA tam magnitudine quam pofitione 
data elt; adeoque pun&tum A datur. Cum autem ratio E @ 
ad KZ datur, ei fiat ratio НА ad ZM zqualis: ratione ita- 
que AH ad Z M data, 

atque ipfa AH data, A 

recta MZ etiam data 
eft magnitudine & 
pofitione, ac ob cog- 
nitum punctum 7, 
punctum M etiam da- 
tur: dato autem pun- 
Фо A, recta MA ha- 
betur. Verum cum 
EO eft ad KZ ut ^ H 
ad ZM; permutando 
erit EO ай AH, five EK ad KA, nt KZ ad ZM: ac divi- 
dendo erit EA ad AK ficut KM ad ZM. Re&taungulum ita- 
que E A in ZM zqualeerit rectangulo MK in KA. Sed rect- 
angulum ЕЛ in M Z datum eft, adeoque & rectangulum Mk 
in KA datur, applicanduti ad re&am datam M ^ excedens 
quadrato, ut habeatur punctum к. Datis autem punctis К & H, 
recta etiam KH Ә ройиопе datur. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus jam defcripus, ductaque ге8а parallela, fit ratio data 
ficut N ad =, Fiat H ^ ad ZM ficut N ad =, & applicetur ad 
ream M A rectangulum zquale re&tangulo A E in MZ exce- 
dens quadrato, nempe rectangulum MK in KA. کد‎ 
KH ac producatur аде. Dico quod recta өк folvit pro- 
blema , five quod aufert rationem ЕӨ ad ZK zqualem ra- 
tioni N ad ж. Quoniam enim rectangulum ЛЕ in ZM aequale 
eítrectangulo MK in КА, erit EA ad AK ficut KM ad MZ; 
& componendo erit EK ad KA ut K Zad MZ. SedEK eft 
ad K4 ut EO ad AH; adeoque БӨ eft ad AH ficut KZ 
ad MZ: ac permutando erit EG ad KZ ficut AH ad Mz. 
Atqui АН eft ad Mz ficut N ad ғ, adeoque E e eft ad KZ | 
ut N ad Z; quare recta кө folvit problema. Dico etiam 
quod & {ola hoc præftat. Nam fi fieri poteft, ducatur alia, 
ut reda оп; ac Íi fecet ipfa OTI rationem «qualem rationi 
N ad 2, erit EO ad ZI ficut Eo ad ZK. Ef autem БӨ 


ad ZXu adeoque erit Eọ ad Z п ficut AH ad 
Je hE ACA xK = ZAXEA. ZM; 
pra Ак“ MK z= КММА ж KM. ut in 
hug ed loci cafu Tct, 
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ZM; & permutando erit EO ad AH ut Ziad ZM. Sed 
EO eft ad AH ut 
ЕП ad ITA, adeo- е 
fuc EI eftad rA 
icut TIZ ad ZM: 
quare dividendo 
СК EA ad ПА 
Ut IIM ad Z M, ac 
rectangulum EA 
in Z M zquale erit 
reangulo ПА in | 
ПМ. Cum autem мр x: 
re&angulum EA г UE 
in 2 M zquale eft re&angulo MK in КА, rectangulum MK 
in КА zquale erit rectangulo МП in пл; quod fieri ne- 
quit: adeoque fola re&a кө folvit problema. — 

Quznam autem ex illis auferat rationem majorem hunc 
ad modum cognofcitur. Quoniam rectangulum MK in K A, 
five AE in MZ, majus eft rectangulo МП in ПА; erit ratio 
EA ad АП major ratione ПМ ad MZ; ac componendo ra- 
tio ЕП ad Пл major quam ratio TI Zad ZM. Sed ratio ЕП 
ad плей ut £O ad AH; quare ratio ЕО ad AH major erit 
ratione П Z ad Z М: ac permutando erit ratio EO ad IZ 
major quam AH ad ZM. Ratio autem AH ad ZM eflut БӨ 
ad KZ, adeoque ratio EO ad IZ major erit ratione EO ad 
KZ: quare recta KO aufert rationem minorem quam qua fe. 
catur à recta OTI. Е у 

Hinc manifeftum eft re&as pun&o В propiores abfcindere 
mic minores, quam qu£ Íecantur à rectis remotioribus 
ab eo. з 

Ро е autem eft problema hoc quomodocunque propo- 
fitum, & componi poteft juxta omnes cafus predictos, Íe 
uno tantum modo: пат in omnibus non habentur li- 
mites, 


MA л 


LOCUS QUINTUS. 


Sit pun&um datum Н intra angulum TRA; ас ductà 
рег pun&tum Н redê ipfi Ав parallel, fumi poteft punctum 
Z рте ат E, vel ultra, velcitra, vel fuper ipfam rectam pa- 
rallelam. Cadat autem imprimis fuper ipfam parallelam } 4 
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duci poffunt re&x ё puncto H tribus modis diverfis: vel 
enim duca auferet rationem à rectis TZ, EA; vel à reis 
EZ,EB; vel denique à rectis E A, ZA. 

Caf: І. Primo autem ducatur, juxta modum primum, fe- 
cans à rectis TZ, ЕА rationem EK ad Z Ө zqualem rationi 
date. Fiat ZH ad ZA ficut EKad Zo. Cumque ratio HZ 
ad ZA datur, atque ipfa 
ZH datur, etiam recta Z A 
datur: ac dato puncto Z 
punctum A datur; adeoque H 
re&a Z ^ datur magnitu- 
dine & pofitione. Quo- 
niam vero ЕК eftad ze AE ANM X. r 
ficut HZ ad Z A, erit per- 
mutando EK ad ZH ut ZO B 
ad Z A. Sed EK eft ad ZH 
ut EO ad OZ, adeoque E e eft ad GZ ut Өлай ZA; quare 
dividendo erit EZ ad ez ficut ӨЛ ad Z^: rectangulum 
itaque EZ in ZA zquale eft re&tangulo © Z in © A. At rect- 
angulum EZ in ZA datur; ergo rectangulum 2Ө in өл 
etiam datur, applicandum ad rectam datam A Z excedens qua- 
drato: unde punctum Ө innotefcet. Dato autem puncto H, 
rea quoque Ө К datur pofitione. : 

Componetur autem hoc problema. Manentibus prius de- 
fcriptis, du&aque recta parallela ; fit ratio data ficut M ad м. 
Fiat HZ ad ZA ficut Mad N ; & applicetur ad. rectam Z A 
rectangulum zquale rectangulo EZ in ZA excedens qua- 
drato, ut re&tangulum Z6 in ӨЛ.  Jungatur Н© ac produ- 
catur ad K. . Dico А 
ream eK folvere А 
problema, five quod 
EK eft ad zo in ra- 
tione M ad N. Quo- 
niam enim rectan- 

ulum EZ in ZA æ- 
quale eft recangulo 
Z0 in OA, erit EZ B 
ad Zo ficut ӨЛ ad N 
AZ; & componendo erit EG ad ez ficut Ө? ad AZ. Sed 
EO eff ad ӨТ. ut EK ad ZH, adeoque. EK eft ad ZH ficut 

è - eZ 
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OZ ad ZA: quare permutando erit EK ad © Z ficut ZH ad 
Z ^. Eft autem HZ ad Z A (per conftructionem) ficut M ad N; 
quare EK eft ad 7 6 ut M ad N; ac recla © K folvit problema. 
Dico & hanc folam id præftaré. Nam fi ро Ые fit, ducatur 
alia шж О: qua fi auferat tationem qualem rationi M ad 
N, erit EK ad Z9 ficut EZ ad ZO. Cumque EK eft ad 
LO ut HZ ad ZA, erit ZH ad ZA ut EZ ad ZO : ac permu- 
tando erit Ka ad ZH ut ZO ad Z A. At Ez ad ZH ficut 
EO ad Zo, adeoque E O eft ad ZO ut OZ ad Z^: unde di- 
videndo erit EZ ad ZO ficut OA ad Z^; adeoque reczan- 
&ulum EZin ZA xquale erit re&tangulo 20 in ОЛ. Sed 
Iccangulum EZ in ZA æquale eft rectangulo ZO in ӨЛ; 
quare rectangulum Z © in ӨЛ xquale erit rectangulo 20 in 
OA, quod fieri поп poteft: adeoque fola recta ӨК folvit 
Problema. Quoniam autem recta E = major eft: quam recta 
EK, OZ vero major eft quam recta ZO ; erit ratio EZ ad 
ZO major ratione EK ad Z6 ; adeoque recla. ӨК aufert ra- 
tonem minorem, quam quz abícinditur ab ipfa О. 
Manifeftum itaque eft rectas propiores pun&o Е auferre 
Tationes minores, quam quz fecantur à remotioribus ab eo. 
Caf. П. Ducatur Јат, јохса modym fecundum, recta H K, au- 
ferens à reébis EZ; EB rationem K E ad © Z, xqualem rationi 
date. Rationi date КЕ ad Z Ө xqualis fit ratio HZ ad Z^; 
data autem ratione HZ ad Z A, atque ipfà HZ; data ей etiam 
теда ZA ; cumque 
Punctum Z datur, 
Pun&um A quoque 
datum eft, ac recta 
ZA datur magnitu- 
ine & pofitione. 
Quoniam autem K E 
eftad z o ut Hz ad 
ZA,erit permutan- г 
do KE ad 2% five EG ad 6Z, ut ZO ad ZA; ac compo- 
nendo erit EZ ad 6 Z, ut 6 A ad AZ: adeoque rectangulum 
EZ in Az «quale rectangulo ^ 6 in ©7. Applicando igitur 
ad rectam datam Z А excedens quadrato, habebitur pun- 
©, quod femper cadet inter puncta E, 2; dato autem 
pun&o H, etiam recta Н Ө к pofitione datur. ; 
шропегиг autem problema hunc in modum. Manentibus 
defcriptis, 
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defcriptis, re&aque parallela; fit ratio data ficut M ad N, 
cui æqualis fit ratio HZ ad ZA; & applicetur ad AZ ге&ап- 
gulum zquale rectangulo EZ in AZ excedens quadrato. 
Sitque rectangulum illud ^ © in © ; ac jungatur recta ӨН, 
qua producatur ad к. Dico rectam HK folvere problema, 
five quod KE eft ad ZO ficut M ad м. Quoniam enim ге 
angulum EZ in Z A æquale eft re&tangulo A Ө in @ Z, erit re- 
Íolvendo in proportionem, E Z ad Z e ut © A ad AZ; ac di- 

videndo erit ЕӨ ad А AH 
OZ ut OZ ad ZA. 
Sed KE eftad ZH ut 
EO ad OZ, adeoque 
KE eft ad ZH ut ez 
ad Z A,ac permutando 
KE ad eZ ut ZH ad 
ZA, Eft autem ZH 
ad Z ^ ficut M ad N, 
uare KE eft ad zo B 
а M ad N: quapropter reda HK fatisfacit problemati. 
Dico etiam quod ea fola hoc praftat : nam fi aliter poffibile 
fit, ducatur alia recta ut HO ; ac fi fecet recta Н O rationem 
zqualem rationi M ad N, erit КЕ ad Z9 ficut EO ad ZZ, 
Cumque EK eftad Zo, ficut HZ ad ZA, etiam erit OE ad 
Zz ficut HZ ad ZA; ac permutando erit OE ad ZH ut ZZ 
ad zA, Sed O E eL ad z H ut E Z ad zZ, adeoque E Z erit ad 
ZZ utZzadzA;accomponendo Ez eritad zz ut Z A ad 
ZA: quare rectangulum Ez in 2 A zquale егіс rectangulo 
EZ in ZA. Hoc autem fieri nequit, quia fecimus rectangu- 
lum ЛӨ in ez zquale rectangulo Ez in 2 ^; quapropter 
fola recta нк folvit problema. Quoniam autem ЕО ma- 
jor eft quam EK, recta vero zz minor quam ZO; mani- 
feftum eft rectam HK  abfcindere rationem minorem quam 
Tecla OH. | . 
Caf. Т1. Ducatur jam fecundum modum tertium reta KH, 
auferens à rectis E A, ZA rationem E Ө ad z K «qualem ra- 
‘tioni datæ. Quoniam ratio BO ad 2 к data eft, cidem zqua- 
lis fit rauo Hz ad z ^: datê autem retê zH etiam recta z A 
datur: cumque punctum z datur, punctum quoque A datum 
erit, ac геа ZA datur tam magnitudine quam pofitione. 
Jam vero E o eft ad zK ficut Hz ad z A, ac permutando E Ө 
' erit 
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eritad HZ ficut KZ ad ZA. Sed Eo eft ad ZH ut EK ad K z, 
adeoque ЕК eft ad KZ ut KZ ad Z A ; quare invertendo ac 
convertendo rationem, erit K Z ad ZE ficut Z A ad A K : quo- 
сиса rectangulum 
AZ in ZE zquale 
eft re&tangulo KZ 
їй AK. At vero 
rectangulum AZ 
in ZE datur, ob 
дага ejufdem la. 
tera;adeoque re&t- B 

angulum 2 Кіп AK etiam datur. Dein applicando ad rectam 
datam Z A rectangulum predictum deficiens quadrato, habe- 
bitur pun&um К: dato autem puncto H, recta HK etiam po- 
fitione datur. 

Quoniam autem requiritur ad compofitionem, ut fiat ratio 
HZ ad ZA zqualis rationi datz, atque ut applicetur ad. re- 
Фат Z л rectangulum zquale rectangulo AZ 1n ZE deficiens 
quadrato, nempe rectangulum ZK in К A ; cadet puntum K in 
теда E A; eritq; reta quzfita HK, qux ducta folvet problema, 
At non femper ро Ье eft talem rectam ducere, quoties fcili- 
cet rectangulum AZ in ZE majus fuerit quadrato ex dimidio 
ipfius AZ : quapropter applicatio fieri nequit: adeoque con- 

гоо problematis non femper poflibilis eft, neque 1n omni 
cafu. Fit autem mode fingulari, fi recta quæfita occurrat 
reta Z А in ipfius medio al punctum K, ac fit rectangulum 
AZ in ZE zquale rcctangulo ZK in KA, ut fic fatisfaciat 
problemati. 

Determinatur autem ratio hzc, capiendo rationem date 
HZ ad quzfitam 2. A talem, ut fi dividatur re&ta Z A bifariam 
in K, rectangulum A Z in Z E æquale fit rectangulo Z K in K A. 
Hoc autem efficitur, fi inveniatur in recta EZ punctum quoq- 
dam ut A, ita ut divisà Z A bifariam in К, rectangulum AZ 
in 2 Б xquale fit re&angulo K Z in K A. Puta fa&tum. Cumque 
récangulum AZ in ZE æquale eft rectangulo KZ in KA, 
erit ZA ad A K ficut KZ ad ZE. Recta autem Z A duplum eft 
1ріїцз А к, adeoque К Z etiam duplum erit ipfius Z E, ac recta 
ZE qualis erit ipfi EK. At re&ta Z E datur, adeoque & ВК 
datur magnitudine & pofitione. Datis autem punctis E, K & 2, 
datur quoque recta Z K cui zqualis eft К A; adeoque а кА 

р аш 
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datur magnitudine & pofitione : ac dato puncto K, punctum 
А etiam. datur; ропот igitur quzfitum, in quo habetur 
terminus rationum, eft punctum A... Dico praterea, quod fi 
jungatur rela HK, erit © E ad ZK ficut HZ ad ZA ; etenim 
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recta КЕ dimidium eft ipfius Z К, uti ZK dimidium ipfius A L: 
adeoque erit A Zad ZK ut ZK ad КЕ, hoc efl, ut HZ ad вө; 
ac permutando erit HZ ad ZA ut ӨЕ ad ZK. Componetur 
autem ratio ifta extrema, {i fiat rela EK ipfi Z E xqualis, ac 
jungatur н к, 5 

Imprimis autem inquirendum eft, an hzc recta H K auferat 
rationem majorem ; vel minorem quavis alia, per punctum H 
ducenda,reclifque E A, 2 A occurrente : quod quidem hunc in 
modum determinatur. 

Manentibus jam defcriptis, re&táque parallelà ; fiat re&ta 
EK zqualis ipfi EZ. Junctà rectlà HK, examinandum ей an 
recta Н К auferat rationem E Ө ad 2 К, majorem. quam айа 
quavis recla. per punctum Н диа, re&üifque B A, Z A occur- 
rens, Fiat recta KA zqualis ipfi K Z, ac rectangulum AZ in 
ZE- zquale erit.rectangulo Z Kin К.А; ёс ratio EG ad ZK 
erit ut HZ ad ZA five ut HZ ad quater ZEN; Agatur 
recta alia ut H M ; ac compdranda: venit ratio EQ ad ZK 
cum ratione: МЕ ad Z M. Cumque E o ebad ZK ut ZH ad 
Z ^, conferenda eft ratio HZ ad ZA cum ratione N Ead ZM; 
ac permutando, conferenda eft ratio HZ ad NË cum ratione 
AZ ad ZM, Ат2ней за EN ut. ZM ad МЕ; quaré compa- 
randa eft ratio Z M ad M E cum ratione A Z ad MZ. Àc con- 
vertendo rationem, conferenda elt ratio M z ad ZE cum ra- 
попе AZ ad л M;-unde conferendum eft re&tangulum.A Zz in 
LE cum rectangulo MZ in MA. Quoniam autem. réctangu- 
lam ZK in К.А zquale eft rectangulo AZ їп ZE; conferatur 
rectangulum Z K 11 К.А cum re&angulo Z rih MA; Mani- 
feftum autem еі quod rectangulum Z xin K ^ majus eft rect- 

$ angulo 
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ZMinM A, quia K eft in medio ipfius Z^ : rectan-‏ ب 
gulam itaque z M in M ^ minus elt redtangulo KZ in KA.‏ 
Cumque reétangulum’A Z in Z E quale eft re&tangulo KZ 1а‏ 
K ^, Igitur rectangulum Z M in MA minus etit rectangulo‏ 
AZ in ZB; adeoque ratio ZM ad ZE minor erit ratione ZA‏ 
ad AM:ac convertendo rationem,z M ad МЕ major erit ratione‏ 


ZA d ZM, 

Sed ZM eft A H 
ad ME ut 

LHad EN; el A 

quare ratio , A 

ZHad EN 

major eft An AZ > 

аф AL A КМ [Е Z Е 
adzM: & 

permutan- B 


do erit ratio ZH ad AZ major ratione EN ad Z M. Eft au- 
tem ZH ad ZA ut EG ad ZK, ergo ratio BO ad ZK major 
eft ratione EN ad ZM; quare recta HK aufert rationem 
majorem quam quz fecaturà recta HM: unde patet ratio- 
nem E © ad ZK majorem effe rationibus quibufcunque, 902 
abícindi poflint à re&tis quibufvis per punctum Н dudtis, re- 
Gifque EA, ZA occurrentibus. 

Dico etiam quod rete propiores ipfi HK auferunt femper 
rationes majores, quam quz fecantur à remotioribus ab еа. 
Quoniam enim ratio NE ad ZM minor eft ratione E © ad 
ZK,acEO eft ad ZK ut ZH ad Z^: erit ratio NB ad ZM 
minor ratione ZH ad ZA. Fiatitaque ut NE ad ZM ita ZH 
ad те ат aliam, majorem quam Z A, puta ad 22 : adeoque 
erit NE ad ZM utZH ad Zz: Sed & juxta refolutionem 
premiffam, conftat re&angulum Zz in ZE quale effe redtan- 
gulo ZM in M z, ob rationem NE adı ZM qualem rayoni 
HZ ad ZZ. Ducatur jam reta alia ut О Hj ac comparanda fit 
ratio NE ad ZM eum ratione IT Ead ZO. Eftautem N B ad 
ZM ut'HZ ad ZZ; quare permutando, comparanda eft ratio 
ZH ad E fi cum ratione zz ad ZO. Sed ratio ZH ad ET! eft 
ut 2O ad oE, adeoque comparanda eft ratio 10 ad ОЕ cum 
ratione z7 ad 20; ac рег converfionem rationis, Compa- 
randa eft ratio 7. О ad ZE cum ratione z Z ad = O : & con- 
ferendum re&angulum x Z in ZK com rectangulo Z o in С E 

D 3 
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Sed rectangulum = Z in ZE æquale eft rectangulo Z M in Mz; 
quapropter conferendum eft rectangulum ZM in Mz cum 
rectangulo ZO in О х. Conferatur euam rectangulum ZK in 
к= cum redangulo ZM in Mz, Efl autem rectangulum = Z 
in ZE zquale rectangulo ZM in Mz; comparandum eft ita- 
que rectangulum ZK in КЕ cum re&angulo Z Z in ZE: De- 
monílratum autem eft rectangulum ZK in КА zquari ғе&- 
angulo AZ in EZ ; quare auferendo re&faugulum LK in KA à 
re£angulo LK in KZ, ac rectangulum ^ Z im ZE à reffangulo 
ZZ in LE, refidua erunt reftuangula LK in Az фр ЕТТЕ А. 
Conferatur ergo rectangulum Az in ZK cum rectangulo 
х Ain EZ, Sed manifeftum eft rectangulum Z ^ in ZK ma- 


jus effe reangulo ZA in EZ; quibus additis ad «qualia 
rectangula ZK zz KA & AZ in EZ, fiet rectangulum ZK in 
KZ majus rectangulo ZZ in ZE. Sed ZM in M = xquale eft 
recangulo 2 Z in ZE, adeoque ZK in Kx majus eft rectan- 
gulo ZM in Mz : dato itaque quovis puncto O, rectangulum 
ZM in MZ majus erit re&angulo Z O in OZ. At re&angulum 
ELin ZE zquale eft rectangulo ZM in M z ; adeogge retan- 
gulum E 7. in LE majus ertt veffangulo 7. О in O x: unde ratio 
OZad ZE minor erit ratione #7 ad = о. Ас convertendo 
rationem, ratio OZ 22 OE major erit ratione z Zad ZO. 
Ratio autem O Z ad O E eft ut ZH ad EIT; quare ratio H Z ad 
ЕП major erit ratione. z Z ad ZO: ac permutando ratio Н Z ad 
EL major erit ratione Е Пай ZO. Sed Hz efl ad 3 Zut NE 
ad Z M; quare ratio N E ad ZM major erit ratione FT E ad ZO: 
quovirca recta НМ aufert rationem majorem quam quz fe- 
catur à recta НО. Hine manifeftum elt rectas propiores ipfi 
H к abfcindere rationes majores, quam qux fecantur à remo- 
tioribus ab ea, . Patet etiam ex jam defcriptis rationem maxi- 

| mam 


ig 


| 
| 
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mam E O ad ZK xqualem efle rationi Z H ad quater Z B, quia 
Z ^ elt quater. ZE, 

Componetur autem problema hunc in modum. lifdem 
manentibus quz fupra, ac ductà rectà parallelà ; fiat reta EK 
«qualis ipfi Z E, ac jungatur НК, Нес recta H K auferet ratio- 
nem majorem, quam quzvis alia recta per punctum н dudla, 
!pfifque EA, Z4 occurrens. Ratio autem propofita vel erit 
qualis rationi E 6 ad Z K, hoc eft, rationi HZ ad quater Z E, 
( juxta jam demonítrata) vel major erit ratione EG ad ZK, 
vel minor erit ea. Siautem ratio data xqualis fuerit rati- 
oni E ad ZK, recta HK folvit problema, eaque fola: quia 
теб huic propiores femper auferunt rationes majores, quam 
qux funt remotiores abea. At fi major fuerit ratio quam 
EO ad ZK, impoflibile erit problema ; quia ratio propofita 


E 


Mi 


№ 


А 


ym Im e аа E 
B 


major eft maxima. Quod fi ratio Mad N minor fuerit quam 
ratio EG ad ZK ; fiat recta ZK zxqualis ipfi КА: eritque 
rectangulum AZ in Z E zquale rectangulo ZK in К^, ac 
ratio ЕӨ ad ZK æqualis rationi HZ ad ZA. Quoniam au- 
tem ratio M ad N minor eft quam ratio-H Z ad Z A, faciamus 
ut M ad N ita HZ ad rectam aliam ipsà ZA longiorem, puta 
ad Z z." Eft vero recta KZ major quam ipfa Z E; quare rect- 
angulum Z ^ in KZ majus erit rectangulo = A in EZ. Rect- 
angulum autem AZ in ZE zquale eft rectangulo ZK in KA; 
adeoque fi applicetur ad rectangulum ZK in K ^ rectangu- 
lum zk in ZA, ac ad rectangulum AZ in EZ rectangulum 
Z ^ in EZ, erit totum rectangulum Z К in К z majus rectan- 
gulo toto zz in Z B: quare ро е erit applicare ad rectam 
Z = re&langulum quale re&angulo = Z ad Z E, duobus modis, 
ab utraque fcilicet parte puncti к; & habebuntur puncta in 
жез quafitis nempe О & P. junclifque гей HO, s 

ico 
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dico utramque ex illis problema folvere. Etenim redangu’ 
lum z Z іп ZE zquale eft rectangulo ZO in Oz ; quare O Z 
erit ad ZE ut ZZ ad OZ: acconvertendo rationem, О Z erit 
ad OEut ZZad OZ, Sed Oz eftad ОЕ ficut Hz ad ЕП; 
quare HZ eft ad ЕП ut ZZ ad ZO : ac permutando, HZ erit 
ad ZZ ut Efl ad Zo. ЕЁ vero HZ ad ZZ, ut M ad N; adeo- 
que Мей ad N ut ЕП ad Z О: quapropter recta н О folvit 
problema. Ac pari argumento demonítratur rectam HP idera 
præltare ; utraque itaque H O, HP fatisfacit quxfito. 
Invenimus itaque Refolutionem problematis fecundum 
omnes cafus ejus, ac Compofitionem oftendimus juxta omnes 
modos. Duclà autem reclà parallelà , erit ratio data vel 


-æqualis rationi ZH ad quater ZE; vel erit major ей, vel 


minor. Quod; fi zqualis fuerit, componetur problema juxta 
cafum primum & fecundum, ac modo fingulari juxta cafum 
tertium. Si major fuerit, componi poteft dupliciter ; modo 
nempe primo, & fecundo. At fi minor fuerit ratio, tum qua- 
tuor modis fieri potefl Confítructio; nempe primo, & fecundo, 
ac dupliciter juxta tertium. 


Locus SEXTUS. 


Cadat jam recta HK, per punctum н дафа ipfique A E pa- 
rallela, ultra punctum Z ; five ut fit punctum Z inter illam & 
punéłum E. Ас теда duci poteft per punctum H, juxta qua- 
tuor cafus; vel enim auferet rationem à rectis FZ, E A; vel 
àr Z, E B; velà rećtis ZE, BB; vel denique à Z A, ВА. 

= Caf: І. Imprimis autem ducatur juxta cafum primum 
теба Өл; auferens 
à тебиз Г Z, E A rati- 
onem EO ad 7 Az. 
qualem rationi data. 
Fiatautem ratio K H 
ad Z M qualis rati- 
oni EO ad AZ; ас 
datà retê HK, recta 
etiam ZM datur ma- 
gnitudine & роби- 
one; cumque pun- R ( 
étum 7. datur, datum eft quoque punctum M. Quoniam au- 
tem EO eft ad ZA ficut HK ad Z M Perit permütando, Eo ad 
€ HK 
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HK ficut AZ ad z M. Sed ratio EG ad HK efl ut A E ad AK, 
quarc ЕЛ erit ad AK ut AZad Z M: ac dividendo, EK erit ad 
K^ ut AM ad 1м, adeogue recZangulum В Кїл ZM quale 
erit rectangulo кл in AM. Rectangulum autem M Z in EK 
atur, dato utroque ejus latere; itaque rectangulum КА in 
^M datur, applicandum ad rectam datam K M excedens qua: 
drato; unde punctum A datur, ac recla A Ө pofitione data Е 
Sic autem componetur problema hoc. lifdem pofitis I 
fupra, ductáque re&à parallelà ; fit ratio data ficut M ad N; 
ac fiat HK ad Z z ficut M ad N; dein applicetur ad rectam К 
rectangulum zquale re&tangulo z Z in КЕ excedens quadrato; 
nempe rectangulum AK in Az; & jungatur recta лн qux pro- 
ucatur ad ө. Dico quod reda лө folvit problema, five 


quod ratio EG ad Z A eft ut M ad N. Quoniam enim rectan- 
gulum ЕК in A j 


ZZ æquale eft | 
rectangulo KA E 
In AZ; erit | 
ЕК аф KA fic- 
ut AE ad E Z: 
adeoque com- 
ponendo, erit jii 
EA ad. AK, — 
five БӨ ad B И 
HK, ficut A Zi ad Zz : ac permutando, erit E ad AZ ficut HK 
ad Zz. AtHK eft ad Zz ficut M ad N; adeoque recta ^ © fol- 
vit problema. Dico etiam quod fola hoc præftat. Nam fi 
poflibile fit ducatur alia ut ОР. At fi recta O P. auferat ra« 
toner aequalem rationi Mad N, erit ratio E P ad Z O qualis 
rationi 6 E ad 7 А. Quod fieri nequit, cum evidenter minor 
fit ratio illa. Ac patet reótas propiores puncto Е, ut recta 
OP, auferre rationes minores quam qua abfcinduntur а fe“ 
motioribus ab eo. 

Caf.11. Manehtibus qúæ prius,ductàque rec parallelà ; duca- 
Ur jam juxta modum fecundum recta H ^, auferens ab ipfis 
FZ, EB rationem ^ E ad ZK zqualem rationi date. Fiat ӨН 
ad ZM беш A E ad ZK. Cümque recta Өн datur, recta ZM 
ctam datur & magnitudine & pofitione: ac dato punto z,. 
Punctum. datur; adeoque cum punctum Ө detur, recta 
quoque Өм data elt magnitudine & pofitione. Jam л В eft 


ad 
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adZK ute Had ZM; quare permutando, A E erit ad ен ut 
eft KZ ad ZM: Sed AB eft ad өн ficut EKad КӨ; guare 
EK cff ad KO ficut KZ ad | | 

Z M ; ac componendo, E © Aj H 

ad ©K ficut KMad MZ: 

reangulum itague Е Ө in 

MZ «quale eff re&taugulo A "T zu oiy 
©к ә KM. Datum autem El MZ/K Ө 

eft rectangulum E 6 in 

MZ, dato nempe utroque 

ejus latere; adeoque rect- 

angulum МК in КӨ da- A 

tur: quare applicando il- B 

lud ad rectam me defi- 

ciens quadrato, punctum K datur. Dato autem puncto Н, recta 
quoque H K A pofitione data erit. 

Quoniam autem in Compofitione oportet fieri ratio- 
nem OH ad Z M zqualem rationi datz, & applicari ad rectam 
© м rectangulum xquale re&tangulo өв in ZM. deficiens 
quadrato ; cadet pun&um К in recta Ө2. At: non femper 

offibile eft rectam quæfitam ducere. Etenim fi rectangu- 
um ӨЕ in ZM majus fuerit quadrato. dimidii ipfius өм; 
tum fieri non poteft applicatio ; adeoque non femper neque 
in omni cafu conftrui poteft problema. 

Fit autem modo fingulari, fi ducatur recta tranfiens рег 
punctum K, quod in medio fit ipfius Өм, ea lege ut rect- 
angulum e K in КМ zquale fit rectangulo © E in ZM; qux 
proinde fatisfaciet problemati. Obtinebitur autem extrema 
Ша ratio» fi ponamus rationem € H- ad ZM zqualem illi, ac 
fet ipsà өм bifariam in К rectangulum ӨК in KM æ- 
quale fuerit rectangulo Е © in ZM. Inquirendum igitur eft 
punctum M in recta Z 4, tale, ut, fi bifecetur 6 M in ризо 
к, habeatur rectangulum 6 E in ZM zquale rectangulo өк 
in KM. Erit igitur E © ad OK ficut KM ad м2; ac per con- 
veríionem rationis, e Ead EK erit ut MK ad KZ. Sed KM 
zqualis eft ipli KG, adeoque erit © & ad EK бсш 6 K ad 
KZ; permutando autem erit EG ай өк ficut BK ad. K Z. 
Per converfionem vero rationis E Ө erit ad EK ficut ЕК ad 
EZ: quare reta EK media. proportionalis eft inter Е Ө & 
EZ. Uuwague autem. ӨЕ, EZ datur, adeoque ipfa EK -datur 

z magnitu- 
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maguitudine & pofitione; ac ob datum pun&um E punctum 
К euam datur. Cuique punctum © datur, ipfa ӨК data elt ; 
cui xqualis eft re&a КМ: quapropter dato puncto К etiam 
pun&dum M datur. ا‎ 

, Componetur autem propofitio hzc. in hunc modum. Ca- 
Piatur media proportionalis inter ipfas EG, EZ; fitque ea 
recta EK. Manifeflum autem eft rectam Ө К majorem efle 
quam KZ. Quoniam enim БӨ eft ad EK ficut EK ad EZ; 
differentia antecedentium ad differentiam confequentium , 

ve OK ad KZ, erit in cadem ratione. Sed E 9 major eft 
quam Е К, adeoque ӨК major eft quam KZ. Fiat autem ipfi 
ӨК zqualis recta KM; eritque punctum M punctum quzfi- 
tum: hoc eft, rectangulum Ө E in ZM xquale erit rectangulo 
MK in KO. Etenim quia EG eft ad EK ut KE ad EZ; erit 
per converfionem rationis ac permutando, € E ad EK ut ӨК 
ad KZ. Sed OK .eanalis efl ipfi MK, guare OE erit ad EK 
ut MK ad KZ; ac per converíionem rationis, EG erit ad K @ 
ficut MK ad MZ : quapropter rectangulum ӨЕ in MZ æ- 
quale erit rectangulo MK in KO. Junétà itaque KH, ac in di- 
rectum produclà, dico. quod recta H A fatisfacit propofito : 
five quod AE eítad ZK ut eH ad ZM, Namque rectangulum 
9E in ZM zquale eft ге апошо MK in КӨ, unde E 6 elt 
ad OK ficut KM ad MZ; ac dividendo EK erit ad K © ficut 
KZad ZM. Sed BK eftad KO ut AE eft ad OH; quare AE 
ef ad ӨН ut KZ ad ZM, & permutando AE elt ad KZ ut 
9H ad ZM. Quocirca rite conítruitur, fi capiatur ЕК me- 
dia proportionalis inter ipfas ӨЕ, EZ; ac juncla recta HK 
producatur ad A. 

Јат inquirendum eft, an recta Н ^ auferat rationem. AE 
ad ZK, majorem vel minorem pra omnibus rectis quz. duci 
poffunt per punctum Н, quzque rectis EB, ZF occurrunt. De- 
terminatur autem. problema hunc in modum. Manentibus 
defcriptis, una cum reét parallelà ; capiatur media própor- 
Чопай Inter rectas E ©, EZ, рша EK: junclaque recta КН 
producatur in directum. Oportet invenire an recta HA fecet 
rationem A E ad 2 К, majorem vel minorem præ illis quas au- 
ferunt rectx quzvis alim, per puntum Н due, rectafque 
BB, Zr interfecantes. Ponatur reĝa KM ipfi КӨ zqualis, 
ас re&angulum ӨЕ in MZ æquale erit reétangulo МЕ in 
КӨ: ratio autem ^ E ad Z K zqualis erit rationi ӨН ad ZM. 

E Ducatur 
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Ducatur jam recta alia ut HN, ac conferenda venit ratio ЕЕ 
ad ZN cum ratione A E ad ZK; cumque AE eftad ZK ut O H 
ad ZM; conferenda erit ratio Z E ad ZN cum ratione OH ad 
ZM, ac permutando comparanda erit ratio ZE ad ӨН сї 
кайне N Lad LM. Sed ratio EE ad ӨН ægualis eft rationi 
EN ad N Ө. Quare conferatur ratio EN ad NG cum ratione 
NZad ZM; ac componendo conferatur ratio ЕӨ ad ӨМ 
cum ratione NM ad MZ: adeoque comparandum venit rect- 
angulum © E in MZ cum rectangulo MN in МӨ. Manife- 
flum autem elt rectangulum MK in КӨ majus effe rectan- 
gulo MN in NO, quia punctum K {есас rectam өм bifa- 
riam in medio. Sed rectangulum E 9 in MZ xquale eft rect- 
angulo MK in Ке; ergo 

reclangulum B 9 ш MZ A Р H 
majus eft rectangulo MN 
in Ne: unde ratio EO 
ad Өм major erit ratione 
NM ad MZ. Dividendo 
autem erit ratio EN ad A 
NO major ratione NZ ad 
ZM. Sed EN eft ad мө 

ut EZ ad OH; igitur ra- 


tio EZ ad ӨН major erit п 
ratione NZ ad ZM: ac 
permutando,erit ratio = Е = 
ad NZ major rationc OH > 

ad. MZ. Cum autem өн A 


efl ad MZ ut AE ad ZK, 
ratio E E ad NZ major erit ratione A E ad ZK. Rela itaque | 
HA aufert rationem minorem, quam quz aufertur à recta 
HZ. Hinc conftat hanc rectam HA abfcindere rationem mi- 
norem rationibus, quz auferri poflint à rectis quibufcunque 
рег pun&um н ductis, ipfifque ZT, E B occurrentibus. 
Quoniam autem recta HX abfcindit rationem minorem, 
quam quas recte quavis, per роп ат H ducke, auferunt à 
rectis ZT, EB : Dico quoque quod тее propiorés ipfi HA 
auferunt rationes minoresquam qui auferunturà remotiori- 
busab ел. Quoniam enim ratio= B ad ZN major eft ta- 
tione A & ad ZK, hoc eft quam өн ad ZM; ponamus ӨН 
efè ad re&am aliquam ZO ficut zE ad ZN; qux proinde 
minor 
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minorerit quam ZM, Ac ex demonftratis conftat rectangu- 
lum &e in zo zquale efle re&tangulo ON in мө. Cum au: 
tem ratio Z ad 2 № xqualis eft rationi ӨН. ай Z O, ducatur 
Tela alia, ut HP; ac comparanda. fit ratio ПЕ ad ZP cum 
ratione EE ad ZN. Quoniam vero XE eft ad ZN ut OH 
ad z О, conferatur ratio ПЕ ad ZP cum ratione 6 H ad ZO: 
ас permutando, conferatur ratio ПЕ ad ӨН cum ratione PZ 
ad Z0. Sed ratio ПЕ ad OH eft ut EP: ad РӨ; adeoque 
componendo, comparanda eft ratio 6 E ad Р © cum ratione 
PO ad Z0; ac reétangulum ӨЕ in ZO comparandum cum 
reclangulo ӨР in PO. Eft autem rectangulum ӨБ in 20 
quale re&tangulo ON in МӘ; quare conferendum eft re&t- 


angulum ON in N © cum rectangulo OP їп РӨ. Conferen- 


dum eft etiam re&angulum OK in КӨ cum rectangulo ON 
1n NO. Quoniam vero rectangulum ӨЕ in.O Z xquale elt 
re&angulo ON in Ne, conferendum eft rectangulum Ок 
11 KO cum rectangulo EO in OZ. Re&tangulum autem МК 
In KO zquale eft rectangulo ӨЕ in M Z: Si itaque auferatur 
ё rectangulo B Ө in MZ rectangulum БӨ in OZ, & ё rect- 
angulo MK in КӨ rectangulum OK in КӨ; refiduum MO 
in EO majus erit refiduo MO in X 6, Quoniam autem rect- 
angulum ӨЕ in MZ æquale eft rectangulo. MK in КӨ, ac 
rectangulum MO in Ee majus elt re&angulo МО in КӨ; 
manifcftum eft rectangulum OZ in E Ө majus efTe re&tangulo 
OK in KO. Sed rectangulum О N іп. М.Ө quale eft rectan- 
gulo OZ in ӨЕ; quare rectangulum ON in NO. minus eft 
rectangulo. OK in КӨ: unde euam coníequetur rectangulum 
ON in NO majus effe rećtangulo ОР in РӘ. Re&angulum 
Vero .O Z. in G E zquale eft rectangulo ON in МӨ; agitur 
rcCtangulum OZ in. ӨЕ majus eft rectangulo: ОР ad РӨ; 
quare ratio E © ad O.P major erit ratione. РО ad OZ :: ac di- 
videndo; ratio E P ad P Ө, hoc eft TLE ad, н Ө, major erit far 
попе P Z ad ZO. Permutando autem, ratio Пв ad. P Z major 
Rt ratione HG ad. Zo. Sed, eft HO. ad ZO ut EZ ad № 
Quaproprer ratio ПЕ ad PZ, major efl ratione. ZE ad ZN. 
la itaque HE aufert rationem. minorem quam 992 aù- 
ertuna recta НП. Веда autem Hz propior cft ipfi HA 
quam eft теда НП, unde manifeftum eit rectas propiores 
reĝe HA; abfcindere rationes. minores quam remotiorés 


ab ed; { i 


"CE2 ' Conftue- 
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: ks А 
36 Apollonii "Pergei 

Conftruetur itaque problema hunc in modum. Manenti- 
bus quz prius, una cum recta parallela; capiatur EK media 
proportionalis inter © E & EZ; junéłaque H К producatur ad 
A; acrecta НА auferet rationem A E ad ZK. Ratio autem 
data vel erit ipfa ratio ^ E ad ZK, vel minor illà vel major. 
Ac fi fuerit ratio ut A E ad ZK, reĝa HA fatisfacit pro- 
blemati: & patet quod ea fola hoc praeftat. Quod fi minor 
fuerit quam ratio A E ad ZK, tunc impoffibile eft problema. 
Sin autem гапо data, nempe Май =, major fuerit ratione 
A E ad ZK; fiat ipfi Ө К zqualis recta КМ: & rectangulum 
£O in ZM zxquale erit rectangulo MK in КӨ, ac ratio AE 
ad ZK æqualis erit rationi ӨН ad ZM. Eft autem ratio N ad 
= major ratione A E ad 
Z K, hoc eft ratione ӨН 
ad MZ. Fiat itaque ut 
N ad = ita 9H ad re- 
Фат aliam ipfa Z M mi- 
norem,puta ad Z 0.Quo- 
niam vero EO in MZ 
zquale eft MK in кө, 
ac MO in БӨ majus eft 
quam MO in КӨ; ma- 
nifeftam eft rectangu- 
lum OZ ;n EO minus 
efle quam оК in KO; 
adeoque polfibile erit 
applicare re&angulum 
illad. ad recam oe. 
Quapropter fi re&angulum zquale rectangulo Eo in OZ 
deficiens quadrato applicetur ad rectam ӨО, ad utramque 
partem punéti к, habebuntur рипёа ri & P. Ductifque rectis 
Н П, НР, producantur ad х, =. Dico utramque rectam н>, 
HZ fatisface e problemati, five quod ratio Nad = eft ut E E 
ad ZM, velut Ead ZP. Quoniam enim rectangulum ӨЕ 
jn ZO xquale eft. re&angulo ОП in re, erit EO ad өп 
ficut ПО ad Oz; & dividendo, ratio ЕП ad ПО erit 
utIIZ ad ZO. Sed Erî eft ad O ut zgad OH; adeoque 
‘EE eft ad 6 H ut IZ ad ZO; ac permutando etit ЖЕ ad HZ 
ficut eH ad Z0. Efl autem 6H ad ZO ut ай Z; ergo 
Fz eitad riz ficut N ad Z: utraque igitur ё re&tis p ET 
ISEL - оү 
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folvit problema. Ac manifeftum eft quod rete ab utraque 
parte propiores ipfi H A, auferunt rationes minores quam re- 
motiores ab eadem. \ 

Imes autem rationis habetur hoc modo. Ratio AE ad 
ZK eft ut eH ad ZM. Ef autem ZM exceffus ipfarum ӨЕ, 
EZ fimul fumptarum {ирга ipfas ӨЕ, EM. At © E, EM fimul 
fumpta equantur duplo ipfius KE; quia ӨК zqualis eft ipfi 
KM. Duplum autem ipfius K E idem poteft quod quater © E 
Jn EZ; quia EK media elt proportionalis inter ӨЕ & EZ. 
Igitur recta Z M exceflüserit, quo ipfe © E, BZ fimul fumptz 
excedunt Шат, qux poteft id quod quater fub. rectis ӨЕ, 
EZ continetur. Капо itaque AE ad ZK (qux minor eft ra- 
Попе quivis, re£tis per punctum н duis, ab ipfis EB, ZF 
auferendà) eadem efl cum ratione ӨН ad exceffum, quo 4 
OE, EZ fimul fampte fuperant illam qua росе quater id 
quod füb ӨЕ, EZ continetur. 

Caf: III. Manentibus jam defcriptis, ac ductà re&tà paral- 
lela: ducatur juxta modum tertinm recta НА, auferens ab 
ipfis EZ, EB reas ЛЕ, КУ in ratione data. Fiat OH ad ZM 
ficut A E ad K Z ; ac datê re&tà HO, recta Z М dabitur magni- 
tudine & pofitione. Cum autem pun&tum Z datur, datum 
eft punctum м; ac ob datum punctum Ө, recta ӨМ datur 
magnitudine dẹ pofidone. 
Quoniam autem AE eft ad 
KZ ut OH ad ZM, erit per- 
mutando, AE ad ӨН ficut. 
KZadZM. Sed AE eff ad 
OH ut KE ad КӨ; adeoque 
KE eftad кө ficut KZ ad 
ZM; ac componendo, erit 
OE ad KO ut KM ad MZ, 
Eft igitur re&angulum ЕӨ 
in ZM zquale re&angulo 
OK in KM. Datur autem ' - 
rectangulum E © in ZM, datà nempe utráque e rectis EG, 

. £M; adeoque rectangulum ӨК in KM datur. Applicando 

Xaque ad rectam datam © м rectangulum illud datum exce- 

ens quadrato, habebitur punctum K. Ob datum autem pun- 
um н dabitur etiam pofitione recta HK A. $ 

Conítrüetur autem problema hunc in modum, eor = 


H 


38 · Apollonii Perge 
quz prius, ac ductà rectà parallelà ; fit ratio data ficut N ad Z: 
fitq; 1n eadem ratione © Н ad ZM: dein applicetur ad rectam 
өм rectangulum æquale rectangulo onu Z M excedens 
uadrato. Fieri autem nequit ut. rectangulum 6 E in Z M 
it minus rectangulo Ө2 in ZM, quia recta ЕӨ major eft 
ipfa © Z: nec majus quam ӨЕ in EM, quia recta ЕМ major 
elt ipsi 2 М. Unde patet 
iq K cadere inter pun- 
Да E, Z. Sit autem rectan- 
gulum illud ӨК in КМ, 
]uugatut Н к ac producatur 
ad A. Dico rectam HK A fa- 
usfacere problemati, five 
quod AE сЁ ad KZ ficat N 
ad ж. Quoniam enim E © in 
ZM zquale eft re&ctangulo 
OK in KM, erit EO ad OK - 
ficut КМ ad MZ: ac divi- i; 
dendo, erit EK ad. K 8, hoc efl EA ad Ho, ficut K7 ad z M. 
Permutando autem, ЕЛ erit ad, KZ, ш 6H ad ZM. Sed өн 
eft ad ZM беис, ad ж. Quare E.A erit ad KZ ficut. N ad z ; 
adeoque recta HA {alvet problema; Dico etiam quod ea fola 
hoc prxítat. Nam fi fieri poteft, ducatur. alia, ut HP; qua 
auferat rationem N ad =. Erit itaque P E ad О Z ficut A Вад 
KZ, Hoc autem impollibile eft, cum antecedens :minor fit 
antecedente, & confequens major. confequente; , Unde. ma- 
nifeftum eft ге ат HP auferre rationem miaoremiquam qux 
ablata eft ab ipsà H A. es Anay E 
- Caf. ТҮ. Manenibus quz prius, una cum rectà parallelà; 
ducatur. jam, fecundum modum quartum, recta Н A, abfcin- 
dens à re&tis /E A, ZA. rationem. EK, ad. AZ qualem rationi 
date. Fiat in eadem ratione 9 Hoad ,Z M ; atqne. ob. datam 
e H, ipfa Z м dabitur magnitudine & pofitione : ac.ob datum 
punétum Z, punctum M quoque datur:: Quoniam autem ө н 
еШ аё ZM: ut Ek ad. Z A; erit permutando, ӨН аф ВК, hoc 
е Ө ^ айл E, ficut MZ ad ZA... Per converfionem autem 
rationis, erit (9 ^ ad. ӨЕ ficut -M.Z ad. M ^ ; quare tectangu- 
lum Z M in Ө E: ziquale erit rectangulb © A іп А M... Sed da. 
tur rectangulum ZM in Ө Б, datà: nempe utráque Z M, 6 E ; 
quáre re&tinguliim © ^ in A M datum eíl. Applicando a 
T а 
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ad ream datam © M rectangulum illud deficiens quadrato, 
pun&um A dabitur. Cum dutem punétum Н datur, etiam 
rc&ta H A dabitur magnitudine & pofitione: 
uoniam autem in compofitione, oportet ӨН effe ad ZM 
1n ratione propofita ; & applicari ad rectam өм rectangu- 
um zquale ге8апршо © E in Z M deficiens quadrato, nempe 
re&angulum 6 ^ m ^M; ac jungi rectam НА: punctum 
illud A haberi non poteft in omni cafu. Adeoque conítru- 
по problematis non femper poffibilis eft, nec in omni cafu. 
Modo autem fingulari fit, fi re&ta мө bifariam fecetur in 
Pun&o A, Erit autem propofitio hujufmodi, 
Ut extrema hxc ratio habeatur, ponamus eam ut ӨН ad 
ZM; & bife&tà ipsà © Min A, oportet rectangulum ӨЛ in 
AM reperiri xquale reétangulo ZM in © E. Puta factum, 
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fitque ea nt 6€ Had ZM ; ac bifecetur © Min puncto A, ita 
ut rectangulum © ^ in A M «quale fit reétangulo ZM in ӨБ, 
Quoniam rectangulum 6^ іп AM zquale eft. re&tangulo 
ZM in o B, erit ^ O ad OE ficut ZM ad MA; dividendo au- 
tem, Z лег ad M A ficat АЕ ad EO. Sed МА xqualis eft 
Ipfi ^ 6, adeoque erit ZA ad AO ficut A E ad £O; permu- 
tando vero ac dividendo, habebitut ZE ad A E ficut AE ad 
ӨЕ, Quapropter AE media eft proportionalis inter © Е & 
EZ. Datàautem utràque O E, BZ, datur etiam EA magni- 
tudine & pofitione : cumque punctum E datur, dabitur quo- 
que punctum A. Dato autem puncto ©, recta Ө A etiam da- 
tur, cui æqualis eft reta AM; adeoque recta AM datur 
magnitudine & pofitione. Datum autem eft punctum А; 
quare рип от M, hoc eft punctum quafitum, innotefcit. 

4 ?9mponetur autem propofiiio hunc in modum. Manen- 
tibus defcripris, du&táque геа parallela ; capiatur EA media 
Proportionalis inter ipfas © E, EZ, ac ponatur M A ipfi Өл 

` equalis. 
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æqualis. Dico quod pundum M eft pun&um quæfitum ; 
quodque rectangulum © A in AM zquale eft reétangulo 2 M 
їп ӨЕ. Quoniam enim EA media proportionalis eft inter 
ipfas EZ & ӨЕ, erit ZE ad EA ficut EA ad GE, Summa 
autem antecedentium eft ad fummam confequentium in ea- 
dem ratione, adeoque AZ ad ӨЛ erit ut A E ad Eo, Atrecta 
9 A zqualis eft ipfi AM; quare Z A eft ad A M ficut A E ad 


A zh 
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EO; & componendo, ZM erit ad MA ficut A Oad OE. 
Re&tangulum igitur © A in A M zquale erit rectangulo ZM 
in ӨЕ; quapropter punctum М erit pun&um quzfitum. 
Jun&à vero H A» dico quod EK eft ad ZA ut 6H ad 2м. 
Etenim ZM eft ad MA ficut ЛӨ ad OE ; ac convertendo 
rationem, MZ erit ad ZA ut ӨЛ ad AE, hoc eft ut OH ad 
EK. Alternando autem, OH erit ad ZM ut EK ad Z A. Captà 
itaque ad conflructionem rectà E A medià proportionali inter 
GB,EZ, jungatur HA. Ас manifcítum eft retam HA au- 
ferre rationem ЕК ad Z A, vel minorem, vel majorem quà- 
vis айа ratione, qux à recta quacunque per puncium H 
ductà, ipfifque E A, Z д occurrente, abícindi poteft. 

Hoc autem determinatur hunc in modum. | Manentibus 
quz prius, ac ductà геа parallelà, capiatur media propor- 
tionalis inter ӨЕ, EZ ut ВА; junctáque HA, inquiratur 
primo an re&ta Н A auferat. rationem E К ad Z A, majorem vel 
minorem quávis alià reta per pun&um H ducendá, rectifque 
ZA, EA occurrente. Sit А М zqualis ipfi ӨЛ; ac rectangu- 
lum ӨЛ in A M zquale rectangulo ZM in ӨЕ; adeoque erit 
ratio BK ad ZA ficut ӨН ad ZM. Dacatur jam alia recta ut 
HN; ac comparanda eft ratio EK ad Z A, cum ratione EX 
ad ZN. ЕЙ autem EK ad ZA ut © H ad ZM, adeoque con- 
ferenda elt ratio ӨН ad ZM cum ratione EZ ad ZN. Alter- 
nando autem, conferatur ratio ӨН ad ZE cum ratione ZM 
ad ZN. Sed ӨН eíl ad ZE ficut ем ad NE, Conferatur 
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тро ratio Өм ad NE cum ratione MZ ad ZN. Per conver- 

ionem autem rationis, conferatur ratio ON ad ӨЕ cum ra- 
Чопе MZ ad мм; ande comparandum venit rectangulum 
2М Іп ӨЕ cum re&angulo Өм іп ММ. Sed rectangulum 
ZM 11 OE zquale е rectangulo O^ in AM, adeoque con- 
ferendum erit rectangulum Ө A in AM cum rectangulo өм 
in MN. Manifeftum autem eft quod Ө A in AM majus eft 
re&angulo © N in N м; quia pun&um A dividit reétam өм 
1n medio : quare rectangulum 6 N in N M minus erit re&tan- 
Bulo ӨЕ in ZM, adeoque ratio ON ad OE minor erit ra- 
Uone ZM ad MN. Convertendo autem rationem, erit ratio 
ON ad NE, five Өн ad EZ, major ratione MZ ad ZN: ac 
Permutando, ratio OH ad 2 M, hoc eft BK ad Z A, major егіс 
Tauone Ех ad ZN. Recta igitur НА aufert rationem majo- 
Tem quam HN ; unde patet rectam H A abfcindere rationem 
majorem quavis alià reta, per punctum Н tranfeunte, ipfif- 
que ZA, E A occurrente, 

. Dico praterea quod теда propiores ipfi H A auferunt ra- 
Uonés majores, quam qux fecantur à remotioribus аЬ ea. 
Quoniam enim ratio Z E ad ZN minor elt ratione ЕК ad 
ZA, five OH adZM; fiat ut Ez ad.ZN, ita OH ad rectam 
aliam, quz major erit quam ZM, puta ad.Z О. Ac juxta jam 
demonítrata rectangulum ӨЕ in ZO xquale erit rectangulo 
Өм їп NO: Ducatur jam теда alia ut H P, ac comparanda 
Venitratio Ez ad ZN cum ratione ЕП ad ZP. Sed Ez eff 
4d LN ut OH ad 10; quare conferenda eft ratio © H ad 2 o 
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€um ratione ЕП ad ZP; atque alternando, conferenda ratio 
9Hadg п, five OP ad РЕ, cum ratione OZ ad Z F. Cons 
vertendo autem rationem, conferenda eft ratio ӨР ad ӨЕ 
CUM ratione oZ ad OP; adeoque rectangulum ZO in ӨЕ 
cum rectangulo ӨР in PO. Sed rectangulum OE in 20 
Е 


aquale 
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æqualeeft rectangulo “ON in NO; quare comparandum eft 
rectangulum Ө N:m N О cumrectangulo ӨР in РО, .Confe- 
ratur etiam rectangulum. © Ain ЛО cum re&tangulo Өм 
in NO. Cum autem ON in МО zquale elt reétangulo z o 
in Ө E, conferendum eft rectangulum ӨЛ in ^O cum ret- 
angulo ZO in ӨЕ. Sed ex ргет!їїз liquet rectangulum: ө A 
in AM zquaii rectangulo ӨЕ in ZM. Sublato itàque re&t- 
angulo © A in AM & rectangulo Ө ^ in. АО, & rectangulo 
OE in ZM ё re&angulo ФЕ in ZO, comparandum elt refi- 
duum cum refiduo, five rectangulum Ө A їй МО cum rect- 
angulo ӨЕ in MO. Manifeftum autem elt re&tangulüm © А 
in МО majus élle rectangulo © E in МО, quia ӨХ major eft 
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quam © E. Quoniam vero re&angulum © E in MO minus eft 
rectangulo ӨЛ in MO, ac rectangulum ӨЕ in ZM zquale 
eff re&fangulo © N in AM; reiZangulum totum OR in 2.0 mi- 
nus erit toto rectangulo ӨЛ in AO. Hectangulum autem 
ФЕ Іп 20 zquale eit redtangulo © N in N О; adeoque rect- 
angulum 6 N in NO minus eft rectangulo ӨЛ in AO. Unde 
conftat rectangulum ӨР in P o minus effe quam ӨМ in N 0. 
Cum autem rectangulum ON in NO zquale eft rectangulo 
ӨЕ in ZO, rectangulum ӨР in P O etiam minus erit. rectan- 
gulo @ Ein ZO; ac ratio PO ad OE minor erit ratione O Z 
ad PO. Рег converfionem vero rationis, O P erit ad P E, five 
O Had E TI, in majore ratione quam О Z ad ZP: ac alternan- 
do, ӨН erit ad OZ in majore ratione quam ЕП ad ZP. Eft 
autem OH ad OZ ficut EZ ad ZN: quare ratio EZ ad ZN 
major eft ratione ЕП ad ZP. lgitur recta HN, qux. propius 
diftat ab ipfa H'A, aufert rationem majorem quam фиг feca- 
тїї recta reniötiore НР. Ac manifeftum elt rectas illi pro» 
piores femper abfcindere rationes majores, quam quz funt re- 
motiores ab eàdem. ar^ dd 
зік Сотро- 
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Componetur autem. problema hunc in modum. Мапећгі- 
bus prius. defcriptis ac. rectà. parallelà ; capiatur EA media 
proportionalis inter:E 9, E Z: ac jungatur recta HA auferens 
rauonem.EK ad ZA Ac fi recta H A fatisfacit. propofito pro- 
Ыётаи, patet quod ea fola hoc præftat: quod fi major fue- 
rit ratione EK ad Z ^, impollibile erit problema $; quia recta 
HA aufert rationem. E. K ad Z A, majorem quam qualibet alia 
recta. per. punctum He досіа, ipfifque Z A, EA occurrens. At 
fi proponatur ratio aliqua N ad z, minor quam ratio EK ad 
LA; баё AM xqualis ipfi ^ 9: eritque rectangulum ZM in 
ӨЕ quale reétangulo © ^ in AM, ac EK ad Z A erit ut OH 
аа ZM. Jam fiat utN ad. = на OH ad reclamaliam ipsà ZM 
majorem, nempe ad 20. Cumque ré&tangülum.OM in АӨ 
majus eft rectangulo.O M in E ©, & rectangulum М A in АӨ 
zquale eft rectangulo. ӨЕ іп Z M; totum rectangulum ^ © 
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in ^ О majus erit toto rectangulo © E in ZO; adeoque rect- 
angulum © E in ZO applicari poteft ad re&am © О deficiens 
quadrato: idque duobus modis, ab utràque fcilicet parte 
puncti A. Si itaque per puncta defignata П & P agantur 
тебе HO, HP; dico quod recta utraque НП, НР fatisfacit 
problemati, five quod EN eft ad ZP ficut N ad & : quodque 
EZ eft ad ZII etiam ut N ad =. Quoniam enim rectangu- 
lum ӨР in РО xquale eft rectangulo OE in ZO, erit ratio 
ро ád @ E. ut ZO ad. OP ; ac pér converfionem rationis, Po 
ad РЕ, hoc eft :Ө:Н:ай Ем, ficut. ZO; ad. ZP.. Permutando 
autem oH. erit ad.ZO uz EN ad: ZP.. Sed OH eff ad ZO ut 
N ad ж; quate EN eft'ad z P ut N ad. x... Ac pari argumento 
Probabitur. rationem Ez. ad Z п efle п Nad ж; quapropter 
utraque & rectis HIT; Нр folvit problema; Patet euam. rectas 
25 ltraque parte propiores ipfi H-^, auferre rationes majores 
quam quz fecantur à remotioribus ab eadem. it 
. I Inno- 
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Innotefcit autem extrema ratio hunc in modum. Quoniam 
EK eft ad ZA ficut ӨН ad ZM; ac recta ZM zqualis eft ipfis 
ZR, AM fimul fumptis, hoc eft, ipfis ӨЛ, AZ (ob o A ipfi 
MA xqualem) Ірі vero Өл, AZ fimul fumpta азы 
funt iplis © E, E Z, cum duplo ipfius EA fimul fumptis. Du- 
plum autem rect E A. poteft quater rectangulum ӨЕ in E Z. 
Eft igitur EX ad AZ ficut OH ad rectam compofitam ex utrá- 
que ӨЕ, EZ, & теа qux poteft quater rectangulum ӨЕ 
in EZ, 

Invenimus itaque quo pacto conftrui poffit problema fe- 
cundum omnes cafus ejus; ac manifeftum eft quod іп nullo 
cafu бегі poteft ut conftruatur juxta omnes modos. Ductà 
enim геа parallelà, & inventà medià proportionali inter 
OE, EZ; fiant EK, EN, eidem mediz equales : ac jungantur 
HN,HA. Ponatur etiam КМ ipfi OK zqualis, ac N z ipfi ON. 
Jam ratio minima juxta modum fecundum erit ratio A E ad 
ZK, five €H ad ZM : maxima autem ratio juxta modum 
quartum, erit ut EP ad ZN, five ut oH ad ZZ. Quoniam 
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vero minima ratio juxta modum fecundum eft ut. 6 t ad ZM, 
maxima autem juxta modum quartum ut 6 н ad 22: evidens 
eft rationem Өн ad ZM majorem effe ratione ӨН ad z z. 
Adeoque ratio data vel erit ut © Had ZM; vel minor quam 
OH ad ZM, ас major quam ӨН ad Z2, гуе] major quam ӨН 
ad ZM; vel erit ut 9 H ad ZZ ; vel minor quam © Had Zz. 
Quod fi fuerit ut € H ad ZM, tribus modis conítrui poteft, 
nempe juxta cafum primum & tertium, quibus abícindi € 
un 
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funt rationes quxvis; ac modo fingulari juxta cafum fecun- 
dum: non autem juxta cafum quartum, quia ratio ӨН ad 
ZM major eft ratione © H ad 215. Si fuerit ratio minor quam 
OH ad ZM; ac major quam 6 H ad ZZ ; erit problema Juxta 
duos folum modos, primum nempe & tertium ; neque Juxta 
fecundum nec quartum cafum efficietur; quia ratio propo- 
fita minor eft minimá, ac major maxima. . Quod fi majar fu- 
erit quam ӨН ad ZM, erit problema quatuor modis íolven- 
dum ; nempe primo ac tertio, ac dupliciter juxta modum fe- 
cundum; non autem ad modum quartum, quia ratio major 
elt maximá, five quam ratio € H ad Z =; eft enim OH ad ZM 
major ratione Өн ad ZZ. At vero fi maxima fuerit, five ut 
9H ad Zz, tribus modis conflruetur ; primo fcilicet & ter- 
tio; ac modo fingulari juxta cafum quartum : non autem 
juxta modum fecundum, quia zzigor eft minima ; ratio enim 
Өн ad ZZ minor eft ratione ӨН ad ZM. Quod fi minor 
fuerit ratio quam ӨН ad Zz; quatuor diverfis modis com- 
ponetur; primo & tertio, ac dupliciter modo quarto: non 
autem modo fecundo, quia ratio data minor eft minima. 
Oftendimus itaque an compofitio бегі poffit, песпе,рег omnes 
varietates rationis proponendz. 


LOCUS SEPTIMUS. 


Maneat jam, eodem modo quo prius, punctum datum 
Н: interfecet autem recta parallela citra punctum 2, hoc eft, 
cadat inter puncta E & Z; ut eft recta не, Кеб autem per 
punctum H du- A 
Ce habebunt / 
quatuor cafus ۸ 
diverfos : *vel | 
enim auferetur. 
ratio & rectis 
ZTE A; ا‎ ex ý 
ZE,EA;velex 
Z E, E p, vel de. A77 к аар 
nique ex ipfis. 

ZA A, Caf. I. 
Ducatürautem B 
imprimis, juxta modum primum, recta KHA auferens à rectis 
ZF, EA, rationem EA ad Z к, equalem rationi date, Fiat ut 
RA 
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ЕЛ ad ZK ita OH ad ZM; datoautem ӨН, datur quoque 
ZM magnitudine & pofitione : ac dato puncto Z punctum M 
étiam датат ей. Cum vero EA elt ad ZK ut өн ad ZM; 
erit alternando, E A ad Өн, hoc eft EK ad K O, ut KZ ad z M; 
ac dividendo, erit во ad ӨК ut KM ad М2: adeoque re 
angulum E 6 in MZ xquale erit re&tangulo өк in Км. Sed 
rectangulum E Ө іп 2 M datur, dat utráque теда ; adeoque 
rectangulum e K iti К M etiam datür:: Applicando itaque. ad 
tectam datam © M re&tangulüm Ша excedens quadrato; ha- 
bebitur punótüm К: ac dato punclo Z, reta etiam KH A 
pofitione datur. ) 
Conftfuetur autem problema hunc in modum. Manenti: 
bus quz prius, ac ductà re&tà parallelà ; fit ratio data ficut 
N ad £ ; ac fiat u£ N ad E ita OH ad 2м; atque applicetur 
åd retam ө м rectangulum quale rectangulo Ө E in ZM 
excedens quádrato. Sit illud rectangulum ӨК in КМ, ac јап: 
atur recta KH producaturque. Dico quod recta X A fatisfacit 


problemati, five quod 

E ^ eft ad ZK ficut N e ke л Any уот N 
ad =. Quoniam enim јод ов Пра атп! 
re&angulum EO in p: l 

ZM æquale ef. rect- N 

angulo OK in КМ, ê- | 

fit EO ad OK ut KM | бэ „ав 

ad MZ; ac compos. `: FE! Qvz. MP K 


nendo;crit-E K ad K O, / 
hoc ей ЕЛ ad өн, | ut n 
ficut KZ ad ZM: quare permutando, erit E X ad KZ ficut 
OH ad ZM, hoc elt ut N ad = ( per confiruZionem) adeoque 
recta K ^ folvit problema. Dico etiam quod fota: hoc præ 
itat. Nam fi fieri poteft ut aliter folvatur, ducatur recta 
alia ut OHP; ut fit OEad ZP in ratione EA àd ZK. Нос 
autem fieri nequit, quia antecedens major eft antecedente, & 
confequens minor confequente ; adeoque re&ta hac'aufert га- 
tionem тајогет quam qux abfcinditur à recta-k A.* 

Caf. 1l. Manenüibus jam defcriptis ac re&tà parallelà; 
ducatur juxta modum fecundum, recta KA auferéüs à rectis 
ZE, EA rationem ЕЛ ad KZ zqualem rationi date; | Fiat 6H 
adZM о вл адк: Quoniam vero E лей ad ZK ut өн 
ad ZM, alternando erit ЕЛ ad. oH} five ЕК ad кө; мд 
A a 
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ad ZM. Recta autem ЕК major eft quam КӨ, igitur. K Z ma- 
jor eft quam 2 м. Data autem eft recta Z M magnitudine & 
pofitione; quare dato pun- A : 
Фо Z, datur quoque pun- 

um M. Quoniam vero 
EK eftad K o. ut KZ ad 
LM, erit Zrvigeudo, £O 
ad өк ficut KM ad MZ ; 
ac rectangulum E 9 in ZM 
aquale erit rectangulo K Ө А 
in KM. Datà autem utrà- 
que E ©, Z M, datur etiam 
rectangulum ӨК in К M, applicandum ad rectam cognitam 
© M deficiens quadrato : unde pan&um К innotefcet. Cognito 
autem puncto Н, ге а quoque KHA pofitione datur. 

‚ Quoniam vero ad conftru&tionem requiritur, ut fiat ra- 
ЧО ӨН ad ZM zqualis rationi дах; & ut applicetur ad 
rectam Ө M rectangulum zquale re&angulo ӨЕ in- Z M de- 
ficiens quadrato, nempe re&angulum Ө K in КМ; ita ut ha- 
beatur pun&um К in recta М : hoc autem fieri nequit gene- 
raliter. Igitur non femper, neque in omni cafu poflibile ей 
componere problema. : 

Fit autem modo fingulari, fi reperiatur punctum K in me- 
dio ipfius ӨМ. Punctum vero К, in quo eft extrema ra- 
tio, inveftigabitur ad hunc modum. 

Ponamus extrema illam rationem effe ut ӨН ad ZM: ac 

ise 2 - + - 5 
divisà reta мө bifariam in medio, oportet fieri rectangu- 
lum Өк in KM zquale A 
rectangulo EO in ZM. AF 
Reftat igitur folum ut 
inveniatur punctum M 
in re&ta © Z, tale, ut bi- 
184 rectà өм in pun- 
Фо x, каменот Ө Е | 
in MZ zquaie litrectan- Д —L4- 
gulo cum KM. Quo- L 2 K MZT 
niam yero rectangulum B 
Ө Ein Mz gquale eft rectangulo ӨК in KM, erit ZM ad MK 
ficut кө ad 9 E: ac componendo, erit ZK ad KM five кө, 
ut K E ad OE, Summa autem antecedentium eft ad fummam 
р 5 TCU 


A 
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confequentium in eadem ratione, adeoque Z E eft ad KE ut 
KER ad OE. Eft igitur recta KE media proportionalis inter 
rectas datas ZE & ӨЕ; quare & ipfa КЕ datur magnitudine 
& pofitione; ac dato pun&ko E, pun&um К quoque datur. 
Ob datum autem punctum Ө, datur etiam recla кө; cui 
aqualis eft re£ta км; datur itaque recta К M magnitudine 
& pofitione: ac dato puncto K, dabitur quoque punctum M, 
hoc ей, punctum quælitum, 

Componetur autem Lemma hunc in modum. Maneant 
quz prius, una cum reta parallelà, & capiatur EK media 
proportionalis inter reclas Z E, EO ; fitque reta KM ipfi өк 
zqualis. Cadet vero pundum M citra punctum Z, quia recta 
ZK major eft quam К Ө. Etenim cum ZE cft ad EK ut EK ad 
EO, erit differentia antecedentium ad differentiam confe- 
quentium in eadem ratione ; hoceít ZE ad EK ut ZK ad 
кө. Sed antecedens major eft coníequente; itaque recta К Z 
major eft quam ӨК. Junclà autem & produclà redd нк; 
dico quod rectangulum ZM in ӨЕ zquale eft rectangulo 
G Kin KM; quodque ratio B A ad К Z zqualis eft гапош © H 
ad ZM. Quoniam enim recta KE media proportionalis eft 


:inter ZE & OE; eritZE ad EK ficut КЕ ad E O; $ aufe. 
i 


س الس 

Miu 
rendo confequentes, erit refiduum Z к ad refiduum K Ө, hoc 
eft ad KM, in eadem ratione, five ut EK ad £0: ac divi- 
dendo, erit ZM ad MK ut КӨ ad OE: rectangulum igitur 
БӨ in ZM zquale eft rectangulo MK in кө. Quinetiam 
quia K Eeftad EG ut ZK ad KM; perconverfionem rationis, 
erit EK ad K Ө, hoc eft E A ad ӨН, ut KZ ad Z M, ac permu- 
tando, E A erit ad KZ ut ӨН ad ZM: adeoque efficitur con- 
flru&io,fi inveniatur E К media proportionalis inter ipfas E Ө, 
EZ, ac Jungatur recta KH A. Jam inquirendum eft an -— 

i KH 
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KHA auferat rationem majorem ап minorem quålibet alià 
rectà, per punctum H duct, ipfi(que E A, 2 E occurrente. 
Hoc autem determinatur hunc in modum. | Manentibus 
qux prius, ac ductà rectà parallelà ; fit EK media proportio- 
nalis inter ZE & БӨ, ac junclà KH A, oportet inquirere an 
Tecta K A auferat rationem E A ad K Z, majorem vel minorem 
præ omnibus rectis per punctum H ducendis, ita ut. occur- 
rant ipfis EA, ZE. Fiat recta MK ipfi КӨ zqualis, & erit 
rectangulum © E in ZM zquale rectangulo ӨК in KM; ас 
гапо A E ad KZ zgifalis rationi ӨН in ZM. Ducatur Jam 
recla alia ut NZ; & opottet conferre rationem N E ad 25 
cum ratione AE ad ZK, hoc ей, cum ratione ӨН ad 2м, 
Alternando autem, comparanda eft ratio NE ad OH, five B z 
ad x Ө, cum ratione #7 аё 2 М; ac dividendo, comparanda 
elt ratio EO ad Өх cum ratione ZM ad ZM: unde con- 
ferre licet rectangulum. E 6 in ZM cum rectangulo Өз in 
EM. Sed rectangulum ӨЕ in 2 М xquale eft rectangulo ӨК 
in KM; conferendum elt igitur rectangulum ӨК in KM 
cum rectangulo Өх in z M. Conílat autem rectangulum 
ӨК in КМ majus effe re&tangulo © z in ЕМ; quia ӨК xqua- 
lis eft ipfi KM, ac proinde quadratum ex ӨК majus eft rect- 
angulo € E in = M. At rectangulum ӨК in КМ zquale eft 
m gie ӨЕ in ZM; quare rectangulum © E in ZM majus 
eft rectangulo-o z in = М; atque adeo ratio ӨЕ ad Z Ө ma- 
jor eft rauohe = Mad ZM. Componendo autem ratio EZ 
ad z6, five EN ad ӨН, major erit ratione EZ ad ZM; ac 
permutando ratio EN ad ZZ major erit ratione. O9 H ad ZM, 
hoc eft ratione E A ad ZK. Quapropter recta K A aufert ra- 
tionem minorem, quam quz abícinditur à recta N ж. Et ma- 
nifcftum eft quod ex omnibus rectis per punctum H ductis, 
ipfafque OZ, EA interfecanubus, recta KA minorem aufert 
rationem. : 
Quoniam autem ratio E A ad ZK, five ӨН ad Z M, minor 
eft ratione EN ad ZZ; faciamus ut EN ad Zz ita ӨН ad 
теат aliam; quz proinde minor erit quam Z M, puta ad 20: 
ac manifeftum eft ex præmiflis, quod rectangulum © E in ZO 
*quale erit rectangulo өх іп жо. Ducatur jam recta alia 
Ut ПР, ac comparanda eft ratio EN ad Z z, fivc OH ad Z o, 
cum ratione ЕП ad PZ. Permutando autem conferatur ratio 
ЕП ad en, fiye EP ad P 6, cum ratione PZ ad ZO ; ac dic 
G videndo, 
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videndo, conferenda venit ratio © E ad P © cum ratione PO 
ad Z0; adeoque rectangulum 6 E in Z O cum rectangulo © P 
inPO conferendum. Eft autem rectangulum. ӨЕ in zo 
zquale rectangulo © z in 50; quare comparandum eft. rect. 
angulum © за z O cum reclangulo © Pin PO. Praterea 
conferatur re&angulum ӨК in KO cum rectangulo ox in 
£0. Quoniam vero rectangulum © z in £ О zquale eft re&- 
angulo Eo in Z 0, conferatur rectangulum ӨК in КО cum 
rectangulo EG in ZO. Probatur autem rectangulum ӨК in 
KO majus effe rectangulo ЕӨ 10 20; quia Eo in ZM majus 
ей rectangulo EO in ZO. Eft vero rectangulum E o in ZM 
«quale rectangulo ӨК in KM, guo majus eft retangulam 


Ii 


OK i4 КО: quare re&aueulum ӨК in KO majus eff reft- 
angu EO im LM, ac multo majus quam E Od 10. Re&- 
angulum autem E © in Z О zquale elt rectangulo Өх in x 0; 
quocirca rectangulum © К in КО majus erit quam O Zin ZO: 
unde etiam manifeftum eft. re&tangulum e € in = O majus 
e(Te rectangulo ӨР in РО, adeoque rectangulum Eo in zo 
majus erit quam OP in PO. Quapropter ratio EO ad OP 
major erit ratione P О ad Z O; ac componendo ratio EP ad 
PO, five ЕП ad ӨН, major erit ratione PZ ad ZO. Alter- 
nando vero ratio ЕП ad PZ major erit ratione oH ad 10, 
{ive EN ad Z=. Aufert itaque теа NZ rationem minorem 
quam quz abfcinditur à recta t1 P. Кей igitur ipfi K ^ pro- 
piores abfcindunt femper rationes minores, quam recte quie 
Íunt remotiores ab eadem. 

Componetur autem problema hunc in modum. Maneant 
quz fupra; ac ductà recta parallelà, fiat EK media proportio: 
nalis inter Ez, EO ; & jungatur reda HK A. Hzc recta КА 


auferet rauonem E A ad KZ minorem qualibet аја, pm à 
rectis 
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reCtis 7 Ө, ВА refecari poffit, те®4 per punctum H ducenda, 
Ratio autem propofita vel eadem erit cum ratione E A ad K Z; 
vel minor еги eå; vel major. Si fuerit eadem, tum recta 
KA fatisfacit problemati. Ас patet quod ea fola ; quia recte 
omnes per punctum H duclz auferunt rationes majores quam 
qua fecatur ab ipfa K A. : Quod fi minor fuerit ей, problema 
impoffibile erit; quia auferenda eft ratio minor minimàá. 
Sin major fuerit ratio ratione E A ad KZ, ut ей ratio Nad 
=; fiat KM ipfi ӨК zqualis, & rectangulum E © in Mz æ- 
quale erit re£tangulo ӨК in KM: & ratio EA ad K Z xqualis 
erit rationi © Had ZM. Cum autem ratio N ad = major eft 
ratione E A ad KZ, five ӨН ad Z М; faciamus ut N ad = ita 
Өн ad rectam aliam minorem ipsà Z М, puta ad 20. Quo- 
niam vero rectangulum Е o in ZM xquale eft rectangulo өк 


B 

in KM, erit re&angulum E © in Z О minus rectangulo ӨК in 
К О; quare fieri poteft ut ad ream © О applicetur re&tangu- 
lum, quale re&angulo EO in ZO deficiens quadrato, dno- 
bus quidem modis ; ab utraque fcilicet parte puncti K: quo 
facto habebuntur puncta requifita, nempe puncta z,P. Jun- 
&is igitur re&is ж#н, РН, ac productis ; dico quod utraque ё 
rectis ПР, N = fatisfacit problemati ; five quod ЕП eft ad ZP, 
ас EN ad ZZ, ficut Nadz. Quoniam enim rectangulum E 6 
in Zo xquale eft re&angulo ӨР in РО, erit E Ө ad o P ficut 
POadzo, Componendo autem ac deinde permutando, erit 
ETI ad P z ficut ӨН ad Z o, hoc eft ut май =; adeoque recta 
TP folvit problema. Parî etiam modo probabitur rectam z N 
idem preftare ; adeoque utraque ex illis folutionem praebet. 
Ас manifeftum eft rectas ntrinque propiores ipfi K A e 

G2 ere 
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dere rationes minores, quam quæ auferuntur à remotioribus 
ab eadem. SENS 

Extrema autem ratio determinatur hunc in modum. Quo- 
niam ratio E A ad KZ ей ut 9 H ad ZM; ac ZM eft exceífus 
utrarumq; E Z;E Ө {ирга utrafque M B, E © fimul fumptas : ipfa 
autem ME, RO fimul fumptz valent duplum ipfius KE, quia 
recta MK zqualis eft ipfi К Ө; duplum vero ipfius КЕ poteft 
quater rectangulum Z E in © B, quia media proportionalis eft 
inter іріаѕ. Erit igitur ratio Ша minima xqualis rationi ipfius 
© н ad exceffum, quo ipfe ZE, ӨЕ fimul fumptz füperant 
rectam, quz poteft quater rectangulum Z E in ӨЕ, 

Caf. Ш. Manentibus quz fupra, ductàque rectà parallel ; 
ducatur jam reéta К ^, juxta modum tertiumjauferens à rectis 
EB, LE rationem А E ad ZK, «qualem rationi date: ac fiat 
G Had ZM ficut AE ad ZK. Data autem eft recta ӨН, datur 
itaque recta ZM tum magnitudine tum pofitione; ac dato 
pun&o Z, etiam н А 
punétum M da- 
tur; adeoque re- 
&а © M quoque 
datur. Quoniam 
vero AE eft ad 
KZ бсш € H ad 
ZM, erit permu- 
tando A E ad OH, 
hoc eft EK ad 
KO, ut KZ ad 
ZM; quare com- 
ponendo, erit E Ө ad OK ficut K Mad MZ; unde rectangulum 
OE in MZ xquale erit rectangulo MK in КӨ. Datur autem 
rectangulum E 6 in M Z, datà fcilicet utráque rectà ; adeoque 
rectangulum MK in кө datur. Applicando igitur illud. ad 
rectam datam M Ө excedens quadrato, рип ат К datur ; ас 
dato puncto H, etiam recla K A pofitione datur. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus deícriptis, ductáque rectà parallelà, fit ratio: data ficut 
Nad =; ac fiat ӨН ad ZM ficut N ad =: dein applicetur ad 
rectam © M rectangulum zxquale rectangulo © Ein. MZ ex- 
cedens quadrato, nempe rectangulum MK in КӨ, Jungatur 
HK quz producatur ad A. Dico quod recta H A folvit. pro- 
Om blema, 
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blema, five quod A E eft ad K Z ficut N ad =. Quoniam enim 
rectangulum ЕӨ in MZ æquale eft rectangulo MK in кө, 
ert £O ad OK 
ficut KM ad Mz; А Н 
ac dividendo , f 
E K ad K o, hoc 
eft AE ad но, 
ficutK Z ad z M. 
Alternando au- A 
tem A E erit ad 
KZ ficut ӨН ad ос GUN 
ZM, five ut N 
ad я. Quapro- 
pter recta HA 
folvit proble- 
ma. Dico quo- 
que quod ea fola hoc przftat. Nam fi fieri poteft, ducatur 
alia, ut HfI; ac fi recta HIT aufert eandem rationem N ad =, 
| erit AE ad KZ ficut ПЕ ad OZ. Hoc autem impoffibile eft, 
quia antecedens ior еј? antecedente & coníequens major 
confequente. Unde manifeftum eft rectam НП abícindere 
rationem minorem, quam quz aufertur à recta H A. 

Caf. ТҮ. Manentibus defcriptis, ductàque re&à parallelà ; 
ducatur jam modo quarto, recta HK auferens à rectis EA; ZA 
rationem E A ad KZ zqualem rationi date. Fiat 6H ad ZM 
ficut EA ad KZ; ас data reda o H, dabitur quoque Z M mag- 
nitudine & pofitione. Dato autem puncto Z, punctum M da- 
tur; & ob Al 


punctum | fs | ғ 

© datum | | 

recta et- Foupi.y 

lm OM | 7.6 

data efl. :: j | | ' 


Quoni- A "s КЕЧИРИ" — 11452128 
am vero MH K E 9 zi 
9H eft ad j ^ 
ZM ficut x 


EA ad ку; erit permutando ӨН ad EA, boc eft ox ad 
KE, ficut MZ ad ZK ; ac per convcifionem rationis, erit ӨК 
ad OR ut ZM ad MK: adeoque rectangulum ӨЕ in ZM 

zquale 
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æquale erit re&angulo өк in KM. Sed rectangulum оЕ in 
ZM datur, rectangulum igitur ӨК in KM datum eft. Dein 
applicando ad rectam datam © M rectangulum illud deficiens 
quadrato, punctum К innotefcet, Dato autem puncto н, ге а 
quoque HK A pofitione datur. 

Quoniam autem ad conftru&tionem oportet quod өн fit 
ad ZM in ratione propofità ; quodque rectangulum quale 
тейапршо OE in ZM applicetur ad rectam © М deficiens 
quadrato, nempe ӨК in KM: applicatio ifta non femper 
fieri poteft, ob caufas modo dictas, nifi fuerit ratio inira 
certos limites: adeoque non femper effici poteft problematis 
conítrucLio. 

Fit autem modo fingulari, fi reperiatur punctum К іп me- 
dio ipfius ӨМ, eritque Analyfis hujufmodi; Ad determi- 
nandam extremam rationem, ponamus rationem оН ad ZM 
zqualem illi ; ac fecemus rectam © M bifariam in medio ad 
punctum К, па ut re&tangulüm ZM in ӨЕ zquale fit re&an- 
gulo ӨК in KM. Inveniendum eft igitur tale punctum M, _ 


je блр» а bs АЯ шпор 
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in теа AZ, ut, fet redà өм bifariam in punto к, 
redangulum ZM in ӨЕ zquale fuerit rectangulo. ӨК іп 
KM. Sititaque ZM in ӨЕ zquale rectangulo ek in. км; 
ac ZM erit ad MK ficut коза GE; dividendo autem ZK 
erit ad KM ut KB ad ӨЕ, Cum autem recta өк zqualis eft 
ipfi KM, erit ZK ad кө ficut KE ad Eo. Differentia vero 
antecedentium eft ad differentiam confequentium іп eadem 
ratione; adeoque ZE erit ad EK ficut EK ad E: quare 
recta ЕК media proportionalis eft inter ipfas Z E, E Ө, Ambx 
vero теде ZE, BO dantur, recla ipitur EK datür magnitu- 


dine & pofitione. Dato autem pun&to Ө, recta quoque.6 К 


datur, cui -aqualis cfl recta КМ; adeoque к М datur рс ai 
tudine 
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tudine & pofitione. Sed datur punctum К, punctum M ergo 
datum eft. Eft autem punctum M ponctum quafitum. 

_ Componetur autem propofitio hunc in modum. Manen- 
tibus defcriptis ac ductà rectà parallelà ; capiatur ЕК media 
proportionalis inter ipfas Z E, Eo ; ac fiat recta KM ipfi ko 
«qualis : & jungatur ipfa KH. Dico quod rectangulum ZM 
in E @ zquale erit rectangulo 6 іп K M, quodque ratio ЕЛ 
ad ZK erit ut ӨН ad ZM. Quoniam enim ZB eft ad EK 
ut EK ad E o, ac fumma antecedentium eft ad fummam con- 
fequentium in eadem ratione; erit ZK ad КӨ ut E Kad E o, 
Sed ке qualis eft rete КМ; ergo ZK eritad KM ut KE 
ad ЕӨ, Componendo autem ZM erit ad МК ut KO ad OE, 
Quare rectangulum Z M in © E zquale erit rectangulo MK in 
кө. Quinetiam cum ZM fit ad MK ficut КӨ aZ OE, per 
comver/ionem rationis, erit LM ad LK ut KO ad KE, five ut 
OH ad ЕЛ; quare permutando, ӨН erit ad ZM ut EA ad 
ZK. Quapropter rite conftruitur, fi inveniatur media pro- 

Es inter ZE & EO, puta recta ЕК, ac jungatur 1pfa 
AK, | 
Jam inquirendum eft an геа HK auferat rationem E А ad 
ZK, minorem vel majorem quàvis айа retê per panctum 
Н ducendá, quz ipfis Z ^, E A occurrat. 
Hoc autem determinatur in hunc modum. Manentibus 
qua prius, ductáque reta parallelà ; fit EK media propor- 
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tionalis inter ZE & E ©, ac jungatur HK. Oportet inquirere 
ап reta HK auferat rationem E A ad ZK, majorem vel mi- 
norem quavis alià re&à, quz per Н ducta fecet ipfas Z A, ЕА. 
Fiat rea x M qualis ipfi Ke, ac rectangulum ZM in EG 
quale erit re&tangulo Өк in KM; & ratio E^ ad ZK æqua- 
lis rationi өн ad ZM. Ducatur јат теда alia ut HN; & 
comparanda venit ratio E A ad к, five OH ad ZM, çum ra- 
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zime E ad LN; @ alternando, conferenda efl ratio ӨН ad 
E E, five ӨМ ad N E, cum ratione M Z ad ZN. Convertendo 
autem rationem, conferatur ratio ZM ad MN cum ratione 
өм ad ӨЕ; unde rectangulum ZM in ӨЕ comparandum 
eft cum reclangulo MN in ON. Sed rectangulum ©К in 
KM zquale eft rectangulo ZM in ӨЕ; comparandum eft ita- 
que re&angulum ©K in KM cum rectangulo ON.1in мм, 
Manifeftum ей autem rectangulum ӨК Іп KM majus effe 
reétangulo ӨМ in NM ; cumque ӨК in KM zquale eft ipti 
ZM in ӨЕ, rectangulum ZM in ӨЕ majus erit rectangulo 
ON in NM: ratio igitur ON ad ӨЕ minor erit ratione ZM 
ad MN. Per converfionem vero rationis, ratio ӨМ ad N E, 
five OH ad Ez, major erit ratione MZ ad ZN ; alternando 
autem ratio ӨН ad ZM major erit ratione Ez ad ZN : quare 
теа HK abfcindit rationem majorem quam recta HN. Unde 
conítat, quod pre omnibus rectis qua duci poffint per pun- 
étum Н, ita ut rectas ZA, E A interíecent, recta Н К aufert ra- 
tionem EA ad ZK maximam. 

Dico preterea quod rece propiores ipfi нк abfcindunt" 
rationes majores, quam recta qua remotiores funt ab eadem. 
Quoniam enim ratio EA ad ZK, five ӨН ad Z M, major eft 
ratione EZ ad ZN ; faciamus ut EZ ad ZN ita өн ad re- 
Фат aliam, nempe ad 20, qux proinde major erit quam 
ZM. Conftat autem ex pramiílis rectangulum ZO in ӨЕ 
zquari rectangulo ӨМ in NO. Ducatur jam alia recta ut 
HP; & oportet comparare rationem EZ ad ZN , five ӨН 
ad ZO, cum ratione ЕП ad ZP. Alternando comparanda 
efl ratio ӨН ad ЕП, five GP ad PE, cum ratione OZ ad 
ZP. Per conver(ionem autem rationis, conferatur ratio © P 
ad ӨЕ cum ratione OZ ad OP, ac proinde rectangulum Z o 
in ӨЕ cum rectangulo OP in PO. Sed rectangulum Z O in 
ӨЕ zquale eft rectangulo ӨМ in N o, adeoque comparan- 
dum elt rectangulum ©N in NO cum rectangulo ӨР in PO. 
Conferatur etiam rectangulum @K in KO cum rectangulo 
өм in NO. Eft vero rectangulum ӨМ in NO zquale 
re&tangulo ӨЕ in ZO ; guare conferendum eft. rectangulum 
OK ig KO сат re&anguio O Bip ZO. Conftat autem re&t- 
angulum ӨК in КО majus efle rectangulo ӨЕ in ZO ; quia 
rectangulum OM in КӨ majus eft rectangulo ОМ in Eo. 
Reclangulum autem MK in КӨ æquale eft rcclangulo M zin 

EO, 
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E 6, ideo totum re&tangulum K 6 in КО majus erit toto Z on’ 
ӨЕ, five rectangülo ӨМ in NO. Unde etiam probatur re&t- 
angulum © N in No majus effe re&tangulo ӨР in РО; adeo- 
que rectangulum © E in ZO majus erit ге8апрџо ӨР in РО: 
quare ratio OP ad ӨЕ minor erit ratione ZO ad РО. Con- 
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vertendo autem rationem, ratio OP ad PE, five OH ad ЕП, 
major erit ratione ZO ad ZP, Alternando vero ratio ӨН 
ad ZO, five Ez ad ZN, major erit ratione ЕП ad ZP. Qua- 
propter recta Н N aufert rauonem majorem quam НР. Adeo- 
que recte propiores ipfi KH abfeindunt majores rationes, 
quam quz longius diflant аЬ eàdem. 
Componetur autem problema modo fequente. Manenti- 
bus qux prius, ductàque rectà parallelà, capiatur media pro- 
portionalis inter rectas E Z, Eo, qux fit EK ; & jungatur нк: 
Hxc recta HK abfcindet rationem E ^ ad Z К, majorem quam 
quzlibet alia геа per punctum н ducenda, ita ut rectis ZA, 
EA occurrat. Ratio autem ad conftruendum propofita, vel 
erit ratio E A ad ZK, vel major erit ea, vel minor: ac fi æ- 
qualis fuerit rationi BA ad ZK, tum recta HAK fatisfacit 
problemati. Quod fi major fuerit ratio quam EA ad ZK, 
problema impollibile eft; quia ratio propofita major eft 
maxima. Sin ratio data N ad = minor fuerit quam ЕЛ ad 
ZK; fiat recta KM zqualis ipfi OK; ac rectangulum ZM in 
Ө Е xquale erit rectangulo ӨК in КМ, & EA eritad Zk'ut 
өн ad ZM. Faciamus јат ut N ad Z ita ӨН ad rectam 
aliam majorem ipsà ZM, ut ad ZO: cumque геФапршит 
Өк in o M majus eft rectangulo © E in ОМ, ac rectangulum 
OK in KM zquale eft rectangulo ӨЕ in ZM; totum rectan- 
8"lum өк in KO majus егіс rectangulo ӨЕ in ZO. Adeo- 
que poffibile eft applicari rectangulum ӨЕ in Z О deficiens 
quadrato ad rectam © О, duobns quidem modis; ad utramque 
H fcilicet 
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fcilicet partem puncti K. Quo fa&o habebuntur puncta quæ- 
fita N, P : jun&ifque HN, HP, dico utramque ductam HN, 
нр fatisfacere problemati; five quod Ez eft ad Z N ut Nad 
=; vel quod ЕП eft ad ZP in eadem ratione N ad =. Quo- 
niam enim rectangulum 9N in NO zquale eft rectangulo 
ZO in 9 E, erit ZO ad ОМ ficut N © ad ӨЕ; ac per conver- 


NER A) = zili 


B 


fionem rationis ZO erit ad ZN ut ON ad NE, five ӨН ad 
EZ; permutando autem erit OH ad ZO ficut EZ ad ZN. 
Sed өн eft ad 20 ficut N ad Z; quare Ex eft ad ZN ficut 
N ad =. Acíimili argumento probabitur ЕП efle ad ZP in 
eadem ratione N ad =. Ambz igitur HN, HP fatisfaciunt 

roblemati. Manifefítum autem elt rcclas utrinque propiores 
1pfi HK аЫсіпдеге rationes majores, quam rele qua longius 
remoyentur ab eadem. 

Ratio autem maxima hunc in modum determinatur. Cum 
tatio Ша maxima ea fit que ЕЛ ad ZK, five ӨН ad ZM; 
recta autem 2 М conflat ex utrifque 2 К, КӨ fimul fumpus, 
(quia MK æqualis elt ipfi KO : ) ied & utrzque ZK, КӨ æ- 
quales funt utriíque Z E, EO ac duplo ipfius EK fimul fum- 
ptis: duplum vero. re&x ЕК poteft quater rectangulum Z E, 
OB: erit igitur ratio OH ad ZM, vel ficut өн ad re&am 
compofitam ex utrifqgue ZE, ӨЕ & ex ed quz poteft quater 
rectangulum © E ad ZE fimul fumptis; vel minor erit eå. 

Exhibuimus itaque compofitionem problematis juxta 
omnes cafus qui proponi poffint; oltendimufque an fieri 
poífit conftru&io, necne: capiatur enim media proportio- 
nalis inter rectas ZE, EO; ac ponatur ea ab utraque parte 
pun&i E, ut EK, EN. Dudifque rectis нк, HN; fiat ipfi 
© K теа к M xqualis: ac ipfi ON zqualis fit recta No, Erit 
igitur ratio E ^ ad ZK ratio minima, juxta cafum fecun- 
dum, five ut e H ad ZM: ratio autem EZ ad N Z, five © H 

a 
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ad LO maxima erit juxta modum quartum. Ас manifeftum 
eft quod, juxta modum fecundum, ratio ӨН ad Z M major eft 
ratione ejufdem ad ZO. Jam ratio data vel erit ipfa ratio 
ӨН ad ZM; vel minor erit ratione ӨН ad ZM, ac major 
quam ratio өн ad ZO ; vel major erit ratione ӨН ad ZM; 
vel erit ipfa ratio OH ad Zo; vel minor erit eddem. At fi 
fuerit ratio ut OH ad ZM, efficietur problema tribus modis, 
nempe primo ac tertio, ac modo fingulari juxta. cafum fe- 
cundum; non autem omnino juxta modum quartum, quia 
ratio OH ad ZM major elt ratione 6H ad ZO. Sî vero mi- 
nor fuerit ratione ӨН ad LM, major autem guam ӨН ad 1 O; 
tum componetur dupliciter, modo nempe primo фу tertio; поп 


autem modo fecundo, quia ratio minor efl minimå; negue 
modo quarto, quia major efl maximá. $1 major fuerit ratio 
quam ӨН ad ZM, tum бегі poteft. quadrupliciter, nempe 
modo primo & tertio, & dupliciter juxta fecundum; non 
autem modo quarto,quia ratio data, cum major fit ratione © H 
ad ZM, multo major eft ratione ӨН ad ZO. Si vero ægualis 
fuerit rationi OH ad LO, fiet tribus modis, nempe primo (y 
tertio, @ modo fingulari jaxta cafum quartum non autem 
fieri poteft. juxta cafum fecundum, quia ratio өн ad ZO 
minor eft quam minima, five quam OH ad 1м. Denique fi 
minor fuerit ratione OH ad Z O, erit problema juxta quatuor 
modos folvendum,primum nempe ac tertium ; & dupliciter ad 
modum quartum : non autem omnino juxta modum fecun- 
dum, quia ratio propofita minor eft minima. Adeoque com. 
Pofuimus problema Juxta omnem varietatem ejus. 
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Quæret fortaffe, uec immerito, Leffor Geometricus qua lege 
Фф {рош debeat relta LM, que in omni can Јитепаа eft ad 
ӨН in ratione propofita: Floc enim neutiquam. oflenditur ab 
Apollonio. ионат vero im unoquoque саји EK efl ad КӨ 
ficut KZ ad ZM, (Notis utor Loci feptimi ) рина tria K, Z, 
M codem ordine [emper collocanda funt inter fe, quo tria illa 
E, К, ©: adeoque in cafibus ubi punctum X fupponitur inter 
рипа E d» Ө, puntum 7. intermedium effe debet inter K gp 
M; ac proinde recta ZM ad contrarias partes à punto K po- 
nenda eft. Si vero E vel O intermedium fuerit, miermedium 
quoque erit punZum K vel M, refpefive; quocirca refa ZM 
collocanda erit ad eafdem partes vel verfus puntum K. Quod 
fi juxta præjcriptum hujus Regule , ponatur reta ZIM ad 
cajdem partes à punto L, ad quas jacet puntum H àrea 
AB, appicaudum erit retangulum ӨЕ in LM ad теат 
Ө M excedens quadrato. Si vero ad contrarias partes ponenda 
Jit IM, applicaudum cft ad ipfam © М recfangulum © E in 
ZM deficiens quadrato. Utriufque autem Applicationis efedi- 
onem docet Euclides in 28° @ 20" Prop. Elem. VI. qua- 
rum ope conjiruxere Veteres problemata omuia plana ad has 
quas Formulas redacta; nempe ut cognitå dati re&fanguli 
Јитта vel diffeventià laterum, invenirentur latera айт. 
Ac Jane pro refoluto habebatur apud eos omne problema, poft- 
guam ad barum alteram perduéfum erat: ut vel ex bac libro 
С> ex Pappo videre eft.. Unde fubeft mirari Бес duo proble- - 
mata generalise ab Euclide couffrucza, à T acquetto, Chale- 
fio eorumque Afeclis, ut inutilia nulliu[que momenti rejici nec 
Commentario digna ceuferi. Etenim ft, loco paralleberammi 
dati, applicetur. vefdangulum ad ream datam, quod defi- 
ciat vel excedat quadrato, loco figurae paralllegrammee [pecie 
date; (cum Rectangula dy Quadrata etiam paralelogramma 
Jint) res mmis manifefla eft quam ul ulteriore indigeat ex- 
plicazionte. Coincidit autem cum vuleata Egquationum Qua- 
"draticarum (uti nunc loguimur) effeftione : qua quidem com- 
тоте fit ad бипс modum. Proponatur applicaudum ай 
re&tam Ө M relfangulum «quale tetangulo Ө E in LM im- 
primis excedens quadrato. Dijet 4 reta Ө M in medio zi ^, 
eidem 


De Secdiioue rationis Lib.T. ét 


eidem Ө M normalis fit AN ; fa&if[gue NE, ^ Zipfis ӨЕ, ZM 
«qualibus, bifecetur Ei Н @ у arcus circuli centro Н radro 
HZ defcripti occurret normali AN in puncto N, ita ut AN fit 
media proportionalis iuter Ө Е dy LM. Dein fiant АК, ^ x, ab 
utraque parte рин ^, Ipfi ON equales ; ac puncta K,i 
erunt рипа quafita. Si vero applicandum fuerit refdangu- 
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lum illud deficiens quadrato; Centro N ac radio ^O ae 
batur arcus circularis qui pfi OM occurret in puntit gua- 
fitis kk. Quod fi ^ Ө minor fuerit media ША proportionalt 
AN, taut circulus ille non interfecet, nec tangat rectam OM, 
impolfibilis erit. conflruczio. Sed primis Elementis imbutum 
Ñ Lectorem Jupponimus > nec bujus eff loci ea docere. 

Саістит, иі in Scholiis præcedentibus, Problema modo ma- 
gis generali tra&tavimus , veio [cilicet pundo, unde ducan- 
tur rete rationem auferentes, indeterminato: ita etiam in 
bis quatuor Locis five Capitulis, invenimus retas omnes; а> 
tam rationem ab[cindentes, contingere. Сигоаз binas Para- 
Росах ( quas conjugatas appellare. licet.) Simulgte nobilem, 
ac, quantus. fcio, novam Parabole proprietatem, defcribende 
Curve арцртат, patefecimus.. IDemouflrat -enim Apollo- 
nius rationes maximas C» minimas efe ut OH, five recta 
parallela, ad Ez --E © Ж VEL in E Ө: adeogue dat ratione 
quávis, ut m ad n, maximas ac minimas reas parallclus, 
quales ӨН, reperiri, capiendo eas ad EZ EO tv 4 ELin 
EO uż n ad m. Staute autem E1, ac fuente E O5 patet 


m AT . 
a XEZ FEO ream liuéam Carve diametrum defignare 
сит BO incipientem. Quadratüm autem partis alterius five 
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2 
X 4E LxEO augeri in ratione ipfius E O, ut Ае ; adeo- 
n 


m | Ре" 
queV 4EZ in EO eff ordinatim applicata Cure, guam 


contingunt рипа omuia Н; que proinde Parabola efl : ut- 
pote cujus порта eft proprietas, ut qnadrata Applicatarum 
Jfnt in ratione Abfeiffarum. ip 

Quocirca Parabolas binas, qaas contingunt. теа omnes à 
datis relis datam  aufereutes rationem, bunc in modum de- 
вате licet. Sint rete due pofitione date AB,T A fefe in- 
zerfecantes in punfto Es ac їп Y A [amatur puuctum 7. : opor- 
tet invenire Curvas illas quas contingunt rele omnes guo- 
vis modo ab[cindentes rationem E А ad ZLK five m ad n. Ca- 
piatur in reta EA quoduis pun&um © ; ас per Ө @ Z du- 
cantur ipfi AB parallele OH, LN, Ponatur EZ ipft EL æ- 
qualis, ac fiat E O — БП ad EZ — EZ ut m ad п; ac datis 
punéis О @ TI ( iu quibus continget теёўа АВ utramque cur- 
vam ) juné£ique O productis Z О, = П, erunt ipfe utriufque 
Parabole diametri. Occurrat autem diameter & O dui: 
OH, ZN in punézis = @ P ; ac 2E erit ad BO, бос eff n ad 
тиі Z O, five EZ + BO, ad Ө > опг proinde equabitur ipfi 


m Д Keys m 
—xBZ--ERO; ас ZP equalis erit ipfi — x 2 EZ: adeoque 
n n 


i m* x i 
ejus quadratum 7254 EZxEZ, Ob 'Parabelam autem erit, 


ut OP ad OZ, boc efl EZ ad EO, ita quadratum ex Z vel 
PN, ad quadratum ex ÈM vel XH; quod proinde babebitur 
2 


m a F m e^ 
ga X4 EZ ûr EO: ejufque latus d EZ x EO егі? ipfa 


ZM vel EH. Quapropter differentia ipfarum © >, 2 М, five 

OM, erit ad EZ--Bo —4 4E ZxEO ut m ad n; earan- 

demque Jumma, five ӨН, erit ad EZ EO ¥ 4EZx EO 

etiam ut mad n. Ef igitur ratio m ad n, five BA ad ZK, 

extrema illa que auferri poteft. д rectis per рипа Н, М du- 

cendis : quemadmodum ex determinationibus Apollonii ma- 

nifeflum efl. Parabole autem defcribende Latus reum ha- 

bebitur capiendo ilud ad PZut PZ ad РО; unde Curvam 

ipfam per punéda ducere pronum ef. Altera autem. Parabola 

Ж пан 4E HK „саг сит али РУДА esT ea[dem 
utn, HO Gzenemr ZK, EN; eum p yer. 
HO sh Singulars, JUI Ta САТА USC sec rte ux 
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eadem omnino babet oí dinatim applicatas cum priore, ad ean- 
dem diflantiam rete parallele HO, à communi Tangente АВ, 

‚ "Deferiptis autem Curvis; dico omnes rectas eafdem con- 
tmgentes ab[cindere rationem æqualem rationi EO ad LE, 
Juxta omnes modos quibus fieri potefl; ubicunque fuerit 
Punctum datum Н, 2 quo educendee funt rete, Nam fi pro- 
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T3 
ponatur illad fupra V'ertices Parabolarum. ftue à теа AB ver- 
fus Y ; femper duci pofunt quatuor Tangeutes ad modum 
quatuor ca[uum Loci quarti, Si fuerit punctum Н in recta 
ZN, babebuntur cafus tres Loci quinti ac patet quod in cafa 
tertio тре / Tangentem. ducere , nifi ZH exceperit 
lam LN, vel major fuerit quam quater EO. Si fuerit pun- 
um H infra теат NZ T, verfus ^; Tangentes defggnabunt 
omnes retas juxta quatuor Cajus Loci fexti ducendas. Quod 
Kf uerit Н infra datas Jaralfelas АВ, МТ; habebimus omnes 
Cafus Loci Jeptimi; ей ubique lege, ut fi pundum reperiatur 
inira ambitum alterutrias Curva, duobus tantum modis y- 
Ghile 
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Sibile fit Tangentes ducere ; nempe quee tangant alteram. Si 
tangat puntum H ipfas Curvas, tribus tantum modis fiet. 
Si vero extra Curvarum ambitus inveniatur puntum, tum 
quatuor modis duci poffunt Tangentes: duobus nempe jnxta 
Cafus primos @у tettios Locorum fexti dy feptimi; ac duobus, 
juxta cafus [ecundos eorundem Locorum, quoties collocatur 
punctum im [patus inter utramque Parabolam intermediis : 
vel etiam duobus, juxta Ca[us quartos eorundem, fi in fpa- 
tis externis do» infinitis A O N, ВПТ puntum Н inveniatur : 
qua omnia coiuciduut. cum iis que in cafubus determinatis 
¿radit Apollonius. 

Caveat tamen Leor ue credat bas Parabolasguafi ad com- 
pofitionem reguifitas, de[cribi oportere. Haud enim Geometree 
Curvas Conicas ad ее опет Planorum Problematum (quale 
eft boc ) adhibere convenit. At vero ad plenam folutiouem , 
Locum, at vocant, fem punta omnia rem propofitam præ- 
Jlantia exhiberi petunt hodierni Artifices > in quorum gratiam 
precedentia fubfunsimus. 

Occafione autem bujus Loci defignandi, incidi in Propsfi- 
tionem perpulbram , queque uova mihi vifa efl. viz. Si 
zres relæ contingant Parabolam, ut HK, KZ, EA; ac datum 
Jit in altera punéZum contacts ut L; dantur etiam in reliquis 
рипа contaifls, Nam 2 К efl ad EA ut EZ ad EO ; ac EZ efi 
ad K A ut KE ad AB: quia Т augentes Parabole auferunt fem- 
per Jagmenta in dat ratione. Datis etiam quatuor. Tangen- 
tibus abfque punto, dantur etiam in omnibus punta con- 
faéfuum. Ducatur euim Tangens quarta, ut VX 9 T, occur- 
rens ipfi AB in o, ас Curvam contingens in х. Dico quod 
AT erit ad EY ut AK ad EZ, ac їп eadem erit ratione KE 
ad AH; data ergo [uut punéZa LG» H. Parier KT: KA :: 
EOG:EOQpKA:KT:IO:IX Veleia BK: EI OT: 
TX ac KT ERK SHA ad ^O. Que omnia manifefla funt, 
ex €0, quod rectas quatuor Parabolam contingentes, ita fefe in- 
terfecare neceffe fit, ut quaelibet Tangens fimiliter divifa. fit; 
(five її partes proportionales ) ad рипа interfecfionum g 
contacd uum. t 

Datis autem quatuor T angentibus, Curva ipfas contingens 
fiatim, abfque omni praparatioue , defcribi potefl. Фуд 
enim utraque rect ET; TA in partes quotlibet numero egua- 
les, comtiuuanda eft finitam: partium difpunézio utringue 

ӯ in 
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in infinitum; partium fcilicet ipfius EI verfus К dy Z: par- 
йит vero ipfius АТ verfus Н @ K. Deinde jungendo omnia 
ordine puntta ad contrarias partes fumpta, nempe punta in 
КТ cum punis in IZ; illa veroin ^H сат correfpondenti- 
bus in BX; habebimus Curve Tangentes quotlibet. Ad has 


vero manifeflum efl, fi parum diflent Tangeutium inter felti- 
ones inter fe, tutius duci pofle Curvam quafitam, quam 
punita methodo operofiori invenienda, ut expertus fateberis. 
Eodemque omnino modo defcribenda eft Parabola, datis. fri- 
$us T angentibus Cy punt сонгай in aligud сагит. Sed 
€2 Apollonium reseamas. 
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IN T duz rect pofitione date ut AB, AE, fefe inter- 
S fecantes in puncto M; fumatur autem in recta AB 
pun&um г, & in recta AE punctum Z. Sit vero imprimis 
punétum datum Н intra angulum AME. Ac duci poffunt 
recte рег pundum Н, ita ut fegmenta in ratione дака re- 
{eda fint Juxta quinque. modos : уе] enim abícindentur à 
reis FB, ZE; velà rectis ГВ, ZM; veld rectis ZA, ГА; 
vel à re&is Z A, TM; vel denique à rectis A Z, ГВ, 

Caf. 1. Ducatur jam juxta modum primum recta H P au- 
ferens ab ipfis ГВ, ZE rationem FTI ad ZP zqualem rationi 
data : jungatur recta 


Hr. Quoniam vero У UN 
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que etiam punctum * — *O | 7 
Н, erit. recta ГН po- uli) Pra 
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tem pofitione  rcctà Вс Ча озуу ésta: 
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punctum O agatur | 
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rallela Cum autem 
reda illa per pun- 
ctum datum © ducaturrectzque data AB parallela бера K A 
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pofitione data eft: dantur autem rete TH, ӨН, ob data 
pun&ta r, 6, H ; adeoque ratio FH ad HO, hoc eft ratio rti 
ad ӨМ, etiam datur. Sed ratio r I1 ad Z P data eft, adeoque 
ratio O N ad ZP hábetur. Јат rete dux K A, A E. pofitione 
dantur, ас in теа K A notatur рип от Ө, in ipsà vero AE 
punctum Z; datum autem punctum H eft intra angulum A © A. 
Ducenda eft igitur recta ut нр, qui auferat ab ipfis ratio- 
nem datam ON ad ZP. Datur autem recta НР, даха ratione 
Ша; per ea quz demonílravimus in libro primo, Loco 
quarto & Cafu primo. Hoc cft quod voluimus oftendere if 
hoc Cafu. 

Componetur autem problema in hunc modum. Sit ratio 
data ficut N ad O: ac fiat ut rH ad HO ita N ad =. Dantur 
autem dux rectz in eodem plano, nempe КА, AE; «& in 
reda кл fumitur punctum Ө, in re&a vero ^ E punctum 
Z: ac datum eft punctum H intra angulum AO л. Ducatur 
igitur recta НПР, juxta modum defcriptum in cafu primo 
loci quarti, quz auferat rationem ON ad ZP, ficut X ad О. 
Dico quod hxc recta НПР folvit problema. Quoniam enim 
HT eft ad HO ut F I1 ad ON; ac N eft ad Z ut HT ad HO: 
eritrIlad өм ficut Nad E Eft autem Өм ad ZP ficut 
х ай О; adeoque ex xquo TT erit ad ZP ficut N ad О: ac 
proinde recta н P folvit problema, eaque fola. О. E. D. 

Caf. II. Ducatur jam, juxta cafum fecundum, recta HP 
auferens à retis Z M, T B rationem ГЇЇ ad ZP zqualem ra- 
tioni date. Jongatur recta T H occurrens ipfi AE in punéfo 
©; ac per datum puntum © duc rekam КА ipfi AB paral- 
lelam, qua: proinde pofitione data efi. Datis autem punétis 
T,O, H dabitur recta. utraque TH, НӨ; adeoque ratio ea- 
rundem datur. Quoniam vero ГП ей ad ON ut FH. ad 
HO, ratio quoque F TI ad ӨМ data eft. Sed & ratio T t1 ad 
ZP datur ; ratio igitur ON ad ZP data eft. Daus autem po- 
fiuone duabus rectis in eodem plano, nempe KA, AE; 
in теа KA fumitur punctum Ө, 1n re&a vero A E punctum 
Z: datum autem pun&um H cadit intra angulum A © A. Du- 
cenda eft igitur recta. HP, quæ data erit per ea quz demon- 

ravimus in libro primo, ad Loci quarti Cafum fecundum, 
d compofitionem autem requiritur, ut ratio data major 
t rationer M ad MZ. Etenim cum recta r 0 major fit quam 
T M, ac Zp minor quam Z M ; erit ratio TIT ad T M major ra- 
I2 tione 
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tione ZP ad ZM; ac permutando erit ratio ГП ай Z P major 
ratione rM ad MZ. Oportet igitur rationem datam majo- 
rem efle ratione ГМ ad MZ. Conftruetur autem problema 
ad hunc modum. Manentibus prius defcriptis ; fit ratio data 
ficut N ad О, qux major fit ratione r M ad MZ. Tungantur 
Hr, HM, ac fiat ut HT ad OH ita N ad >. Quoniam autem 
Ri MIO Ru ER E м B: аќ 
T Melt ad 6z utHr ad OH, 2295 
erit TM ad Oz ficut N ad z, > | NL 2 
Sed ratio N ad o major eft 97 n 
ratione TM ad MZ: quare E 
ex æquo ratio £ ad O majo 2 
erit ratione 9 Z ad MZ, 
Tgitur fi velimus ducere re- 

am per punctum Н, juxta r K 
cafum fecundum Loci quar- z 
ti, qux auferat à rectis КЛ, OZ rationem æqualem rationi 
Z ad О; occurret Ша гей ZM, hoc eft, cadet ultra pun- 
€um м. Nam fi propior fuerit puncto o, abfcinderetur ra- 
по minor. Fiet autem compofitio ut in Cafu fecundo Loci 
quarti. Ac геа HP auferente rationem © N ad PZ xqualem 
rationi 5 ад О; dico quod ipfa HP fatisfaciet problemati. 
Quoniam enim TH eft ad HO ın ratione N ad ¥, ac ГП eff 
gd ON ut T H eft ad HO, ег etiam гїї ad, ON ficut Nad 
=. Sed oN efl ad PZ ficut X ad О: quare ex zquo ГЦ 
erit ad PZ in ratione N ad О. Quapropter recta HP folvit 
problema, eaque fola. О. E. D. 

Caf. ПІ. Ducatur jam, juxta modum tertium, recta НР au- 
ferens à rectis ГА, ZA rationem ГР ad ZN qualem rationi 
date; & jungatur Г H. Datis punctis & Н datur etiam recta 
TH. Sed recta A E. pofitione datur, ergo datum eft punctum | 
©. Per punctum Ө ducatur recta parallela ipfi AB, ut KA ; 
igitur recla К A pofiuone datur. Datis autem rectà K ^, pun- 
étifque T,H, O ; utraque recta ГН, Н © datur, earundemque 
ratio. Sed ut TH eft ad HO, ita T P ad по; ratio itaquc 
IP ad пе datur: ratio autem ГР ad ZN datur, adeoque ra- 
попе ad ZN data eft, Jam funt диг ге linez in eodem 
plano, nempe КЛ, A E; ac notatur recta K A punclo o, recta 
vero АЕ punclo Z: puuctum autem н, unde ducenda elt 
ге@а fecans, cadit intra angulum A ө A, Ducenda eft piat 

| ге 


Р 
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теда Н П auferens rationem. пө ad NZ. At data erit recta 
HIP, juxta еа que demonílrantur in Libro primo, Loco 
quarto ac Cafu tertio. Q, E. I. 


Sic autem compo- A H 
netur problema. Sit B \ Е 


Tatio data ficut N 
ad О; ac manentibus 


defcriptis, fatrut HT. " ZA Ө: AN эшд 
ad HO ita Nad x. \ 


Cumque KA, AE AVA \ 
fint dux re&tz in eo- \ Á 


dem plano pofitione 
date; ac in rectà K A 
fumatur punctum Ө, " 
in rectà vero AE 
pun&tum Z; ac fit ` ДЕ 
pun&um datum H intra angulum AO A: ducatur igitur 
геда нп, juxta Cafum tertium Loci quarti, qu auferat ra- 
tionem ӨП ad ZN zqualem rationi X ad О; ac producatur 
eadcm ad P. Dico quod recta HP fatisfacit problemati. 
Etenim гн eft ad н Ө ficut N ad X ; atque adeo FP eft ad 
'eflut Nad X. Sed өпейай ZN ficut = ad О: quare ex 
zquo erit r Pad ZN ficut N ad О. Recta igitur HP folvit pro- 
blema, eaque fola. Q, E. D. а: Э 
Caf. IV. Ducatur јат re&ia НР, juxta Cafum quartum, au- 
ferens à re&tis TM, ZA fegmentà ГР, ZN in ratione datà. 
Junge гн, & cum puncta г & Н dentur, data erit re&ta HT ; 
ас datê reclà A B, eft etiam punctum Ө datum. Per punctum 
© agatur recta К A ipfi AB parallela, ас recta KA datur po- 
#йоне. Quoniam autem puna T, H, Ө data funt, recte dua 
гн, OH etiam dantur; unde ratio TH ad Ho data eft. Sed ut 
H ad HO ita FP ad ӨП, ratio itaque ГР ad ӨП datur. 
Datå autem rationer P ad Z N, dabitur quoque ratio ӨП ad 
ZN. Jam dux refe КА, A E dantur ройиопе in eodem 
plano, ac recla KA notatur in puncto Ө; recta vero AE 1n 
pun&o 2: punctum autem datum eft punctum Н, intra an- 
gulum лед. Ducenda eft igitur recta ut HP, quz auferat 
rationem өп ad ZN. Datur autem recta HP per ea qua de- 
monflrantur in Libri primi Loco quarto ac Cafu fecundo. . 
Necelle eft autem ad Conftru&ionem ut ratio propofita ка 


туе = үчү ABEL 
е 
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nor fit ratione TM ad MZ. Quoniam enim reda МГ 
major eft quam ГР, ac MZ minor quam ZN, erit ratio МГ 
ad ГР major ratione MZ ad ZN; quare permutando, ratio 
Mr ad MZ major erit ratione ГР ad ZN. Sed ratio T P ad 


ZN eft ratio data; oportet igitur rationem, ad conftruendum 


propofitam, minorem efle ratione r M ad MZ. 
Componetur pro- 
blema hunc in mo- 


z 
dum. Manentibus de- Ahi fs 
Ícriptis, fit ratio data © LC ЛЫН. 
ficut N ad О, диге fit E TA 1 
minor ratione Mad g- p oq ont 


/\ A T M" 
MZ. Jungatur нм, Z M Nn " 
ac fiat ut FH ad HO р! e 
ita N ad E. Quoni- dieu, 


am autem ut TH ad Ў E 
HO ita TM ad O =; ДЫ b диф 
acrH ad Ho eft ut A 0 


N ad X:TM igitur erit Sos 

ad өх ficut N ad х. Sed ratio T M ad MZ major eft ѓабопе 
Nad О: quare collatis confequentibus erit ratio © Z ad MZ 
major ratione > ad О, Recta igitur ducta per pun&um 
н, quz auferat. à rectis © A, ZO rationem zqualem rationi 
Z ad О, occurret тей OM. Espofius enim duabus reis 
KA, A E, fumitur in K A punctum Ө; in recta vero ^ E pun- 
étum Z. Punctum autem datum H ей intra angulum A Өл: 
quare, fi ducatur, per Саат fecundum Loci quartirecta H M, 
quz auferat rationem ө= ad MZ majorem ratione 5 ad о; 
ac deinde proponatur aliam ducere, ut recta H N, quz auferat 
rationem zqualem rationi х ad О; cadet illa citra pan&um M, 
five inter рипа Ө @ M: quia juxta przferiptum Cafüs illius 
тее propiores puncto © auferunt rationes minores quam 
qux funt remotiores ab eodem. Produćtå autem re&tà HN 
ad P, dico quod HP folvit problema. Etenim ut r H eft ad 
HO Ita T P ad OTI; adeogue TP efl adon ficut N ad =. 
Sed ӨП eff ad ZN ficut Z ad O : igitur ex æquo T P erit ad 


‘ZN ficut N ad о. Quare recta HP fatisfacit problemati. 


Q. E. D. 
Caf. V. Ducatur jaxta Cafum quintum recta Р N, auferens 
ab ipfis Z4, ГВ rationem TN ad ZP qualem rationi data. 


Junge 
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Junge T н, ac datis ропдіз r & н recta rH datur. Cumque 
reéta ДЕ pofitione datur, etiam punctum © datur. рида 
dein per pun&um ө re&à ipfi Ав parallelà ut KA, ipfius 
K^ pofitio data егіс. Quoniam antem punda г, H,© dan- 
шг, тей etiam нг, HO habentur atque ratio earundem. 
t autem TH ad HO ita T Nad ӨП; quare ratio T N ad eri 
datur, Sed.& ratio rN ad ZP datur, adeoque ratio өп ad 
LP data eft, Jam rede due К А, AE dantur pofitione, ac 
umitur in reca KA punctum 9, in recta antem AE pun- 
Um 2; pundhum vero datum Н eft intra angulum. AOA:, 
ducenda ей igitur reĝa ut ПР, auferens à rectis illis ratio- 
nem ӨП ad ZP. Pofitione antem datur recta Рп, per de- 
monítrata in Libri primi Loco quarto ас Cafu quarto. 
Quod erat. inveniendum, 
Conílruetur 
autem proble- 
ma hunc in 
modum. $ 
ratio data fic- 
шом ай 0; 
acmanentibus 
defcriptis, fiat 
ùt Hr ad не 
ita N ad X.Da- 
tis autem po- 
itione in ео- 
em plano du- : j 
abus re&is КА, АЕ; in ipfa K A fumitur роп ши @, in recta 
Véro A E punctum Z. Punctum autem datum Heft intra ane 
gulum A O A, & ratio auferenda eft ut = ad О. Ducatur 
igitur, Juxta Cafüm quartum Loci quarti, recla HEP, quz au- 
ferat Íegmenta өп ad ZP, rationem habentia zqualem rar 
tioni Z ad O: datur itaque recta пр, qux producatur ‚аё. 
Jico quod reta Фм folvit problema. Etenim ut.Hr ad 
HO ita TN ad ӨП, Sed Hr eft ad HO ficut N ad x; quare 
FN е ад өл N айх. Eft autem ө П ad.Z P ficut £ ad О; 
QUATC ex equo erit ГМ ad PZ ficut N ad о, Ө. E. D. 


Locus 
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LOCUS SECUNDUS. 


Sint jam duæ ree infinite pofitione date, s AB, AE, 
Jefe intev[ecantes in puno M, ac íumatur in recta АВ 
pun&um Г, in reda vero AE punctum Z. Sitque datum 
punctum Н intra angulum E M B, Cadat autem imprimis recta, 
per punctum н ducta ipfi АВ parallela, fuper ipfum punctum 
datum Z. Асте е per punctum н ductz habebunt quatuor 
Cafíus. Vel enim fegmenta abfcifla erunt à rectis FB, ZE; 
vel à rectis ГА, ZA; vel à rectier M, MZ; vel denique ab 
ipfis FB, ZA. 

Caf. 1. Cadat autem imprimis, juxta Cafum primum, recta 
мнр, fecans a rectis TB, ZE rationem TN ad ZP zqualem 
rationi date. Junge TH; ac datis punctis г & H, ac rectà 
ZE pofitione datà, ipfa TH ac punctum © dabuntur. Ductà- 
que per punctum © rectà ipfi A B parallelà, ut КА, ipfa quo- 
que KA pofitione datur. Dantur autem utreque TH, © H, 
atque adeo earundem ratio datur, Ut autem rH eft ad HO 
ita TN ad еп, quare ratio TN ad өп data eft. Datà au- 


tem ratione TN ad Z P, ratio quoque ӨП ad ZP datur. Jam 
vero rele duae 


ineodemplano — N|.P |^ 
pofiuone dan- 
tur,nempe K A, nr Hg 
A E; ac fumitur PA Br 
e ; 
ТЕСКЕГЕН" —— E 
ч 


in reda KA 
unctum Ө, in д 


jpà vero дЕ M P 
punctum Z.Da- ت‎ 
tum vero pun- 

&umHponitur T K Eme 
intra angulum Lay 02 UO DUNS 


ЕОЛ; cadit [А 
etiam геа per punctum н ducta ipfi AB parallela, fuper 
punctum Z.' Ducenda eft igitur recta НР, quz auferat ratio- 
nem rationi ӨП ad ZP xqualem. Refa autem PHN pofi- 
tione datur, рег démonftrata in Libro primo, ad Cafum pri- 
mum Loci quinti. Q. E. І. 
Sic autem componetur problema hoc. Manentibus defcriptis 
ас juxtá prafcriptum propofitionis difpofius ; fit ratio Bia 
cug 


nn——— M 


: ы 
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ficut ад О, ac fiat ut H ad H O ita N ad =. Dantur autem 
dux гед in eodem plano, puta KA, AE, quarum K A nota- 
tur in puncto 6, A E vero in pun&o Z; pun&um autem da- 
tum H eft intra angulum EO A ; ratio vero auferenda eft ut 
х ad о. Ducatur itaque recta n P, juxta Cafum primum Гос 
quinti, (quia теа parallela cadit fuper ропот Z ) aufe- 
fens rationem ӨП ad ZP aqualem rationi datæ Z ad О; а 
produ re4 P HII aZ N, dico quod ipfa МНР fatisfacit 
problemati», Quoniam enim T H elt ad HO ut FN ad ӨП; ac 
TH eft ad H O ctiam ut Nad Ж: idcirco FN eft ad oF ut N 
ad X. Sed өп eft ad PZ ficut = ad О; quare ex equo erit 
TN ad Pz icut N ad О: recta itaque PHN folvit problema. 
Q. E. D. ! | 

Caf. 11. Ducatur jam juxta modum fecundum recta НР, 
auferens à retis T A, ZA rationem T P ad Z I1 equalem rationi 
date. Junge T H, ac cum punctum Ө detur, ducatur per idem 
Ө refa parallela ipfi AB, ut KO ^: rca itaque KOA pofi- 
tione datur. Datur autem ratio HT ad өн; cumque FP eft 
ad ÖN ficut HT ad ӨН, ratio quoque ГР ad Ө М datur : fed 
& ratio ГР ad 2 П datur ; quare ratio ON ad Z r1 etiam da- 
tur. Jam теде due KA, AE dantur politione; ac fumitur 
punctum © in recta KA, 
ın ipfa vero АЕ pun- B 
étum Z; ac datum pun- 
étum H ей intra angu- 
lum E © A: recta autem 
parallela сайи fuper 
pun&um Z Ducenda eft 
Igitur recta ut H N, au- 
ferens rationem illam 
ON ad LT à rectis ©К, 
Za. Hzc autem recta о 
нпм pofitione datur, Р\А ара. 
juxta demonítrata in , 
Libro primo, ad Cafum fecundum Loci quini. Q. Е.І, 

Нос autem problema fic conftruetur. Maneant Jam de- 
fcripta quemadmodum docuimus; ac fit ratio data ficut N 
ad о. Fiatque ut HT ad HO ita N ad =. Sunt autem dug 
теде date in eodem plano, nempe K A, ^E ; & habetur in 
ze кл punctum ©, in ipsà vero 4Ê роп от Z; datum 

K и quoque 


-datur ; ас datê ratione 
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quoque punctum н eft intra angulum EG: recla autem 
parallela cadit fuper punctum datum Z, ac ratio data ea eft 
qua = ad О. Ducatur igitur recta HTIN, juxta cafum fecun- 
dum Loci quinti, auferens rationem ON ad ZII xqualem 
rationi Z ad O, ac producaturea ad P. Dico quod recta H P 
folvit problema; Quoniam enim Hr eft ad H9 ut T P ad 
ON; atque etiam Hr eft ad H O ut N ad =: erit quoque T P 
ad ON ficut N ad ¥. Sed ON eft айтп in ratione Zad О: 
quare ex xquo ГР erit ad ZII ficut N ad о. Recta igitur 
нпр fatisfacit problemati. О. E. D. 

Caf. III. Ducatur juxta Cafum tertium recta HP auferens 
à rectis T M, ZM rationem T P ad ZII zqualem rationi datz. 


]unctà Hr, per punctum © ducatur recta KA ipfi AB ра. 


rallela, ac recta К © А datur pofitione. Quoniam vero НГ 
eft ad HO ficut Pr ad 
ON, ratio Prad ӨМ 


PT ad ZT, ratio etiam 
ON ad Zri datur. Dan- 
tur autem pofitione dux 
re&x in eodem plano 
nempe KA, AE; &in 
recta KA punctum Ө, 
in AE vero punc&um 
Z datur: datum autem 
punctum н eft intra an- 
gulum ЕӨЛ; ac recta ж: 
parallela cadit fuper punctum 2.  Ducenda eft igitur recta 
HII, qux abfcindat rationem ӨМ ad ZIT xqualem rationi 
date. Datur autem pofitione recta НП, qux folvet proble- 
ma, per ea quz demonítrantur in Libro primo, ad Calum ter- 
tium Loci quinti. О. E. I. 

Determinatur autem hunc in modum. Manentibus jam 
deícriptis, re&ta Z o vel minor erit quam recta Ө M, vel ma- 
jor ей. Sit autem imprimis non minor ей; ac jungatur HM, 
Dico quod recta HM aufert rationem ГМ ad MZ majorem 
quávis ali ratione, qux à quibufcunque rectis per punctum 
н до, recüfque T M, Mo occurrentibus abícindi poflint. 
Ducatur enim alia recta ut нпр. Quoniam vero recta Z © 
non minor eft quam OM, recta HM auferet rationem e 

a 


р 
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ad ZM ео majorem quo propior eft reke abfcindenti ratio» 
nem maximam; adeoque majorem cà quz refecatur ab НПР: 
juxta demonftrata in Libro primo ad Loci quinti Cafum terti- 
um. Ratio igitur © Z ad ZM major elt ratione Ө N ad 2П, ac 
permutando ratio = © ad ӨМ major erit ratione MZad ZM. 
Cum autem ratio £O ad o N eft ut T M ad T P, ratio T M ad 
TP major erit quam MZ ad zri. Permutando itaque ratio T M 
ad MZ major erit ratione T P ad I1Z : quare recta HM au- 
fert rationem TM ad MZ majorem quacunque alia ratione, 
quam abícindere poffit геа quzvis per punctum Н ducta 
rectifque © M, MT occurrens. О. E. D. 

Quod fi Z © minor fit quam recta © M; fiat ON ipfi 20 æ- 
qualis : ac jun&ctam HN produc ad О: jungeetiam HM. Dico 
rectam H N O auferre rationem T O ad Z N majorem quavis alià 
ratione, à recta qualibet рег punctum Н ducendà, totique 
тейге Г М occurrente abfcilsà : quodque теда HM abfcindit 
rationem T M ad MZ minorem quálibet ratione, à rectà per 


punctum н duélà ipfique О M occurrente, ablatà. Ducatur 
enim recta alia ut 


\ ZAHN 
Н ПР occurrens recte 0 
T O. Quoniam autem A. NA / 
recta ZO æqualis eft ТА 


{ i Pi 
Ipfi ON, pofitione da- Dp v 
tur rela H N O, aufe- л — LZ NE Et 
rens rationem Өх ad A P pe 2 
ZN maximam;per Lo- \ z 

(NPER Oo! s 
сі quinti Сайит ter- | 


tum Lib. I. Ratio a 

Igitur © Z ad ZN ma- j 

Jor eft ratione oz ad / 

ZP, ut ibidem demon- = 

ftratur. Permutando : 

autem ratio OX ad IL i 


Ө ж major erit ratione. ZN ad Z P. Sed ratio oZ ad ӨЯ eft 
ut FO ad гп; quare ratio ГО ad гп major elt ratione 
ZN ad ZP: ac permutando, ratio T О ad LN major erit ratione 
Tüadzp, Ac pari modo probabitur quod, ti ducatur recta 
992ү alia per punctum H, occurrens ipfi O M, recta HNO 
auleret rationem ГО ad ZN maximam. Dico preterea. quod 
rela НМ aufert rationem TM ad MZ minorem quàvis alià 

K2 ratione, 


г + 4 
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fatione, quz refecari рос à ге®а qualibet per punctum Н 
ductà, ipfifque O M, MN occurrente. Educatur enim recta 
alia ipfam OM interfecans, ut HT T ?, Quoniam vero recta 
HNO abfcindit rationem. maximam, ac recta HTT eidem 
propior eft quam recta HM; ratio o T ad ZT major erit ra- 
tione © A ad ZM: ac permutando ratio © T ad © A major erit 
ratione ZT ad ZM. Sed eT eftad GA ut re ad r M ; quare 
ratio rë ad r M major eft ratione ZT ad ZM, ac permutando 
ratio ГФ ad ZT major erit ratione T M ad MZ: adeoque ra- 
tio FM ad MZ minor eft rationer & ad ZT. Rela igitur H N 
aufert rationem T O ad NZ majorem quavis ratione, quz fe- 
cari poflit à rectis per Н ductis, ipfique г M occurrentibus : 
recla vero Н M aufert rationem T M ad MZ, minorem qualibet 
ара rectà ipfi О M occurrente. О. E. D. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus jam defcriptis, re&ta 7 © vel minor erit quam ӨМ vel 
major ea. Sit autem imprimis recta Z9 non minor quam 
OM. Junge HM, ac recta Н M fecabit rationem T M ad MZ 
majorem quavis alià ratione, à rectà quàlibet per punctum Н 
duétà ipfique T M occurrente, abícifsà. Jam fi ratio ad con- 
ftruendum data ZH 
fuerit ratio Г M B ^ #7 | 
ad M Z,recta HM j | 
Jatisfacit proble- | 
sati. At fi ma- | 
Jor fuerit ratio | 
guam Y Mad MZ 4. | BU! 


E 
non componetur ҸЕ 
problema; quia 
recta HM aufert P nonis s Г 
rationem ГМ ad ms 
MZ maximam. г io 


Quod fi minor | 
fuerit ratione r M ad M Z айо tantum modo conftruetur. Pro- 
pofità autem ratione N ad О minore quam r M ad MZ; fiat 
ut TH ad HO ita N ad Ж: ac ducatur per punctum © recta 
KOA ipfi AP parallela. Quoniam autem гн eft ad нө 
ficut r M ad OZ, atque rH eft ad но ut N ad £, erit etiam 
FM ad ez ficut N ad >; ac invertendo erit © Z ad T M ficut 
Sag N. Sed ratio ГМ ad MZ major ell ratione N ad O; 

igitur 
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igitur ex equo erit ratio © € ad MZ major ratione 2 ad О. 
Јат dantur pofitione rectz duæ K A, A E, quarum K A nota- 
tur in pun&o ©, A E vero in pun&o 2: cadit autem recta 
parallela fuper pun&tum 2, ac recta © Z non eft minor quam 
OM; recta vero HM aufert rationem maximam, nempe Ө & 
ad MZ, qua minor eft ratio х ad о. Ducatur itaque recta 
per punétum Н, juxta Сабат tertium Loci quinti, qua aufe- 
тас à retis ӨЛ, ZM rationem rationi X ad О «qualem. 
Quod quidem fieri poteft. duobus modis ; fed una tantum & 
redis occurret гей ӨМ, alterà ultra punctum М cadente. 
Sit autem recta Ша HN FI, auferens rationem МӨ ad ZI 
qualem rationi = ad O. Dico quod recta HNTIP folvit 
problema, Nam rH eft ad HO ut T Pad ON, ac FH ей ad 
HO ut N ad =; adeoque r P eft ad ON ut N ad х. Sed ON 
eft ad zı ficut X ad O: quareex xquo ГР erit ad 2 П ficut 
Nad o. Igitur recta HP fatisfacit problemati. О. E. D. 

‚ Jam fit recta Zo minor quam ӨМ. Fiat recta ӨП zqua- 
lis ipfi Z ©, ac jun&ta нп producatur ad О. Jungatur etiam 
нм; ac recta НПО auferet. rationem Г O ad 2 П, majorem 
quávis ratione à qualibet rectà per'punétum н duclà ac recte 
T M occurrente abícifsà. Re&ta vero Н M abfcindet rationem 
T M ad MZ minorem qualibet ratione à rectis рег H ductis 
ipfique M O occurrentibus auferendà. Кеда enim HTI O (per 
Cafum tertium Loci quinti ) fecat rationem ӨМ ad 2П ma- 
jorem ratione © A ad M Z; ac alternando erz ratio Ө N ad O^ 
major ratione LFI ad MZ. Sed ON eft ad © A ficut ГО ad 
T M ; quare permutando ratio ГО ad Z major erit ratione 
гм ad ZM. Reta igitur HO abfcindit rationem ГО ad ZM, 
majorem quavis alia ratione à rectà ipfi ГМ occurrente ab- 
1:164. Кеда vero Н M aufert rationem T M ad MZ minorem 
ratione quavis quz fecatur à rectis ipli ОМ occurrentibus. 
Ducatur enim recta HT T; cumque са propior fit гей ma- 
Ximam rationem auferenti quam HM, recta HT Y majorem 
auferet rationem quam H M ; adeoque ratio ӨТ ad ZT major 
rit ratione © А ad MZ, ac permutando ratio © T ad © Ama- 
for erit ratione LY ad MZ. Sed OT eft ad O AutF e ad TM; 
quare alternando гапо T & ad ZT major eft ratione rM ad 
MZ: adeoque recta НМ aufert rationem minimam. Igitur 

i proponatur ratio ad componendum, qu& fit «qualis ra- 
tioni Toad 20, fola recta Ho fatisfacit problemati, quia 

ratio 
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ratio eft maxima. Quà fi jos fit ratio, non componetur,quia 
major eft maxima, Quod fi fuerit minor quam ratio ГО ad 
Zo, major vero quam ГМ ad MZ; tum problema duobus 
modis effici potefl, nempe ab utráque parte recte HN O. Si 
vero non fuerit major ratione T M ad MZ, tum uno tantum 
modo componetur, nempe inter О & Г. Imprimis autem fit 
raiio data,licut N ad o, minor ratione ГО ad ZIT, major vero 
quam гм 
ad MZ: & 
. fatut TH 
ad He ita 
май Z,ad- 
eoquer o 
ad No e- 
rit ut N ad 
=; ас in- 
vertendo 


А Ф П. ) зане өы лл. а 
erit NO 
ad r o fic- N 
ut Zad N. m] 
Sed ratio = 
ГА 


гоайпх 

major eft ЫЕ 1 
ratione N ad O: quare ex aquo ratio МӨ ad TIZ major erit 
ratione Z ad О. Quinetiam cum ratio T H ad H O fit ut N ad z, 
atque etiam ut T M ad өл; erit T M ad Ө л ficut N ad Z; ac 
. invertendo Өл ad FM ut Z ad N. Sed ratio r M ad MZ mi- 
nor efl ratione N ad O: quare ex aquo ratio өлай MZ 
minor erit ratione = ad О. Probavimusautem rationem ө N 
ad TIZ majorem effe ratione £ ad О; ac recta НП maximam 
aufert rationem рег demonftrata in Cafu tertio Loci quinti. 
Si itaque ducantur, ad modum Cafus tertii Loci quinti, rete 
per punctum H, диг auferant ab ipfis ӨЛ, Z д fegmenta quz 
{int inter fe ut Z ad О, habcebuntur duæ reclz, ab utraque 
fcilicet parte ipfius HO; quarum altera ut HEP occurret 
recla ӨП. Dico quoque alteram recte ri м occurfuram. 
Quoniam enim re&z propiores ipfi н o femper auferunt 
rationes majores quam rectz remotiores ab eddem ; ac ratio 
zado major eft ratione ӨЛ ad Mz: recta illa, qux per 
punétum н арда abícindit rationem > ad О, propior erit ipfi 
oH 
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OR quam rela нм. рь igitur redlà HTT ac produ&tà 
in Ф: dico hanc quoque fatisfacere problemati. Nam Hr eft 
ad HO, hoc eft ra ad өт, ficut N ad 5; aco T eft ad Z T 
ficut > ado ; Quare ex aquo erit l'? ad ZT ficut N ad О. 
Recta igitur HT fatisfacit problemati; ac manifeftum eft 
rectam alteram, five Hz P, tantundem præftare. 

Manentibus autem omnibus jam deicriptis; fit ratio N ad 
О non major ratione Г M ad MZ: ac fiat ut гн ad HO ita 
N ad ¥. Perinquifitionem autem. pramiflàto, conflat razio- 
Ho" ® ad О majorem non effe ratione ӨЛ ad MZ ; atque 
adeo certe minorem ratione © N ad TI Z. Quoniam vero ratio 
Zad O minor eft ratione N © ad Z п, five maxima: ducantur, 
juxta defcripta in Cafu tertio Loci quinti, rect dug ab utrd- 
que parte ipfius HNO, auferentes rationem zqualem rationi 
Z ad 0; quarum altera quidem cadet inter ipfas H TI, H Г, alte- 
га vero occurret тебе TIMA. Quoniam autem resta quz 
propior eft ipfi нп femper aufert rationem majorem retno- 
Чоге : ас ratio = ad О, cum jam non fit major quam ratio 
ӨЛ ad MZ, vel zqualis erit illi vel minor eê. . Si itaque 
*qualis fuerit, rem praflat recta HM. Quod fi minor fuerit 
Tatione Өл ad MZ, cadet recla ultra ipfam HM; adeoque 
patet quod non fatisfacit problemati, quia non occurrit 
тейл гм. Altera autem recta quz ий inter ipfas HT, 
HN O folvit problema. Q. E. D. 

Caf. IV. Ducatur jam, jaxta Сабит quartum, recta НР au- 
ferens ab ipfis FB, ZA rationem ГП ad ZP «qualem rationi 
date. Jungatur 
HT; ac per pun- 

am © jam cog- 
nitum , ducatur 
recta ipfi AB pa- 
rallela, ut KO 4; A 
ас recta K A pofi- 
Чопе datur. Cum 
autem ratio НГ 
ad но, fiver fI 

ӨМ, дага eft, г 

aC ratio гп 477 P 

UT Tatio guon, A 
NOad LP datur, Jam dantur pofitione dug recte K A,A я 

s mitu 
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mitur autem in КА punctum Ө, in ipsà vero A E punctum 2: 
punctum autem cognitum H eft intra angulum EG A; ас 
recta parallela cadit fuper ipfum puntum 2. Ducenda eft 
igitur recta HNP quz auferat rationem ON ad Pz. Recta au- 
tem Ша НР pofitione datur, per demonftrata in Libro primo 
ad Cafum tertium: Loci quinti. 

Determinatur autem problema hunc in modum. Recta Z o 
poteft effe vel major vel minor quam Ө M: imprimis autem 
non fit major quam Ө M. Junge HM, ac dico quod rea 
HM aufert rationem Т.М ad MZ majorem quavis ара rectà 
per punctum H ductà, ipfique д М occurrente. Ducatur enim 
recta alia, ut HN P; cumque recta 20 поп eft longior quam 
OM, recla HM vel auferet rationem Ө = ad MZ maximam, 
vel propior erit. re&z rationem maximam abícindenti quam 
ifla HP. Quare ratio Oz ad MZ major erit ratione ON ad 
ZP, ac permutando ratio Өх ad Ө № major erit ratione MZ 
ZP, Quoniam vero өх eft ad өм ut TM elt ad rri, erit 
ratio TM ad ГП major ratione MZ ad ZP; ac permutando 
ratio T M ad MZ major erit ratione T I1 ad ZP. Recta igitur 
H M aufert rationem ГМ ad MZ, majorem quavis ratione à 
теда qualibet -per punctum Н tranfeunte, rectzque A M oc- 
currente abfcifsà. О. E. D. 

Мапепиђиѕ defcriptis, jam fit reda Z Ө major quam e M, 
ac fiat recta ӨР ipfi Ze zqualis; ac junctà НР, dico quod 


теда HP aufert rationem гп ad PZ majorem quavis rati- 
one, quam abícindit recta quzlibet alia per punctum н ducta, 
re&beque M A occurrens. Ducantur rectz dux ab utráque 


parte 
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parté ipfius HP, ut Hz, H T Quoniam vero recta Z © zqua- 
lis eft Ipfi өр, reta HP auferet rationem NO ad ZP maxi- 
mam, Juxta Cafum tertium Loci quinti. Etenim re&x K A; 
^ E dantur pofitione; ac notatur in recta KA punctum ©; 
ас 11 AR punctum Z; ac parallela рег н ducta cadit fuper 
pundumz: & recta ӨР æqualis eft ipfi Zo. Ratio igitur 
N O ad ZP major eft ratione o T ad ZY; ac permutando erit 
ratio ON ad o T major ratione ZP ad ZY. Sed мө efl ad 
OT utril adro. Quare ratio r TI adr O major eft ratione 
LP ad ZT, ас permutando ratio Cir ad Z P major cf! ratione 
TO ad ZT. Simili argumento demon(lratur. rectam alte- 
ram HZ auferre rationem minorem quam recta HP. Recta 
igitur HP aufert rationem ГП ad Z P, majorem quavis re4 
per H tranfeunte ipfique MA occurrente. Dico praterea. 
rectam HM abícindere rationem T M ad MZ, minorem qua- 
libet ratione; à те quavis per Н tranfeunte, ipfique P M foli 
occurrenté, abícifsà. Etenim recta H2 propior eft recto ma- 
Ximam rationem auferenti, five rete HP, quam eft HM; 
erit igitur гапо Өш ad Z major ratione ©% ad Z M : ac per- 
mutatido: ratio O ай. ‹Ө & major erit ratione. ZZ ad Z M, 
Sed өг eft ad ӨФ ut T X ad T M, adeoqüé ratio TX ай гм 
major erit ratione ZZ ad-Z:M ; ac pérmntando T X erit ad Z X 
1n majore ratione quam T Mad MZ. Rtéla igitur Н M aufert 
rationem T M ad MZ minorem recta quàvis per.H дайа ac 
ipfi р M foli occurrente; :Q; E. D. 

Sic autem componetur problema hoc.: Manentibus. defcri- 
ptis, re&ta Z o poteft efle vel major reclà © M, vel minor 
lA. Imprimis autem fit Z Ө non major quam Ө M. . Junctà. 
Igitur НМ, recta Н M auferet rationem r M ad. M Z, majorem: 
qualibet ratione, à rectis рег н ducis ipfique А М occurren- 
ubus,ablatà, Ас fi fuerit ratio data qualis rationi ГМ ad: 
MZ, recta нм. {ola folvit problema, auferendo fcilicet ra- 
tionem Шат maximam. Si major fuerit ratio propofita, tum 
componi non potefl problema, quia ratio data major elt 
maximá. 51 vero proponatur ratio minor, tum fieri poteft 
Unico tantum modo; - Sit jam ratio propofita ficut N ad O 
Minor rationer M.ad MZ. Fiat ut TH ad. HO ка N ad zz 
eat" Hr'eftad нө ficut ГМ ad ӨП, erit etiam F M ad 
ӨП ficut мад ¥, ac invertendo ӨП ad ГМ erit ut X ad N. 
Sed'ratio pw ad MZ major eíl ratione N ad О; quare ex 

L quo 
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æquo erit ratio = ad O minor ratione e M ad м Z, hoc eft 
ratione maximà. gitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, 
ducantur, ab utraque parte ipfius HM; reéte duæ auferentes 
à rectis 24, 
O1, rationem 
aequalem rati- 
oni X ad о. 
Sed altera tan- 
tum ё reclis 
illis occurret 
ipfi M A,ut re- 
Фа HP, qux 
auferet ratio- 


nem ON ad 
LP zqualem E ! o p 
rationi X ad O. lA مم‎ 


Dico quod re&a HP folvit problema. Etenim HT eft ad 
HO ut Nad Z ; &rzeft ad 6 N ut Hr ad H 6:adeoque TZ 
eft ad өм ficat.N ad X. Sed М o eft P Z ficut > ad О. Quare 
ex xquo r = erit ad ZP ficut Nad о. Rega igitur HP fol- 
vit problema. Altera autem recta non occurret ipfi MA; 
adeoque non folvit problema; quod nullo alio modo con- 
{trui poteft prater dictum. О. E. D. 

Manentibus defcriptis ; fit recla 20 major quam ӨМ. 
Fiat recta © P xqualis Ш, ac jungantur ipfc Н M, HP. Quo- 
niam ге&а Z © xqualis eft ipfi © P, recta НР auferet rationem 
гп ad PZ, majorem quavis ratione quam abícindere poflit 
recta qualibet per H ducta ipfique МА occurrens : ac recta 
нм auferet rationem Г м ad MZ, minorem quávis alià теа 
ipfi MP-occufrente. Јат fi ratio data xqualis fuerit rationi 
гп ad PZ, fola recta HP folvit problema. | Si vero propo- 
natur ratio major quam гп ad PZ, tum problema conítrur 
поп poteft; quia ratio data major eft maxima. Quod fi pro- 
ponatur ratio minor quam ГЇЇ ad PZ, major veroquamr M 
ad mz, conflruetur problema duobus modis ; quia duci pof- 
flint тей dux ab utroque latere. ipfius HP, quz: occurrentes 
ipfi мд fatisfacient propofito. Si vero ratio non fuerit 
major ratione TM ad MZ, tum problema unicam tantum for- 
titur folutionem. Sit jam ratio data ficut N ad О; que mi- 
nor fit ratione ГП ad PZ, major vero quam габотм ad: 

ы M 2, 
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MZ. Fiat ut TH зане ita N ad E. Quoniam autem, ut 
TH eft ad HO ita r t1 ad ON, erit quoque T II ad ON ficat 
Nad 5; ac invertendo ӨМ erit ad гп ficut X ad N. At 
tatio гп ad PZ major eft ratione N ad О; quare ex zquo 1a- 
Чо ON ad PZ major erit ratione X ad О, Quinetiam cum 
тапогн ad HO {itüt FM ad 6x; acrHfitadHo ut N` 


CN 
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A pA ©: мл dee e, 


ad х; ideo Tr M ad OZ erit ut май X. Sed гм eft ad MZ 
In ratione minore quam N ad O ; quare invertendo & ex 
*quo, © Ж ad MZ erit in ratione minore quam X ad о. Ratio 
gitur Sad О minor erit ratione ON ad PZ, ac major ra- 
tione Ө Z ad MZ. Sed ratio O N ad PZ maxima eft, per Ca- 
fum tertium Loci quinti. Ducantur ergo recte dux per 
pun&um H, ab utraque parte ipfius НР, qux occurrentes tpfi 
^M auferant à теі Ө ^, ZA rationes quales rationi 
date, five rationi Ead О. Sint autem ipfe rete: HY, Hz. 
Dico harum utramque problema folvere. Quoniam enim 
Hr eftad HO ficut N ad =; ac T eft ad 6^ ficut HT ad 
НӨ : erit etiam T T ad © A ficut N ad х. Sed ол eft ad ZF 
ficut = ad О; quare ex equo ГТ eritad ZF ficut N ad О, 
adeoque recta HT folvit problema. Ac pari argumento рѓо- 
babitur alteram etiam ream HZ fatisfacere problemati. 
Quod autem геа н x non cadat ultra re&am H M,fic demon- 
ftratur. Quoniam ratio x ad О minor eft rátione ӨМ ad PZ, 
Een» æqualis eft rationi maximae; ( juxta Сабит tertium 
1 quinti) major vero ratione © z ad MZ à reta H Mab- 

а; rete autem, qux propiores funt rationem maximam 
auferenti, majores abfcindunt rationes quam remotiores ab 
Г 2 cadem : 


fcifs 
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cadem: igitur recta, qu: aufert rationem X ad О, occurret 
rete PM. Q.E.D. 

Manentibus autem defcriptis, fit ratio data, nempe ratio 
N ad О, jam non major ratione ГМ ad MZ. Manifeítum 
eft rationem 5 ad О non elle majorem ratione OZ ad. MZ, 
adeoque minorem efê ratione ӨМ ad ZP, five тахиа. Du- 
cantur igitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, reéte duz, 
ab utraque parte тей НР, quz abfcindere poflint rationem 
&qualem rationi € ad О; quarum altera occurret rect MA, 
adeoque fatisfaciet problemati; ut demonflratur in przmilfis : 
altera vero поп folvet problema, quia non occurret тей 
P M, fed rect МӨ. Quoniam enim гей propiores ipfi HP 
auferunt rationes majores quam reéte remotiores ab eadem ; 
ac ratio 5 ad О minor f ratione ©з ad MZ; erit rea 
illa altera remotior ab ipla HP quam elt recta H M, adeoque 
ipfi МӨ occurret. О. E. D. 


LOCUS TERTIUS 


Occurrat jam recta, per punctum н ducta ipfique Ar 
parallela, reétz alteri M B citra punctum 2; five inter illud 
ac punctum M, ad modum recte НК: ac manifeftum eft re- 
las duci polle. per punctum Н, juxta quinque diverfos Cafüs. 

Caf: 1. Ducatur autem imprimis re&a А В, juxta Cafum pri- 
mum, auferens fegmenta T A ad BZ in ratione Чага. Junge 
TH; ac per punctum. Ө ducatur recta ipfi Г A parallela, ut 
те а 5 ОО. Quo- 


niam ratio TH ad A! [9] 
HO datur, ratio SS ol | 
ТА ад А Ө data eíl. ES 


Cumque ratio Y A DNH 

ad BZ data eft, da- EAS 

bitur quoque. ratio j | Ума 
4 O ad ZB. Sunt aue а "ig K z B 
tem тей dux po- Esai | | 
fione date, XQ, Г Ix 


мв; acfumiturin |! 

recta мв punctum 7, in rea autem. = o punctum Ө; da. 
tum: autem punctum H, eft intra angulum O OB. Ducenda 

'gftigitur recla AHB, auferens rationem. ^ © ad ZB datam. 

Вега autem AHB pofitione datur, juxta Cafum primum 
1635: Loci 
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Loci feptimi; neque habet limites. Conftruetur autem рег 

€a quz ibidem docentur. 
Caf: TI. Ducatur rea AB, juxta Cafum fecundüim, alifê 

rens rationem 


T A ad BZ da- AT 
à A | 
tam. Manenti- 
M autem de- |, 
criptis; cum E 
ratioTAad^ o “ы : 
data eft, atque u 
спат ratio Өд 
"P 


ad ZB datur, 
reta quoque | 
A B dabitur po- | 
fitione; per Са- Г 
fum fecundum 
Loci feptimi. | 
Determinatur autem hunc in modum. Саріаќпг 6 B me- 
dia proportionalis inter ipfas ZO, ӨК; junctáque HB ac pro» 
duélà ad A, dico quod recta A B aufert rationem ГА ad BZ, 
minorem quavis ali4 ratione, qux refecari poffit à rectis per 
punctum H ductis, ipfique KZ occurrentibus. Ducaturenim 
alia, ut ^ HN. Cumque recta 9 B media. proportionalis eft 
inter ZO, ӨК; erit ratio = Ө ad BZ minor ratione O © ad 
ZN: acpermutando, erit ratio Ze ad © О minor. ratione 
BZad ZN. Sed 50 eft ad 60 ut AT adr ; adeoque ratio 
AT ad ГА minor erit ratione BZ ad ZN : quare permu- 
tando, ratio AT ad BZ minor erit ratione ГА ad 2 м: Recta 
igitur AB aufert rationem AT ad BZ minorem qualibet ra- 
tione, à rectis per H tranfeuntibus re&xque KZ: occurenti- 
bus, abícifsà. : E. 
Componetur autem problema һирс in modum. 'Manen- 
tibus jam defcriptis ; fit © B media proportionalis inter re- 
&as Z0, ӨК; Junctaque HB producatur ad л. Dico quod 
recta A В auferet. rationem ГА ad BZ, minorem quavis aliá 
ratione, quam abfcindere poteft reta quxvis alia per punctum 
н duéla, ipfique KZ occurrens. Quod fi ratio dn coníttuen- 
dum propofita equalis fuerit: rationi ГА ad ZP ; tum геа 
"AB [ola folvit problema ; fi minor fuerit ей, compofitio 
бегі non poteft; Si véro major fuerit ед; componetur e 
us 
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bus modis, ab utråque parte ipfius А в. Sit autem ratio data 
ficut N ad 


JTquzma- д 

jor fit ra- , | 
Шойе.„ГАз E es ыы 

айв Z.Fiat i У 

ut TH ad УН 


HO ita N ` 
ad =: ас ee 


шташ їй — үстүр Мии рит 
eft ex æ- z% id à 2 


quo, quod Е М 

ratio zad Г cape peni. 

Tmajore- ' Gu eer 

rit ratione © ¥ ad B Z. Sed ratio ОО ad N Z major eft ей; quia 
өв media proportionalis eft inter zo. & o К: unde conftat 
rectas duas duci poffe per punctum H, ab utraque parte ipfius 
AB, qux fecent à re&tis Ө Z, ZK, rationes zquales rationi 
= ad Т. Conílat autem ex pramiílis rectas hunc in modum 
ductas folvere problema. 

_ Caf. 111. Ducatur jam, K 
juxta Cafum tertium, . | 
recta auferens rationem 

TE ad AZ datam. Quo- 97 | 
niam ratio ЕГ ad BO M P к z 
datut;ac ratio quoque BO 

ad AZ data eft; rea EH T 

pofitione datur: per Ca- | А 
{um tertium Loci fepti 7 
mi, qui quidem non ha- : 

t limites, adeoque manifefta eft compofitio. 

бту. Ducatur jam, ad modum quartum, ге8а Н М au- 
ferens rationem TN ad AZ datam. Quoniam ratio TN ad 
© 2 datur, etiam ratio X © ad AZ data ей; unde recta HN 
pofiuone datur. Reducitur enim ad Cafum quartum Loci 
deptimi. 

Determinatur autem problema hunc in modum. Manen- 
tibus prius defcriptis, capiatur media proportionalis inter 
ZO & өк. Hxc vel minor erit теда ӨМ, vel non minor 
eå : ac primo non fit minor eà. o Junge НМ, ac dico ap 

ге 
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rela НМ aufert rationem TM ad М7, majorém quavis та: 
tione, à rêt qualibet рег punctum H dul ipfique TM oc: 
currente, abfcifsà. Ducatur enim alia ut HN, Quoniam me- 
dia proportionalis inter Z6, ӨК non eft minor quam © M; 
reca HM vel auferet rationem өл ad ZM maximam, vel 
propior erit reéte rationem maximam auferenti: adeoque 
Tatio A © ‘ad Z M major 
erit ratione O Z ad AZ ; 7^ 


permutando autem ^ O A | 

4d Ө Z major erit rati- et 

оле LM ad AZ. Sed A © i IS | 
eftadezuteftMrad  |-^ 7 VA | 

rN; quare ratio MT ad м л ЛӨ E 
TN major erit ratione | v. А 


MZ ad AZ: ас permu- N) | 
tando iterum, ratio МГ 
ad MZ major erit rati- 
one TN ad AZ, Recta г 
igitur Н M aufert ratio- 
nemr M ad MZ, majorem quavis ratione quam aufert recta 
quzlibet аһа per punctum н аиа ipfique T M occurrens. 
,E Dżstosi 2 l i 
E jam media proportionalis:inter 20 & © К minor quam 
OM, ut OA. ]ungantur HM, HA, ac producatur НА ad 
а. Dico quod recta HA aufert rationem IA ad-A 2, majoreni 
quavis alià ratione, quam abfcindit recta qüxlibet per н 
du&a, totique rect T M occurrens : quodque теда н M- au- 
fert rationem TM ad. MZ, minorem quávis аһа теа ipfi 
4M occurrente. Ducanütur enim red dux ut HII, HB, 
Quoniam autem. o A media proportionalis eft inter Z ©, ӨК, 
auferet recta Н A rationem Өм ad AZ maximam. ЕЁ igitur 
ratio. GN ad AZ major ratione 9 ad Z0; & permu- 
tando ratio ON àd Ze major erit ratione AZ ad 20: 
Sed No eft ad O z ut Arad гв, qux proindé ratio ma- 
jor eft ratione А2 ad Z0:; permutando. autem ratio AF 
ad AZ major erit rationé гв ad 20. Ас pari modo de- 
monftratur rationem illam majorem ее ratione f TI ad P Z, 
Quapropter леба H а aufert tationem T A: ad A Z, majorem 
omnibus> rationibus 3 rectis per н duétis recteque гм 
occurrentibus, abíciflis; Dico praterea quod retta н M " 
5 ; ert 
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fert rationem ГМ ad MZ, minorem. ratione quacunque, à. 
rectà quàvis per H 4474, ip(amque A M interfecante, abíciísd,. 


H 


A79 


Quoniam enim recta HIT propior: eft ipfi. H А, maximam ra- 
tionem auferenti, quam efb.recta HM ; ac recte qux pro» 
piores funt illi femper abfcindunt rationes majores: igitur: 
ratio Ө E. ad P Z major erit. ratione A Ө ad. M Z.. Permutando 
autem ratio E.G ad o A major erit ratione PZ ad ZM. Sed 
EO eft ad .G.A ut ПГ ad М; ratio igitur ПГ ad T M major. 
erit ratione. PZ ad ZM : ac permutando ratio: 1T ad P.Z 
major.erit ratione T M ad М7: Quocirca recta НА aufert 
rationem T A ad AZ, majorem quavis ratione quam abícin- 
dere poteíl recla aliqua alia, per. H ducta, ita ut rectis ГМ; 
AM occurrat, Recta vero. НМ aufert rationem. minorem 
quávis ара rectam А M folam interfecante. : ; 
Sic autem.componetur problema hoc. Maneant jm de-. 
{cripta ; ác; media proportonalis inter 20, © Kovel minor: 
erit quam M@;, vel non erit minor eû. Imprimis autem 
non fit minor.ea. Junge НМ; ас recta HM. abícindet. ra- 
tionem Г.М ad. MZ, majorem quam recta quavis. per Н ducta 
ipfamque T M interfecans, Igitur fi ratio ad conftruendum 
data fuerit xqualis rationi T M ad м2; recla HM eaque 
fola folvit problema. Si vero ratio minor fuerit, conílrue-. 
tur problema unico tantum modo, Quod fi ratio data, or 
it 
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fit ut P ad T, minor fuerit ratione TM ad MZ; fiat utr H 
ad H 9 ita P ad =; ac 
demonílrari poteit 
ех 24010, quod ratio 
Z аа T minor crit ra- 
Uone ЛӨ ad М7: 
unde patet quod pof- 
fibile fit per punctum 
H ducere duas rectas, 
qua auferant à rectis 
TM, MZ rationem 
qualem rationi € ad 
T. Hz fi ducantur, ! | T à 
cadent ab utraque . 
parte ipfius HM; ac manifeflum eft alteram ex his rectis 
ut HO, quz per punctum Н tranfit ас producta occurrit 
ipfir M, folvere problema; alteram vero non item: adeoque 
unico tantum modo efficitur. Q, E. D. 

Јат fit media proportionalis inter 20 & © К minor quam 
recta ӨМ; fit ea ON. Junge rectas HM,HN ; & produca- 
tur HN ad £ ; ac recta hac HZ auferet rationem T Z ad NZ; 
majorem quavis, quz геЃесагі poffit à rectis рег punctum Н 
ductis, ipfique ГМ occurrentibus. Recta vero HM auferet , 
rationem ГМ ad MZ, minorem quavis ratione à rectis per 
н ductis ipfique M {oli occurrentibus, abíciísà. Ргоро- 
{на autem ratio- | н 
ne conflruendá , 
quz zqualis {it 
rationi T X ad 
N 2; manifeftum 
eft quod fola re. № 
Фа HZ. folvet 
problema. Si ra- 
tio propofita ma- 
jor fuerit ea, tum 
componi non po- 
тей. Quod fi mi- 
nor fueritratione ~ 
T Zad N Z,major 
vero quam TM ad MZ; hoc in cafu dupliciter folvi poteft 

M problema 


H 
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problema per præcedentia : à re&is fcilicet ab utråque parte 
1pfius HZ ducendis, ipfifque Г ¥, £M occurrentibus. Quod 
fi ratio data æqualis fuerit rationi ГМ ad M Z; conftat etiam 
ex determinatione przmifsà, quod duobus modis folvi pof: 
fit, nempe rectà НМ, ac rectà alid ut HP. Si vero ratio mi- 
nor fuerit quam T M aZ MZ; tuu cadet altera ё rectis ultra 
ipíam HM, adeoque non fatisfaciet problemati. Manifefta 
autem funt hec отта ex iis qux jam pridem demonfílra- 
vimus, 

Caf. V. Ducatur jam recta H A, juxta Cafum quintum, au- 
ferens rationem ГА ad AZ datam. Quoniam ratio T A ad 
ON datur, ratio etiam МӨ ad AZ datur; unde recta quo- 
que HA pofitione data eíl, per demonftrata in Cafu quarto 
Loci feptimi, qui quidem determinationem habet. Determi- 
natur autem hunc in modum. Quoniam media proportionalis 
inter 20, ӨК, vel 


major elle poteft H 
quam recta Ө M, vel 
minoreà; primum 
non fit major eà. 
unge HM, ac mani- KZ 


[tum eft ех limita- 
tionibus precedenti- 
bus,quod recta HM 
auferet rationem T M 
ad MZ majorem ra- 
tionibus omnibus, à re&is pet pun&um H ducis recteque 
AM occurrentibus, abíciffis. Si vero media proportionalis 
inter 26, ӨК major fit quam recta ӨМ; ut eft reta өл: 
jungantur НА, HM; ac patet ex limitationibus praceden- 
tibus, quod reca HA auferet rationem TA ad AZ, ma- 
jorem omni ratione, quam auferunt rece quxvis per H 
алғ, ipfique AMO occurrentes, Кеа vero HM aufe- 
ret rationem r M ad MZ, minorem quavis ratione, à rectis 
per H pe folique rece ^M occurrentibus, abfícifsà. 
Q. E. D. 

Componetur autem problema hunc in modum. — Manenti- 
bus jam deícriptis, erit media proportionalis inter zo & 
Өк, vel major quam Ө M, vel non major еа. Primo autem 
поп fit major ed. Junge HM auferentem rationem гм ad 
А; MZ, 
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MZ, majorem omui ratione, à rectis per Н ductis, ipfique A M 
occurrentibus, abícifsà : 


ac fi fuerit ratio ad com- H 
ponendum дага ut. T M Өн 
ad MZ, fola тейа НМ \ ; 
folvit problema. Si ma- 
jor fuerit ей, tum con- ^ 
С A seien F 


ftrui non poteft. Quod еттй K 
fi ratio minor fuerit cà, 9 
€X przcedentibus con- 
flat unam folam rectam 
duci poffe, qua occur- 
rens ipfi A M problemati 
fausfaciat. Q. E. D. 
Quod fi © ^, media proportionalis inter ZO & ӨК, major 
füerit quam ӨМ; jungantur HM, HA; ac reta НА aufe- 
ret гапопет ГА ad AZ, majorem omni ratione quam ab- 
fcindunt rect айг per Н ductz, ipfique Ө M continuate oc- 
currentes : recta vero Н М auferet rationem minimam, nempe 
rationem T M ad MZ. Јат fi proponatur ratio ad conftru- 
endum, quz fuerit ut ГА ad Л Z ; patet quod rea H ^ fola 
folvet problema: ac fi major fueritratio, non conftraetur. 
Quod fi minor fuerit ratione ГА ad A Z, major vero quao 
гм ad MZ, manifeftum eft ex premiffis, problema. «(c 
pofle duobus modis; duclis rectis, ab utraque parte ips 
HA, recte A M occurrentibus. Si vero minor fuerit гаџопе 
T M ad MZ, ex precedenubus limitationibus conftat, unico 
{folum modo folvi ройё problema ; fcilicet rectà ipfam AM 
interfecante. Denique fi ratio zqualis fuerit rationi T M ad 
MZ, duplicem habebitíolutionem. Кеа enim НМ, atque 
euam alia ipfi A M occurrens ultra punctum А, rem praftant. 
Totum hoc patet ex prius demonitratis, | 
„ 1 


LOCUS QUARTO S 


- 


‘Cadat: jam recla, qua per Н ducitur ipfi А.В г parallela; ul- 
tra pun&tam 7 ; ita ut Z fit inter illam & pun&tum М: fit- 
= са теда HK. Кеба vero per puncta g,z dua & pro- 

ula, vel incidet fuper ipfum pun&um r; vel inter illud & 
punctum; vel inter illud & punctum M. Cadat autem im- 
М2 primis 
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primis inter illud & pun&um A, ut recta u Ө; & manifeftum 
eft rectas per punctum H ductas difponi poffe juxta quinque 
diverfos Cafus. 

Са/.І. Ducatur autem modo primo, recta NH > auferens 
rationem TN ad ZZ datam. Per punctum Ө ducatur recta 
parallela ipfi MZ; ac producatur геа Nx ufque ad pun- 
Фот A. Quoniam autem punctum Z datur, etiam recta 
O ZH pofitione datur ; ac reta АВ pofitione дага, punctum 
© etiam datur: adeoque recta OG A ¿pfi AE paralela pofiti- 
оле data eft. E P 
Ratio autem А 
OH ad HZ 
datur ; quare 
ratio etiam 
ОА ad 25 
datur. Quo- 
niam vero 
ratio TN ad 
Z X datur,ra- 
tio quoque А 6 
OA ad FN 
datur. Jam * 2. 
dantur ret dux AB, ӨЛ; ас fumitur in recla © A pun- 
&um Ө, in recta autem АВ punctum г; punctum auteur da- 
tum Heft intra angulum A 6 B ; cadit etiam re&tra parallela 
ultra panctum Г. Ducenda eft igitur recta N H A, auferens 
rationem Өл ad TN датат: Recta autem Н A pofitione da- 
tur, per demonítrata in Cafu primo Loci fexti; qui quidem 
"Cafus determinationem non habet. 

"^ "Componetür autem problema hunc in modum. Мапеп- 
"tibus quz fupra, fit ratio data ficut P ad T. Dico quod 
recta N A fatisfacit problemati. Quoniam enim ZH ad Ho, 
five ZZ ad © ^, eft ut Pad z; ac Өл ad TN eff ut = ad T; 
ех 2900 erit 25 ad TN ficut.P ad T, adeoque rela NH A 
folvit problema. Q. E. D. 

^ Caf. П. Dacatur jam, juxta Cafüm fecundum, recta HA 
auferens rationem T N ad ZA datam ; ducatur per punctum X 
"теба parallela ipfi EA, ut oz P: ac dato utroque puncto H 
"& Z, recla н ZZ etiam pofitione datur, Раа autem pofitione 
ела АВ, punctum X datur; дьа vero red ozP per 


Zz] 
e 


datum 


a ia. 
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datum роп&ит =, datæque re&tz A Е parallelâ, ipfa OP po- 
litione datur. Duc etiam rectam ipfi AE parallelam, per 
punctum н, ut HO: adeoque punctum © datur. Denique 
ducatur те а нл. Quoniam autem рип&а HZ dantur, 
гапо ipfius = Had HZ datur ; adeoque ratio PS ad ZA da- 
tur. Sed data elt ratio AZad TN, guare ratio P E ad TN da- 
Zur. Jam dantur pofitione тейге dux ОР, AB; ac in re&a 
OP fumitur punctum ¥, & in AB punctum Г; recta autem 
parallela He cadit ultra punctum datum Г. Ducenda eft 
Igitur refa HP, juxta Cafum fecundum Loci fexu Lib. E 
auferens rationem ZP ad rN datam; quare recta HP pofi- 
tione datur. Deter- 
minationem autem 
habet. Quoniam ve- 
ro media propor- 
tionalis inter ӨХ & 
zr major efle po- 
teft quam recta = M, - 
vel non major eà: 
primum non fit ma- 
Jor eå; ac ducatur 
теа H M.Dico quod 
HM auferet ratio- 
nem T M ad MZ; ma- 
jorem quávis ratione, quz refecari poffit à re&is per punctum 
н ductis refteque FM occurrentibus. Prodidcatur autem 
rea HM ad punctum M: jam quia media proportionalis 
inter ӨЗ, ET поп efl major quam M, роге eíle vel æqua- 
lis illi; vel minor eå. Et fi fuerit xqualis ipfi 2M, cum 
dentur pofitione dux rect» OP, AB; ac in OP fumatur 
punctum Z, in AB vero punctum Г; cadat autem recta pa- 
rallela € H ultra punctum г; теба HM producta ad п ( per 
Cafum fecundum Loci fexti auferet rationem. I1 E ad TM, 
minorem quavis ratione quam ге/есас rééta quzvis alia fic 
доа; S£ vero media proportionalis inter Ө , X Г minor fi- 
erit quam ® My теа HM propior егіс гей rationem mini- 
mam abfcindenti, quam recta quxvis НР; quare ratio П х 
ad r M minor erit ratione P. ай гм; ас permutando ratio 
п® ad P=, hoc eíl Z M ad A 7, minor erit ratione Г М ad EN. 


Atque iterum permutando, fatio ZM ad МГ minor erit ra- 
i Б ` tionc 


\ 
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tione Z A ad TN. Invertendo autem rationem, erit ratio T M 
ad Z M major ratione TN ad ZA. Unde patet rectam НМ 
auferre rationem T M ad MZ, majorem omnibus rectis per 
punctum H ductis ipfique MA occurrentibus. 
. Sin autem media proportionalis inter rectas © Z, ET, ma- 
jor fuerit quam eft = M ; fit ea reta ZN. Junge H м, quz pro- 
ducatur in dire&tum. Junge etiam. H M. Dico quod recta HN 
aufert rationem TN ad Z A, majorem quavis аА ratione à 
rectis per Н du&is, totique re& мА occurrentibus, ablata. 
Producantur recte HM, HA ad II & P, ac ab utraque parte 
ipfius HP ducantur rectz Hz, НФ ad puncta X & ¥ conti- 
nuandz. Јат re- 
Фг dux OP, AB 
ройиопе dan- 
tur; ac in O P fu- 
mitur punctum 
Z, in AB vero 
punc&um Г; ac 
recta Н Ө, quz 
per punctum da- 
tum H ducitur 
ipfi O P paralle- 
la , cadit ultra 
punctum: recta 
autem EN media 
proportionalis ` 
eft inter 02 & Zr. Quocirca reta HNP дида & pro- 
ducta (per Cafum fecundum Loci fexti) auferet rationem 
PZ ad FN minimam. Юп@а igitur ара rectà, ut НХ; ra- 
tio PZadrN minor erit ratione EX adT T; ac permutan- 
do P ай ZX minor erit ratione TN ad TT. Sed Pz eft ad 
ZX utZA ad ZZ; adeoque rato AZ ad ZZ minor erit ra- 
tione T N ad T T ; permutando autem ratio A Z ad F'N minor 
erit ratione Zz ad r T. Invertendo itaque, ratio N ad AZ 
major crit ratione F T ad 22: quare recta Н A aufert ratio- 
nem majorem quam quavis recta Hz ; nempe rationem г N 
ad ZA, qua major eft quavis ratione, à reéta qualibet 
'punctam H tranfeunte, totique rect A M occurrente, abícifsá. 
Dco preterea quod reta н м aufert rationem T Mi ad MZ, 
minorem quacunque ratione, à геі per Н duis; geo 
З à р Ie 
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retz MA occurrentibus, abfcifsà. Quoniam enim recta Hp 
aufert rationem minimam P X ad T N ( per Cafüm fecundum 
Loci fexti) ac rete propiores ipfi HP femper abícindunt 
rationes: minores quam remotiores ab eàdem; ratio igitur 
ЖР ай ГТ minor erit ratione П> ad ГМ; ас permutando 
ratio Xx ad IZ minor erit ratione TT. ad гм. Sed zv 
eftad fi z utez ad ZM: quare ratio ?Z ad ZM minor erit 
ratione ГТ adr M. Dein permutando, ratio #Z ad TT mi- 
nor erit ratione ZM ad TM, Invertendo itaque, ratio гт ad 
?Z major erit ratione ГМ ad ZM. КеФа igitur HM aufert 
rationem minorem quam quz refecatur à recta Hà. Unde 
patet rectam Н M auferre rationem Г M ad MZ, minorem qua- 
Vis ratione, à rectis per н ductis, ipfique M A occurrentibus, 
abícifa. Q.E.D. 

. yr inam autem problema in hunc modum. Maneant 
Jam defcripta; ac primum fit media proportionalis inter Ө ¥, 
ZT, поп major quam € M. JungaturH M, ac recta HM au- 
feret ratio- н 

EN 
пет Г,м ad 


MZ, majo- 0 2 
rem omni 
ratione , à 


reê qua- ^75 r /N e 

vis per H A 

ductàtotig; Jn A 6 

rele MA TX A N A 
X 


Occurrente, TI 
abfcinden- 
dà Erit au- 
iem ratio 1 
ad conftruendum propofita vel equalis rationi T M ad MZ; 
vel major егіс ед; yel minor. Si xqualis fuerit ei, tum recta 
HMfolvet problema. Si vero major fuerit ratione ША, non 
componi poteft, quia ratio propofita major efl maxima. 
Quod fi ratio minor fuerit, uno tantum modo efficietur. Sit 
autem data ratio ficut Z ad'N, qua minor fit ratione TM a 

MZ. Fiat ut XHad HZ ita п ad N; ac producatur HM ad Ж. 
Јат conftat,ex determinatione Cafüus fecundi Loci fexti, quod 
ratio T ad T M vel minima eft; vel propior erit rationi 


ini i is alia à rectà ipfi PT occurrente 
жш quam quzvis alia А rectà ip abfcifsa. 


ЕЕЕ 


96 Apolloni Perge: 
abfcifsà. Quoniam autem SH eft ad HZ ut Mad N; ac EH 
eft ad HZ ut Z T ad ZM; erit etiam пам ficut Z T ad ZM. 
At vero ratio N ad z major eíl ratione MZ ad ГМ; quare 
éx aquo erit ratio TI ad = major ratione = Т adr M, Cum 
autem ratio XT ad T M vel minima fit ; ( рег Cafum fecun- 
dum Loci fexti) vel minor ratione quavis, quam abfcindit 
reda qualibet ipfi TP occurrens ; eà vero major fit ratio 
пай = ; duci poflunt гей dux, ab utroque latere ipfius 
HM, qux auferant rationes equales rationi П ad =. Harum 
vero altera non folvit problema, quz fcilicet іи а occurrit 
тей MZ ; altera autem occurrens reéte MA fatisfacit pro- 
blemati. Роа igitur гей HP auferente. rationem Р 5 ad 
T № zqualem rationi паа =; dico rectam illam НР folvere 
problema, five гм effe ad Z^ ficut ж ad м. Quoniam enim 
ZH eíl ad HZ шпаа N, ac SH elt ad HZ ficut PX ad AZ, 
erit etiam P Z ad AZ {icut I ad м. Sed TN eftad P2 ut Z 
ad п; quare ex xquo TN erit ad AZ ficut ад М: adeoque 
recta НАР, eaque fola, folvit problema. О. E. D. 

Quod fi media proportionalis inter © £, ET major fuerit 
quam = M; fit illa equalis ipfi X №; ac jun&z HN, H M pro- . 
ducantur ad puncta Р & п. Recta igitur HP auferet ratio- 
nem TN ad A Z, majorem quavis ratione, quz refecari poffit 
à rectis per punctum н ductis ipfifque T B, Z ^ occurrentibus: 
ac recta HM au- 
feret rationem TM E yum 


ad MZ, minorem O 

quavis ratione PT 
quam abfcindunt Ped 
recle quavis per ё 


А 


н ао ipíique Rx г N 


MA occurrentes. 


; A 
Ratio autem data 
vel erit æqualis п ^ 
- rationiNT ad Z A; 


vel major erit ей; P 

vel minor. Vel 

major erit ratione T M ad MZ; vel xqualis ; vel minor eå. 

Jam fi ratio fuerit equalis T N ad Z A, fola recta HN A fatif- 

facit problemati; ac fi major fuerit ей non componetur. 

Quod fi minor fucrit ед, fed major ratione T M ad M 2, con- 
ftruetur 
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flruetur problema duobus modis, ab utraque fcilicet parta 

1рбоѕ НА, Si vero minor fuerit ratione Г M.ad MZ, uno tan- 
tum modo componetur, fcilicet ultra punctum A. 

Сај: III. Ducatur jam, juxta modum tertium, recla НА ап: 

erens rationem NT ad AZ datam. Datur autem ratio A Z ad 

9: quare ratio 

B O ad Nr datur. 


Datur Igitur po- se 


fitione recta HA, M 

Per ea qux haben- 2 

turad Cafum fe- T 

cundum Loci fex- N "nea 

t Lib. I. CON VN M : 
Determinatur ; 

autem ad hunc BX N : 

modum. Опопі- 

am media propor- PX 


tionalis inter © € у 
& өг vel minor і ; 
efle poteft quam reta өм, vel пой minor е4: primum 
поп fit minor ей; ac jungatur recta HM, quz producatur 
ad P. Мап: оте, ex Jam demonftrats, rectam НМ awe . 
ferre rationem FM ad. MZ, majorem quavis ratione, quani 
abfcindunt rete quævis per H ducts ipfique гм occurrentes, 
Q. E. D. да P T 
Quod fi media proportionalis inter ox & Өг minor fü: 
erit quam o M; fit Ша reda Өм. Jungantur HM, HN, qu 
producantur ad P & B; & pàtet, рег ea qué іп prxcedenti 
bus demonftrantur de. limitibus, quod rela HN aufert ras 
tionem FN ad AZ, majorem quávis ratione, à re&is quibuf: 
libet per H duéis, ipfiq; r M occurrentibus, abíciísà ; quodque 
reca HM aufert rationem FM ad MZ, minorem quavis та 
tione à rectis ipfam MN interfecantibus ablata. Фет, 
Сотропесог autem problema in hunc modum: Майе: 
antquz {ирга ; ac capiatur media proportionalis inter es 
& er. Hec minor erit quam ӨМ, vel non minor erit cà; 
Ас primum non fit minor e3: juncta reta нм producatur 
ad P; ac recta НМР auferet. rationem rM ad MZ, majorem 
ratione quavis, à reis per н ductis, ipfique TM occurren- 
tibus, abícifsà, Si igitur proponatur ratio conílruenda, quae 
N equalis 


\ 
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«qualis fit rationi FM ad M Z, patet folam ream HM fà- 
tisfacere problemati. Si vero major еї fuerit ratio propo- 
fita, non componi poteft. At fi minor fuerit eå, patet ex 
eoprefitionibus jam defcriptis, quod uno tantum modo fieri 
poflit, rectà fcilicet ipfi Г М occurrente, 

Quod fi media 
proportionalis in- 
tr ipfa zo, 
ОГ minor fuerit 
quam ipfa © M, ut 
ON: junge rectas 
H MH мди pro- 
ducantur ad pun- 
Giu; a 
теа HA auferet 
rationem TN ad 
AZ majorem quà- 
visratione quam 
Íccant recte quæ- 
vis alie per pun&um н ductz, totique rectz TM occur- 
rentes; vel quam recta quz foli rectz М м occurrunt. Recta 
vero HII abícindet rationem ГМ ad MZ minorem quavis 
ratione quam auferunt. rect qualibet fol М N occurrentes, 
Quare fi proponatur ad conftruendum ratio qualis rationi 
FN ad AZ, manifeftum eft теФат HN fatisfacere proble- 
mati; ac íi major fuerit eì, componi non pofle. Quod fi 
ratio data minor fucrit quam ratio ГМ ad AZ, major vero 
quam ГМ ad MZ; conftat, ё determinationibus modo де- 
i roblema duobus modis componi pofle, ab utraque 
parte ipfius H A, rectis ipfis TN & N M occurrentibus, Si vero 
ratio minor fuerit quam T M ad MZ, patet ex iifdem limi- 
tationibus, unam {olam; rectam ipfi ГМ occurrentem fol- 
vere problema. 51 denique ratio data «qualis fuerit rationi 
гм ad Mz, ex iifdem przmiffis confequitur, componi poffe 
duobus modis; rectamque HM folvere problema, atque etiam 


D 


rectam aliam ipfi г м occurrentem,. ©). E. D. 


бүлү. 
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Caf: IV. Ducatur jam 
recta HAN, juxta Саїшп 
quartum, auferens ratio- 
nem TN ad AZ datam. 
Producatur hzc ad pun- 
tum B; & ob datam ra- 
tonem AZ ad BO, ra- 
to quoque BO ad мг р 
atur: recta igitur HAN 
pofitione datur, juxta de- у 
monílrata in Cafu tertio 
-oci fexti, qui non habet 
limites. Conítru&io au- 
tem manifefla eft, 

Caf. V. Ducatur jam modo quinto re&tà HAN, auferens ta: 
tionem AZ ad гм datam. Quoniam ratio AZ ad Bo datur; 
data quoque eft ratio OB ad NT; unde etiam recla HAN 
pofitione datur. Reducitur enim ad Cafum quartum Loci fexti, 

Determinatur autem hunc in modum.  Manenübus de- 
fcriptis; fit © N media proportionalis ínter Ө >, ӨГ. ]ап&@ 
HN, dico quod hec recta н AN aufert rationem ZA ad NT, 
majorem quacunque ratione, quam abfcindere poteft reta 
quavis per н ducta, totique retê Ө A occurrens. Ducatur 
enim геа alia ut НП; quoniam autem feda ON media 


ғ 


р 


proportionalis eft inter Oz, ӨГ, erit ratio OB ad NT major 
ratione OP ad ГП; ac permutando erit ratio ӨВ ad Өр 


5 2 Reda 
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Refa igitur HAN aufert rationem AZ ad NT, majorem qua- 
vis alià re&à per Н duta, ipfique Ө A occurrente, Q. E. D. 

Sic autem componetur problema. Maneant jam defcripta, 
ac fiat recta ON media proportionalis inter Z ©, er. Junga- 
tur HN, ac recta HN auferet rationem Z A ad TN, majorem 
quávis апа ratione, quam abícindet re&a quzvis per н ducta 
totique © А occurrens. Si itaque ratio ad componendum pro- 
pofita qualis fuerit rationi AZ ad. T N, {ola recta HAN 
Íolvet problema. Si vero ratio data major fuerit ей, tum non 
conílrui poteft problema. Quod fi minor fuerit ed, patet ex 
‚ jam demonítratis, duas rectas duci pofle quz problema fol- 
vant, nempe occurrentes ipfis A №, МӨ, 


LOCUS QUINTUS 


„Cadat jam recta H6, à pun&o H per punctum Z du&la, ci- 
tra punctum Г, five inter ilud у puntum M; ac manifeftum 
git rectas duci poffe per punctum H juxta. quinque Cafus. 
Caf. 1. II. Imprimis autem ducantur те@е NH, ad modum 
Cafus primi & fecundi, auferentes rationes Z A ad гм datas. 
Quoniam ratio AZ ad ӨВ datur, dabitur quoque ratio вө 
ad Nr. .Dantur autem pofitione re&tz duz, quarum altera 
© P notatur in puncto Ө, altera vero MN in puncto T; ac 
punctum datum н eft intra angulum BG M. Ducende funt 
igitur rele HN, juxta Саѓиѕ primum & fecundum Досі 
quarti, auferentes rationes datas ӨВ ad г N; ac proinde data 
erunt pofitio- а 
. ne м» HN, N 
er regulas eo- 
ien Cafu 7? 
um; qui qui- o 
dem non ha- 
bent limites. 
Componen- 
turaütempro. N I NO 
blemata hunc in modum. Manentibus qux prius, fit ratio 
data ficut N ad О; -ac fiat utZH ad Ho ita N ad Ж. Jam 
dantur pofitione recle апе, nempe Ө В, TM; ac fumitur in 
993 pun&um О; in alterá vero MN pundum Г; pundum 
autem datum Н elt intra angulum МӨВ. Rex igitur HN, 
ducts juxta Cafus primum & fecundum Loci quarti, auferent 
rationes 
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rationes Ө В ad TN zqualeés rationi Z ad О; unde patet re- 
Фат нм fatisfacere problemati. 

Caf. ПІ. Ducatur, juxta Cafüm tertium, recta НМ aufe- 
rens rationem ZA ad ГМ datam ; ac producatur ea ad pun- 
Cum E. Dard autem ratione Z A ad E ©, data quoque erit 
ratio E 9 ad TN : unde recta HN E pofitione datur, fecundum 
demonftrata in. Çafu tertio Loci quarti. Determinatur au- 
tem hunc in modum. Junge rectam H M, quz producatur ad 
K: dico rectam HK auferre rationem ZM ad MT, majorem 
904715 ratione; à rcéla qualibet per punctum H duct, ipfique 
ZM occurrente, abícifsà. Ducatur enim recta alia ut HE; 
ac шат шш eft rectam, puncto Ө propiorem, femper ab- 
Ícindere ra- 
tionem mi- 
norem, quam 


NS 
quz aufertur 2e А x 
à remotiore N S ceu ACA 1 
ab eodem : a- : \, \ 
\ 
"A E 
"d 


Euge ES AA 
deoque erit p е AR ANTI 
ratio EO ad " 


FN minor ra- E 

tione КӨ ad 

TM. Permu- 

tando autem ESL. 

ratio KO ad. — 

EO major erit ratione TM ad TN. Sed Ko eft ad Eo ut 
ZM ad Z A; quare ratio ZM ad ZA major erit ratione T M 
ad TN ; ac permutando ratio Z M ad T M major erit. ratione 
ZAadTrN. Quocirca recta Н К aufert rationem MZ- ad rM 
majorem quavis ratione, à recta quacunque per punctum 
н duclà, ipfique © M occurrente, ablatà. 

Componetur autem hunc in modum. Manentibus jam de- 
fcriptis, jungatur HM, ac producatgrad к. Reta hec HK 
auferet rationem Z M ad MT, majorem quavis ratione, quam 
aufert recta alia quevis per Н ducta rectzque ӨМ occur- 
rens. Si itaque гапо ad componendum data xqualis fuerit 
rationi MZ ad ГМ; {ola recta HK folvet problema. Si 
vero ratio data major fuerit eà, non сотропешг. Quod fi 
minor fuerit ей, manifeftum eft ё determinationibus prace- 
dentibus, uno tantum modo problema effici pofle, rectà fci- 
licet ipli € M occurrente. ^ — — cs La TV. 
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Caf. IV. Ducatur recta HA, juxta modum quartum, aufe- 
rens rationem ZA ad ГЕ datam ; ac producatur ea ad pun- 
étum в. Quoniam ratio ZA ad Bo datüt, ratio etiam Bo 
ad ГЕ data erit, adeoque геа нв dabitur pofitione : redu- 
citur enim ad eundem Cafum cum problemate precedente. 

Determinatur autem hunc in modum. Maneant jam de- 
fcripta, ac juncta теда HM producatur ad А: dico rectam 
HA auferre rationem ZM ad MT, minorem quavis ratione, 
à rea qualibet per punctum H duclà ipfique M = occurrente, 
abícifsà. Ducatur enim recta alia ut HB. Quoniam vero 
тех propiores puncto Ө auferunt rationes minores, quam 
quz abfcinduntur à remotioribus ab eo; ratio OA ad r M 
minorerit rationc OB ad TE; ac permutando, erit ratio 
OA ad ӨВ minor ratione M ad rE. Sed OA eftad OB ut 


H 


LMad ZA; adeoque ratio ZM ad ZA minor erit ratione 
ТМ айгЕ. Permutando autem ratio ZM ad MT minor erit 
ratione ZA ad rE: quare recta НА aufert rationem MZ ad 
T M, minorem quavis ratione quam abícindere poteft alia 
quxlibet теа per н ducta ipfique М = occurrens. 
Componetur autem problema ad hunc modum. Jungatur 
recta HM ac producatur ad А; ac recta н A auferet rationem 
ZM ad MT, minorem quavis alià à rectis per Н ductis ipfi- 
que = М occurrentibus abfcifsà. Igitur fi ratio ad conftru- 
endum propofita aequalis fuerit rationi ZM ad Mr, fola 
recta н A fatisfacit problemati. Si vero minor fuerit ей, non 
componetur. Quod fi major fuerit eà, demonftratum eft in 
przmiffis, unam folam re&am ipfi = M occurrentem fol- 
vere problema. corte N. 


[® rv: Е ; 
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Caf. V. Ducatur, juxta modum quintum, recta AB aufe- 
rens à rectis ГА, pi І 
ZB rationem ZB SR 
ad T A datam ; ac | ^B 
producatur еа ad 
punctum A. Quo- 
niam data eft ra- 
tio ZB ad @ A, da- 
tur ys ratio 
OA ad T A; adeo- : 
que ге а ДА ро- 1 а M i T 

itione datur; juxta refolutionem Cafus quarti Loci quarti, 
qui non habet limites. Compofitio autem manifefta eft, 


LOCUS SEXTUS. 


Tncidat jam recta, per puna Н, z аца, fuper ipfum pun- 
Зит r in recla altera fumptum, ut recta HZ r : ac manifeítum 
eft rectas per punctum H duci pofle. juxta quatuor modos. 

Caf. І. Ducatur autem imprimis recta HB, juxta Cafum 
primum, auferens rationem Z A ad T A datam, ac producatur 
са ad^. Quoniam ratio Z A ad T B datur, dabitur etiam ratio 
FB ad T A, adeoque recta B A pofitione datur, per ea que de- 
monítrantur in Cafu primo Loci tertii Lib. I. Oportet autem 
rationem datam minorem efle ratione KZ ad гм. Ducatur 
enim recta 75/7 MZ К parallela, ut -HN, ac producatur utra. 


que H KP B ad 9 AK 

Ө; Quonam Куат к ШЕН 
autem ratio \ 

OT adT B ma- А 

jor eft ratione 55 : 

GO Bad FB; ac B 

or eft ad = \ а 

ficut. KZ a — - 
ZA;atquee- ^x Г\ o MY = n 
$ йеп о зоро 


lmoBellad ^ КИЕП 


BI ut OH ad ^; recla vero ӨН zqualis eft ipfiT'N : ratio 
igitur K Zad Z A. major erit ratione TN ad rA, Peunutando 
autem, ratio KZ ad Г N major erit ratione Z A ad. T A. Opor- 
tet itaque rationem ad componendum datam minorem efè 
ratione KZ ad rN. 


[Ir 


Compo: 
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Componetur autem problema in hunc modum. Efto ratio 
propofita ficut К ad A, que minor fit ratione K Z ad TN. 
Fiat ut ZH ad TH ita Kad О; cumque ZH eft ad rH ficut 
KZ ad KM, erit etiam ZK ad K M ficut Kad О, Sed recta K M 
zqualis eft ipfi HN: quare ZK eft ad HN ficut K ad O ; ac 
invertendo О erit ad к ficut HN ad KZ. Ratio autem к ad 
A minor eft ratione KZ ad TN; igitur ex £740 ratio O ad A 
minor erit ratione HN ad NT. Quocirca fi fiat ut O ad A 
ita HN ad N A, major erit Ша quam recta NT. Junctà autem 
HA, dico rectam H A folvere problema. Etenim K eft ad O 
ut ZH ad HT, ac ZH eft ad HT ficut Z A ad BT ; adeoque ZA 
eít ad BT шк ado. Sed NH elt ad N A, hoc eft Br ad rA, 
ficut О ad А: igitur ex equo erit ZA ad rA ficut кайл; 
adeoque recta HA folvit problema. О. E. D. 

Сај: П. Ducatur jam, juxta modum fecundum, recta НА 
auferens rationem BZ ad ГА datam. Producaturea ad pun- 
étum А. Quoniam autem ratio BZ ad ГА datur, data eft 
quoque ratio Г A ad rA; quapropter recta HA pofitione да: 
tur: reducitur enim ad Сайт fecundum Loci tertii. Deter- 
minatio autem hzc eft. Juncta HM producatur ad E, ac dico 
quod re&ta H M auferet rationem 2 M ad MT majorem quavis 
ratione quam refecant recte. per H ductz ipfique TM occur- 
rentes. Ductà enim .| rectà 
HA; cum reétæ propiores 
pun&o г abícindun: fem- \ А 
per rationes minoresquam 7 
qu: auferuntur à remoti- \ pa" 
oribus ab eo : manifeftum gry A M 
eft rationem ЕГ ad rM Ta ор 
majorem efle ratione AT ^ \ 
ad ГА; ac регтшапдо, 
rationem ET айг A majo- E [o 
гет cffe ratione Mr adr A. Sed Er eft adr A ficut MZ ad 
ZB; adeoque ratio MZ ad ZB major erit ratione MT ad T A; 
Permutando autem ratio MZ ad T M zzajor erit ratione ZB 
ad ГА ; quàte recta HM aüfert rationem ZM ad MT majorem 
quavis ratione quam аштап: тег per H^dücte, totique 
те T. M occurrentes... ; в: (1921018 
. Componetur autem problema ad hunc modum,  Мапезиё 
jam deíoripta, ac juncta НМ producatur ad E, Recta h&c 

под 2 HM 
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HM auferet rationem ZM ad MT, * majorem quacunque ras 
tione quam refecant геа quxvis alie per Н даб, E 
rele Г М occurrentes. Si igitur ratio propofita qualis fue- 
rit rationi ZM ad MT, fola recta нм folvit problema. Si 
major fucrit data ratio, non.componi potefl. Quod fi mì- 
nor fuerit eû, patet quod, juxta Cafum prædićtum, duci pof 
fit recta, quz occurrens rectx Г M folvat problema. Q. E. D. 
Cof. ПІ. Ducatur, juxta modum tertium, recta НА aufe- 
rens rationem Z A ad ГВ datam, ac producatur ea åd pun- 
Фит д. Quoniam ratio AZ ad T A datur, ratio ipfius BT 
adr A etiam data eft: unde recta HA pofitione datur. Re- 
ducitur enim ad eundem Cafum cum problemate przcedente. 
Determinatur autem hunc in modum. Jonge HM, quz pro- 
ducatur ad Е. Cum autem re&z propiores puncto. Г aufe- 
runt femper rationes * ores quam qus refecantur à remo- 
tioribus ab eo 
(per nuper de- 


monftratas li- X 
mitationes)con- N 
{tat rectam HM ze р 


x адел 
auferre ratio- 
por ao Р 
T" 


nem Z Mad Mr TAB 

minorem qua- — í 

vis айа à rectis Lam 

per punctum i 

H ductis, toti- 


que rele MB SN. 
occurrentibus , 
abfci(Tis. vt 
Sic autem componetur problema. Manentibus deferiptis, june 
gatur H M que producatur ad B: recta hxc HM auferet ratios 
nem MZ ad ГМ, minorem quavis ratione, à qualibet ali4 рег 
н duclà,totique M B occurrente, abíeifs. Si igitur proponatut 
ratio componenda quz qualis fit rationi ZM ad Mr ; fola 
‘теа н м fatisfacit problemati. Quod fi элт fuerit са, non 
componetur. Si vero * дајаг fuerit, manifeítum eft ex limi- 
tationibus przmiffis re&am problema íolventem occurrere 
ipi MB. Q.E.D. 
Caf. ТУ. Ducatur, juxta Cafum quartum, recta АН B aufe- 
* In Ce[. П. @ ILL. ubique fere contrarium hakes MS. Codex, manifefiâ mind. 
О i rege 
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rens rationem BZ ad ГА datam. Produċatur ea ad А. Рага 
autem ratione BZ ad rA, datur quoque ratio rA ad Fr A : 
jam ге@= due ГА, ГА dantur pofitione ас in utrdque ea- 
rum fumitur punctum Г; punctum autem datum н eft intra 
angelum Агд. Ducenda eft igitur recta АА, juxta Cafum 
tertium. Loci A N o z 
terti; auferens 
rationem T A 
ad ГА datam; 
adeoque recta 
А A datur po- 
fiuone , ( per 
ea qua ın pres. FT M 5i 
dicto cafu demonftrantur ) negue habet determinationem. 

. Componetur autem problema hunc in modum. — Maneant 
defcripta, ac fit ratio data ficut N ad =. Fiat ut HZ ad TH 
ita N ad О. Jam dantur pofitione rede. dux ГА, ГА invi- 
cem occurrentes in puncto Г; punctum autem datum H eft 
intra angulum AF A." Ducatur itaque recta AA (рег Cafum 
tertium Loci tertii) qua auferat rationem Гл ad ГА xqua- 
lem rationi О ad =; ac manifeftum eft rectam A A fatisfacere 
problemati. 


LOCUS SEPTIMUS. 


Sit jam punctum datum Н intra angulum А МВ; ас du- 
cantur per Н rectx duæ parallel rectis datis A M, M B, ut I Н, 
HZ; quz occurrant ipfis datis in. punctis r & Z. Ac mani- 
feftum eft quod гей duci poflint per punctum H juxta tres 
Cafus. 


Caf.l. Ducatur autem im- ' BEE i23 
primis reda АВ, ad modum В A 
primum, auferens rationem Z B NUR RIS 


ad AT datam. Quoniam ZB 
eft ad AT ut rectangulum ZB 
in АГ ad quadratum. ex АГ; 
data i eft ratio re&tanguli RZ 
in-Ar ad quadratum ex Ar. 
Sed rectangulum BZ in Ar da- 
tut, quia «qualis eft re&an. |M r A 

gulo Zh in Hr ; adeoque.recta rA datur. Dato autem puncto 
#02: y 
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T, pun&tum A etiam datur :: ac ob datum punctum H reta Ав 
politione datu. Q.E.T. - 

Componetur autem problema ad hunc modum. Maneant 
defcripta, ac fit ratio 'propofita ficat K ad A. Fiat.ut K ad A 
па rectangulum HZ in Hr ad quadratum ex ГА; ac juncta 
recta. Н А producatur ad B: dico restam AB fatisfacere pro- 
blemati. Quoniam enim rectangulum ГН in HZ eftad quá- 
dratum ex T A ut K elt ad A, ас re&angulum ZB in ГА 
«quale eft rectangulo TH in HZ; erit rectangulum ZB inr A 
ad quadratum ex T A ut Kad A : adeoque erit ZB ad T A ficut 
K ad A, Recta igitur AB folvit problema. О.Е. Р”. 

Caf. П. Ducatur, juxta Cafum fecundum, recta HK aufe- 
rens rationem TA ad KZ datam. Quoniam ratio TA ad KZ 
datur, data erit ratio re&tanguli T A in KZ ad quadratam ех 
KZ: Sed rectangulum TA in KZ zquale eflt rectangulo T M 
in MZ, adeoque гапо re&tanguli T M in MZ ad quadratum 
ex KZ datur. Re&tangulum autem TM in MZ datur, ob 
cognitam utramque rectam ; quadratum igitur ex KZ datum 
eft, adeoque & ipfa K Z datur mag- 
nitudine & ройиопе : ac dato pun- 
Фо Z punctum K datur,unde & ipfa 
KH fofiztone datur. Quoniam au~- 
tem recta Mr major eft ipsà r A, 
ac reda MZ minor eft quam KZ; анша 
erit ratio MT ad T A major ratione 
MZ ad ZK ; ac permutando, ratio 
Mr ad MZ major erit ratione TA 
ad ZK: Sed ratio T A ad ZK eft ra- 
tio data: oportet igitur rationem 
conftruendam minorem effe ratione гм ad M7. 

Componetur autem problema in hunc modum. Manenti- 
bus defcriptis, fit ratio data ficut N ad =, minor ratione T M 
ad MZ. Quoniam autem ratio TM ad MZ major eft ratione 
N ad Z, ratio re&ctanguli r M ii MZ ad quadratum ex M Z 
major erit ratione N ad =. Ponatur igitur ut N ad Z Ita 
rectangulum T M ad Mz ad re&angulum aliud ; quod pro- 
inde majus erit quadrato ex MZ, nempe zquale quadrato ex 
KZ: Dico quod recta кн folvit problema; five quod FA 
eft ad KZ ut Nad =. Etenim ut N eft ad = ita rectangulum 
T M in MZ ad quadratum ex K Z. Sed rectangulum T M in MZ 

O2 æquale 


Z eeror 
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æquale eft rectangulo T ^ in KZ ; adeoque erit ut Nad # ita 
rectangulum TA ın KZ ad quadratum ex KZ, hoc eft, ita 
TAadKZ. Reda igitur KH folvit problema ; ac dico quod 
ea fola. Nam fi ducatur recta alia, ut НР; manifeftum eft il- 
lam fatisfacere problemati, hanc vero mon item. 

Caf. ПІ. Manentibus qux prius, ducatur recta Н К А, juxta 
modum tertium, auferens rationem T A ad KZ datam. Quo- 
niam ratio Гл ad KZ data eft, dabitur quoque ratio rectan- 
guli ГА in KZ ad quadratum ex KZ, Sed reclangulum ГА 
in KZ zquale eft rectangulo T M in MZ: quare ratio T M in 
MZ ad quadratum ex KZ datur. Rectangulum autem г M 
in MZ datum eíl, ob datam utramque ГМ, М2; adeoque 
quadratum ex KZ datur, atque ipfa KZ tam magnitudine 
quam pofitione ; ac dato рап@о Z, punctum к datur. Recta 
igitur KH A pofitione datur. Cum autem recta Гл major eft 
„quam Г M, ac KZ minor quam 2 М; ratio ГА ad T M major 
erit ratione KZ ad ZM; & permutando ratio T ^ ad KZ 
major erit ratione ГМ ad Z M. z H 
ЕЙ autem ratio F ^ ad KZ ra- 
по data ; oportet igitur ratio- 
nem ad componendum propo- 
fitam majorem eíIe ratione T M 
ad MZ, : 

Componetur autem problema 4 
hunc in modum. liídem de- 
fcriptis, fit гапо data ficut N 
ad z; qux major fit ratione Г M ad MZ, five ratione rect- 
anguli M in MZ ad guadratum ex MZ: Fiat igitur ut N 
ad = ita rectangulum ГМ in MZ ad rectangulum aliud; 
quod minus erit. quadrato ex MZ. Sit autem illud æquale 
quadrato ex KZ; ac juncta HK producatur ad A. Dico re- 
{ат Нн А folvere problema, five quod r A eft ad Kz ficut 
ы ad ж. Quoniam enim rectangulum r M in M Z eft ad qua- 
dratum ex KZ ut N ad Z; ac redlangulum ГМ in MZ æ- 
quale eft rectangulo r A in KZ: erit rectangulum. T A in 
KZ ad quadratum ex KZ, hoc eft r A ad. Kz, ficut Май x, 
Reéta igitur H A folvit problema, eaque fola, Nam fi duca- 
tur геа alia, Ша quidem fatisfacit problemati, altera vero 


pon item, 
LOCUS 
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LOCUS OCTAVUS. 


Cadat jam recla per pun&um Н dua, reclzque ZM pa- 
rallela, füper ipfum рол ит Г; qux vero alteri rede МА 
parallela ducitur, cadat citra punctum Z, ut HA. Ac ma- 
nifcftum eft reas duci poffe per pun&tum н fecundum qua- 
tuor formas. 

Caf: І. Ducatur autem imprimis теа A HB, juxta modum 
primum, auferens rationem ГА ad ZB zqualem rationi data. 
Quoniam ut АГ eft ad ZB ita rectangulum AT in AB ad 
rectangulum BZ in A B, ratio re&tanguli Ar in A'B ad re&an- 
gulum A B in BZ datur. Sed rectangulum AT in ^ в quale eft 


тейапршо НГ in 
г M ve] НА : quare 4 i К NELE 
rectangulum AB in 
BZ datur, applican- 
dum ad rectamdatam 
AZ excedens quadra- 
to; adeoque recta 
В Z datur, ipfumque 
punctum B datum. 
Dato autem puncto 
H, recla AH B pofiti- 
one data eft. 
Componetur au- 
tem hunc in modum.  Manentibus defcriptis, fit ratio data 
ficut. K ad л. Fiat ut К ad А ita rectangulum HT in HA ad 
recdangulum 5; & applicetur ad rectam д2. re&angulum 
zquale rectangulo Z excedens quadrato. Sit illud rectangu- 
lum АВ in BZ. Jungatur НВ ac producatur ad А: dico 
rectam A B folvere problema. Quoniam enim K eft ad A ut 
rectangulum rH in HA ad rectangulum Z ; ac rectangulum 
= «quale eft rectangulo АВ іп 8 Z, uti rectangulum rH in 
HA zquale eft rectangulo А B in АГ: erit itaque rectangu- 
lum A B in AT ad rectangulum АВ in BZ, hoc eft, AT ad BZ, 
ficut Kad A. Кеда igitur A B folvit problema, Ө. E. D. 
Caf. П. Ducatur jam recta AB, juxta modum fecundum, 
auferens rationem AT ad BZ datam. Ob datam rationem 
АТ ай BZ», data quoque eíl ratio rectanguli AT in BA ad 


reclangulum BZ in ва. Rectangulum autem AT in ВА da- 
tur, 


ZT 
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tur, quia æquale eft rectangulo TH in Н А: adeoque rectan- 
ulum BZ in BA datum eft. Applicando itaque ad re- 
m AZ rectangulum illud deficiens quadrato, habebitur 

reca AB. Datis autem punctis H, B, recta АВ pofitione da- 

tur Quoniam autem — , 

requiritur ut fiat, in | 

ratione ad componen- ^[ 

dum propofità,re&tan- р, 


gulum rH in HA ad > 
rectangulum aliud ; & det 
utappliceturad ream , | LH 


AZrédangulumxquale ^| ^ ^ — р 
huic rectangulo defici- 
ens quadrato : fieri non 
poteft ut applicetur ad 
quamvis rectam datam 
rectangulum datum de- 
ficiens quadrato. Impoffibile eft igitur producere rectam li- 
neam ad punctum A, quz auferat à quibuflibe: duabus rectis 
fegmenta quz fint inter fe in ratione data. Н 
Hoc autem determinatur in hunc modum. — Manentibus 
qui prius, fecetur re&a A Z bifariam in puncto ©; ac jun- 
gatur ӨН quz producatur ad E. Dico rectam ӨЕ auferre 
rationem T E ad © 7, minorem quávis ratione à qualibet апа 
теа per Н duclà, totique A Z occurrente; abfcifsà.  Ducatur 
enim alia ut AB. Quoniam ге#а д zqualis eft ipfi 97, 
erit rectangulum 64 in eZ majus re&angulo ZB іп БА, 
Rectangulum autem ЕГ in ^ © quale eft rectangulo AT in 
BA, quia utrumque zquale «Е rectangulo TH in HA. Ratio 
agitur rectanguli ET in A Ө ad rectangulum © A in © Z mi- 
nor eft ratione re&ctanguli Аг in ВА ad rectangulum ZB ih 
BA. Sed rectangulum Er in A eft ad rectangulum АӨ 
in OZ ut ET ad Z Ө; ac rectangulum AT in BA eft ad re&- 
angulum Ав jin BZ ut Arad BZ: ratio igitur ET ad Zê 
minot eft ratione AT ad BZ. Quocirca геа EG aufert ra- 
tionem ET а@ © Z, minorem quavis ratione quam abfcindit 
reca quacunque alia per н ducta, totique rect Z A oc- 
currens. 
Componetur autem problema in hunc modum.  Manenti- 
bus defcriptis, dividatur reta az bifariam in pun&to Ө, ac 
jungatur 


M T A 


peu gE 
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jungatur Н © ad punctum Е producenda, Нхс recla © E ац. 
eret rationem T E ad oZ minorem qualibet ratione quam 
abícindere poteít alia quavis recla per H duca totique A Z 
occurrens. Jam fi ratio ad componendum data æqualis fu- 
erit rationi TE ad OZ, {ola recta EG {olvit problema. Si 
ratio minor fuerit eå, componi поп potefl. Quod fi ratio 
propofita major fu- | 
erit ratione. ET ad 
OZ, ut € ad o; fiat 
ut Z ad O ita rect- 
angulum TH in HA 
(zquale rectangulo 
ET in A ©) ad rect- 
angulum fL Quo- 
niam vero ratio £ 
ad О major eft ra- z 
попе ЕГ ad OZ, - F A Е.А 
erit ratio rectanguli ET in ^ e ad rectangulum П major ra- 
Попе Er ad eZ. Sed Er eft ad ©Z ut rectangulum Er іп 
A © ad rectangulum © Z in А Ө; adeoque ratio rectanguli ЕГ 
In AO ad rectangulum П major eft ratione redanguli ЕГ 
In A O ad rectangulum А © in € Z: unde rectangulum П mi- 
nus erit rectangulo ^ 6 in Ө2. Poffibile eft igitur applicare 
ad rectam д Z rectangulum xquale rectangulo п deficiens 
quadrato. Fiet autem applicatio ifla duobus modis, ita ut 
punéta applicationum fuerint в & к. Jungantur BH, KH qux 
producantur ad A & A. Dico utramque reclam AB, КА 
folvere problema. Quoniam enim rectangalum rH in на 
eft ad rectangulum П ut Z ad О; ac rectangulumr H in HA 
zquale eft rectangulo r A in AK; uti rectangulum П quale 
elt гейапршо AK in KZ; erit rectangulum ГА in АК ad 
AK in KZ, hoc eft TA ad AK, ut zado, Reda igitur AK 
fatisfacit problemati. Ac pari argurhento demonítratur re- 
Gam АВ idem pius Conftat itaque. duobus modis com- 
poni poffe problema. О. E. D. Е 
Caf. ПІ. Ducatur гейан в, juxta. Cafum tertium, aufe- 
rens rationem ГА ad BZ datam. Quoniam ratio rectanguli 
ГА іп ВА adrectangulum BZ in ва data eíl, atque. etiam 
rectangulum BA in T A datur ; datur quogue erit vecfangur- 


lum BZ in BA, applicandum ad. rectam AZ кош qua: 
rato, 


v ы TT T 
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drato, ut habeatur recta BA, punétumque в datum. Ad com- 
pofitionem autem requiritur rationem propofitam minorem 
efle ratione T M ad MZ Мат recta MT major eft quam ГА, 
ac MZ minor eft quam BZ, adeoque ratio ГМ айга major 
erit ratione MZ ad BZ ; ac permutando ratio TM ad MZ ma- 
jor erit ratione ГА ad EZ. Sed ratio ГА ad BZ eft ratio 
data : quare oportet ad conítru&tionem quod ratio data mi- 
nor fit ratione T M ad MZ. 

Componetur autem problema ad hunc тойот. Manenti- 
bus defcriptis, fit ratio data, quz minor fit ratione гм ad 
MZ, ficut N ad Z: ac fiat ut Nadz ita rectangulum rH іп 
HA («quale rectangulo r M in ма) ad rectangulum o. Eft 


autem ratio N ad € N 

minor ratione ГМ | pot 

ad MZ; quare ra ZT H 

tio recanguli FM | 

in MA ad re&an- 2 nt 

gulum O minor e- | 

rit ratione ГМ ad | о 


MZ. Sed гм eft mj А г 

ad MZ ut ге ап- 

gulum FM in MA B 

ad rectangulum ZM 

in MA : quare re&tangalüm О majus erit rectangulo ZM in 
MA. Si igitur applicetur ad re£tam ZA rectangulum ipfi О 
«quale excedens quadrato, punctum B cadet ab alterà parte 
puncti M; adeoque fi fiat rectangulum 2 Віп BA rectangulo 
о xquale, ac jungatur recta НВ: dico rectam HB folvere 
problema. Quoniam enim N eft ad Z ut rectangulum. ГН in 
HA ad re&tangulum О; ac rectangulum О zquale eft re&tan- 
gulo Z5 in ВА: erit N ad = ut rectangulum гн in HA ad 
rectangulum ZB in ВА. Sed rectangulum гн in HA zquale 
elt rectangulo АГ in BA ; adeoque N eft ad z ut эл чө 
gulum AT in BA ad rectangulum ZB in ВА. Rectangulum 
autem AT in BA eft ad rectangulum ZB inBA ut AT ad 
ZB. Ergo AT eftad ZB utN ad z, ac recta HB folvit pro- 
blema. Q. E. D. 

Caf. IV. Ducatur, juxta Cafum quartum, recta н A aufe- 
rens rationem ГА ad ZB datam. Quoniam гапо те арро! 
ГА in BA ad rectangulum Z В in BA datur; ac ner اک‎ 

» um 
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lum rain B A zquale eft re&angulo гн inH A: igitur re- 
&angulum ZB іп BA datur, applicandum ad ге@аш datam 
AZ excedens quadrato ; unde recta BA datur. Ob datum au- 
tem punctum Н, recta HB pofitione datur. Oportet vero ra- 
tonem ad conítruendum propofitam majorem effe ratione 
TM ad Mz, Nam rectara major eft quam ГМ, ac BZ 
minor eft quam 2+ N == 
recta М2; adeo- | мт тт 
que ratio ГА ай А p | 
| 


T M major erit ra- pi 
попе BZ ad MZ. O 
Permutando au- B | 
tem ratio ГА ad | | | 
BZ major erit ra- — 
tione DM adMz ^ ie E 
Sed ratio AT ad BZ eft ratio data, quæ proinde major effe 
dcbet ratione r M ad MZ 

Sic autem componetur problema hoc. Maneant quz prius, 
ac fit ratio data licut № ай =, qua major fit ratione ГМ ad 
MZ. Fiat ut N ad ка rectangulum T H in HA ( zquale re- 
&angulo гм in MA ) ad rectangulum О. Jam ratio N aZ X 
major eft ratione T M ad М Z, ac ratio N ad Z eft ut rectan- 
gulum Г M in AM ad rectangulum О; ratio autem ГМ ad 
MZ eft ut rectangulum ГМ in MA ad rectangulum МА in 
м2. Ratio igitur rectanguli T M in МА adre&tangulum o 
major elt ratione rectanguli ГМ in M А ad rectangulum Z M 
in MA; adeoque rectangulum О minus erit rectangulo Z м 
in MA. Si itaque applicetur ad rectam ZA re&angulum æ- 
quale re&angulo О excedens quadrato, punctum applica- 
tionis B cadet citra punctum М. Sit rectangulum О zquale 
rectangulo ZBin BA, ac jun&ta НВ producatur ad A. Dico 
rectam НА folvere problema. Quoniam enim re&angylum 
FH in HA, hoc eft rectangulum r A ih B A,elt ad rectangulum 
ZB in BA ut N eft ad =; ac rectangulum ГА in BA efl ad 
ZB ШВА ut l A ad ZB: erit igitur ГА ad BZ ficut N ad Z, 


QE. D. 


b 
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LOCUS NONU S 


Cadat jam altera & duabus parallelis extra pun&um 7, ad 
modum rectz Нд, ac manifeftum eft quod habebuntur qua- 
tuor Cafus, hoc eft, quod duci poffunt reda per punctum H 
fecundum quatuor modos. 

Caf. І. Dücatur autem recta BA, juxta Cafum primum, 
auferens rationem AT ad BZ datam. Quoniam rectangulum 
AT in BA datur, rectan- 
gulum quoque ZB in ВА 


B 
datur, applicandum ad 
rectam datam ZA exce- | 
dens quadrato; refa igi A| Н 

tur BA ac punctum B dan- | 

tur: unde re&ta AH B po- 2 | 

fitione datur. Conftructio | 

autem problemats mani- M] r A 
fefta elt ex pramilfis. 

Caf. П. Ducatur jam juxta Cafum fecundum, recta HE 
auferens rationem Г A ad BZ datam. Quoniam ratio rectan- 
guli AT in BA ad rectangalum B A in B Z data eft, ac rectan- 
gulum ipfum AT in BA datum ; ideo rectangulum ВА in BZ 
datur, applicandum ad rectam datam A Z excedens quadrato ; 
unde punctum B datur. Dato autem puncto н, reca AHB 
pofitione datur. Oportet autem rationem ad componendum 
datam minorem effe ratione Г M ad MZ. Quoniam enim гм 
major eft ipsà rA, & MZ minor ipsà ZB, eri ratio T M ай 
T A major ratione P 
M Z ad Z Byc per- ably 2422422 е ИЕА 
mutando ratioTA дү H 
ad Z B minor erit \ \ 

А r 
prius, efto ratio 
data ficut N ad х, 
quz fit minor ratione r Mad Mz, Fiat ut N ad = ita rect- 


rationeTMad MZ, 7+ 
Componetur au- 
angulum нг in H A five rectangulum MT in MA, ad rectan- 
gulum 


tem ad hunc mo- 
dum problema. 
Manentbus qux 
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gulum О. Quoniam autem ratio N ad = minor eft ratione 
T Mad MZ; acr M eft ad MZ ut rectangulum ГМ in Ma 
ad rectangulum МА in M Z, igitur ratio rectanguli ГМ in 
МА ad rectangulum О minor erit ratione rectanguli ГМ in 
MA ad rectangulum AM in MZ, adeogue recZaugulum О ma- 
Jus erit театри AM in MZ. Applicetur itaque ad rectam 
AZ rectangulum «quale rectangulo O excedens quadrato, 
fitque illud rectangulum AB in BZ; @ puntum В cadet ul- 
ira puncZum М. Ас manifeftum eft rectam. HB fatisfacere 
problemati. 

Caf. YII. Ducatur, juxta Сабит tertium, recta НА aufe- 
rens rationem ГА ad BZ datam. Quoniam ratio rectanguli 
BZ ig ВА ad re&fangulum ГА in BA datur, ас rectangulum 
TA in ВА datum elt, ipfum quoque rectangulum BZ in BA 
datur, applicandum ad rectam А Z excedens quadrato ; unde 
pun&um B datur, ac ob datum punctum H recta НА pofi- 
tone datur. Oportet autem rationem ad componendum da- 
tam majorem effe ratione ГМ ad MZ. Quoniam enim ratio 
Arad rM major eft 


ratione BZ ad ZM, A H 
permutando erit ra- z 

uo AT ad BZ major 

ratione TM ad MZ. Eft Б 

vero ratio AT ad BZ 

ratio data; quare ma. A з T 


nifeftum eft oportere 
rationem datam majorem efê ratione r Mad MZ. Conftat 
autem ex premifIis quo pacto fieri poflit conítructio. 

Caf. ТҮ. Ducatur jam rea HA, juxta Cafum quartum, 
auferens rationem T A ad BZ datam. Quoniam ratio redt- 
anguli Г А in ВА ad rectangulum ZB in BA datur, ac гей- 
angulum ГА in BA datum eft ; igitur rectangulum ZB in B^ 
datur. Applicando itaque rectangulum illud ad re&am Z^ 
deficiens quadrato, dabitur pun&tum в. Dato autem puncto 
H, ipfa АВН pofitione datur. Determinatur autem hunc 
in modum. Maneant defcripta, & dividatur. reóta ZA bifa- 
riam in puncto B; ac јџпФа HB producatur ad A: dico 
rectam H A auferre rationem T A ad BZ, minorem quavis ra- 
tione quam refecant re&z qualibet alix рег Н а е, toti- 


que ree AZ occurrentes, Ducatur enim геа: ара ut 
Р» НЕК, 


x16 Apollonii Pergæi 

HEK. Quoniam vero recta ZB æqualis eft ipfi ВА, erit 
rectangulum ZB in BA majus rectangulo ZE in Ea. Sed 
xe&angulum ГА in BA zquale eft rectangulo r K in E a, 
(quia utrumque 

aquale eft теб. д B 
angulo rH in 

Н A) gitur ratio B 
rectangulir Ain . 

B A ad rectangn- Miro. 
lum ZB in BA 
minor eft ratione Y 
rectangulir K in 
TA ad rectangulum ZE in ЕА. Sed rectangulum ГА in ВА 
eft ad rectangulum ZB in BA, ut P A gd Z 8 ; ac re аноијит 
TK 75 EA ad refZangulum LE т E^ eft ut T K ad ZE. Ratio 
3gitur Г A ad ZB minor eft ratione T K ad Z Е: adeoque recta 
ГА aufert rationem AT ad ZB, minorem quavis ali à rectà 
qualibet per Н duclà, totique гей A Z occurrente, abícifsà ; 
adeoque habentur limites. Conftat autem ex jam traditis, 
compofitionem fieri polle duobus modis, utrinque à recta 
ҢА; Ícilicet rectis В2, BA occurrentibus. 


LOCUS DECIMUS. 


Cadant jam rectz duz, qux per pun&um H ducantur ipfis 
AM, MK parallele, ultra puncta data z & r, ай modum 
rectarum HA, HE. Ас manifcítum eít rectas duci: poffe. per 
punctum Н, Јохса quinque diverfos Cafus. 

Caf. І. Ducatur autem imprimis, juxta modum primum, 

стейа А К auferens rationem KZ ad AT datam. Jungatur HZ 

qux producatur p IE". 
ad 6; ac per pun- 
étum Ө ducatur 
recta B © ipfi KM 
parallela. Conti- 
muetur etlam re- 
За АНК ad pun- 
étum P, in re- 
&a өв pofitione 
datà.  Quonjam vero ratio ZK ad АГ datur, atque etiam 
ratio ZK ad ӨВ data eft, ratip quoque ӨВ ad AT € 
am 


к м r 
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Jam dantur pofitione rete dux A Ө, ӨВ; ac fumitur їп АӨ 
punctum r, in ipsa vero BO punctum © ; punctum autem 
datum H eft intra angulum AGB; ac recta parallela H E 
cadit ultra punctum г. Ducenda eft igitur recta, juxta Ca- 
fum primum Loci /exti, auferens rationem ӨВ ad TA da- 
tam; quare теда AB pofitione datur per regulas Cafus præ- 
didi: qui quidem non habet Diorifmum. 

Componetur autem problema in hunc modum. Sit ratio 
data ficut ad O. Fiat ut ZH ad HO ita N ad Z; ac duca- 
tur recta A B, ad modum Cafüs primi Loci fexti, auferens ra- 
tionem 6 B ad AT zqualem rationi = ad o :ac manifeftum eft 
rectam AB folvere problema. О. E. D. 

Caf. 11. Ducatur- jam recta HK, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem KZ ad AT datam. Producatur recta ZH 
ad e, ac per punctum © ipfi KM parallela ducatur recta, que 
occurrat ipi HK in puncto в. Quoniam ratio K Zad AT da- 
tur, atque etiam ratio KZ ad BO ; datur quoque ratio B © ad 
AT: atque adeo ipfa recta HB pofitione datur, рег Cafum 
fecundum Lci fexti, qui determinationem habet. 

Limitatur autem аа 
hunc modum. Manenti- 
bus defcriptis, capiatur 
recta GA media propor- 
tionalis inter ipfas ӨЕ, 
өг; ac junda recta HA 
producatur ad В. Dico re- 
ctam H B auferre rationem 
KZ adr A, minorem qua- 
vis ratione, à rectis per 
н duclisytotique rete T A 
occurrentibus, abícifsà. Ducatur enim alia, ut HP, Jam quo- 
niam recta © A media proportionalis eft inter ipfas Ө E, GP; 
ac rez йаг B 6, E Ө pofitione dahtur; ac in reclà BO fu- 
mitur pun&tum Ө, in ipsà vero E © punétum Г; ac recta pa- 
rallela ipfi © B cadit ultra pun&um Г, nempe recta Н E: ratio 
igitur O B ad AT erit ratio minima, per ea que demonitra- 
vimus ad Cafum fecundum Loci {exti. Hinc ratio 9B ad 
AT minor erit ratione P o adr Z; ac permutando ratio B € 
ad ӨР minor erit ratione AT ad rz. Sed BO ей ad © P ut 


KZ ad ZO; quare ratio KZ ad Z О minor erit ratione A " ad 
5; 


> 
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T =; ac permutando ratio KZ ag AT minor erit ratione L О ad 
га. Recla igitur НВ aufert rationem К Z ad T A minorem 
quavis ratione, à reta qualibet per н 1044, abfcifsà. 
Componetur autem problema ad hunc modum. | Manenti- 
bus deícriptis, fit recta © A media proportionalis inter E 6, 
Өг, ac juncta НА producatur ad B. Recta HKB auferet ra- 
tionem KZ adr A, minorem qualibet ratione, à rectis per Н 
ductis, totique re&x ГА occurrentibus, abícindendà. Jam fi 
ratio ad componendum propofita equalis fuerit rationi K Z 
ad ГА, fola recta HK B fatisfacit problemati: Ac fi minor 
fuerit ей, non conflruetur. Si vero ratio major fuerit ед, 
conítat ex praemiílis problema componi poffe duobus modis, 
ab utraque parte те е HK; abíciílis ex utráque E A, AT feg- 
mentis, Elto autem ratio data ficut Рай N, qua major fit 
ratione KZad lA; & fiat ut ZH ad но ita P айп; unde 
P erit ad II ut KZ ad өв, Sed ratio P ad N major eft ra- 
tione KZ ad ГА, adeoque ex quo ratio П ad N major erit 
ratione ӨВ ad ГА. Ratio autem ӨВ ad ГА ratio minima 
efl, per Cafum fecundum Loci fexti; quare duci poffunt 
тебе апе ab utraque parte ipfius HB, ut recta HP quz au- 
ferat rationem РӨ ad rz xqualem rationi I1 ad N : ac ma- 
nifeftum eft re&am illam folvere problema. Eodemque modo 
demonílrabitur ream alteram tantundem præftare. Q. E. D. 
Caf. III. Ducatur jam, ad modum tertium, recta НАК, 
auferens rationem KZ ad ГА datam ; ас producatur еа ad 
punctum P. Quoniam ratio KZ ad РӨ datur,etiam ratio 
PO аё ГА data elt; ас proinde refa HP pofitione datur: 
refolvitur enim per Cafum 
tertium Loci fexti. Deter- 
minatur autem ad hunc mo- 
dum.  Manenübus deícri- 
pus, Jungatur H M quz pro- 
ducatur ad B; ac manife- 


ftum eft oportere rationem Pais 
ZM ad МГ minorem effe ға- N 
tione ad conftruendum pro- ES 
pofità, five ratione KZ ad нде 


T A. Jam datà quavis ratione P E 

majore quam ratio Z M ad Mr,componetur hujufmodi. Ma- 

nentibus defcriptis, fit ratio data, five ratio P ad N; major ra- 
tione 
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tone ZM ad MT; ac fiat ut ZM ad ӨВ ita P& П: & ex xquo 
conílabit rationem © В ad мг minorem effe ratione Tad N. 
Ducià igitur re&tà per punctum H, quz auferat ab ipfis РӨ, 
9T fegmenta, quz fint inter fe in ratione JI ad М; mani- 
feftum eft Шат recte. FM occurrere : quandoquidem recte 
puncto © propiores abfcindunt femper rationes minores 
quam quz auferuntur à remotioribus ab eodem. Si igitur 
re&a HP auferat rationem РӨ ad ГА «qualem rationi П 
ad N, clarum eft rectam Шат folvere problema. Q. E. D. 

Caf. IV. Ducatur jam, juxta Cafum quartum, recta HP ab- 
Ícindens rationem AZ ad BF datam. Quoniam ratio AZ az 
PO datur, ratio quoque PO ad ВГ data elt; adeoque recta 
HP pofitione datur : refolvitur enim eodem omnino modo 
cum pracedente. Sic autem determinatur. Maneant defcri- 
pta ac Jungatur HM quz : 
producatur ad B; ac mani- 
feftum eft componi pofle 
problema, fi ratio data mi- 
nor fuerit ratione Z M ad 
Mr. 

Componetur autem ad 
hunc modum. Sit ratio data 
ficut Pad N, qux minor fit 
ratione MZ ad Mr ; ac fiat ut ZH ad HO, /oc eff ZM ad 
Ө E, 7/a P ad П; & ex «quo demonftrabitur rationem © E ad 
гм majorem effe ratione П ad м. gitur fi jubeatur re- 
Фат ducere per punctum H, qua refecet ё rectis To, 6 E 
fegmenta habentia inter fe rationem II ad N ; clarum eft 
rectam illam ipfi M © occurfuram: quia jam demonftratum 
eft rectas puncto. © propiores auferre rationes minores ratio- 
nibus, quz auferuntur à remotioribus ab eodem. Dud igi- 
tur rectà НР, quz auferat rationem РӨ ad T B zqualem ra- 
tioni П ad N; patet ipfam НАР folvere problema. 

Caf. V. Ducatur jam, juxta Cafum quintum, reta АВ att- 
ferens rationem ZA ad rB datam. Quoniam ratio ZA ad 
OO data elt, atque etiam ratio ӨО ad rB; recta quoque 
HB pofitione datur. Refolvitur enim per Cafum quartum Loci 
fexu ; qui quidem cafus limites habet. Determinatur autem 
hunc in modum. Manentibus defcriptis, capiatur media pro 


portionalis inter rectas EO, ӨГ, ut recla ӨВ. Jing coa 
re 
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rela H B, auferet. Ша rationem © О ad БГ, majorem quavis 
ratione quam refecant recta: quzlibet alie рег Н duclz, toti- 
que M Z occurrentes: A 

unde patet rectam il- D 

lam HB abícindere AL 

etiam rationem ZA 

ad Br,majorem qua- 

vis alià; à rectà qua- 

libet ipfi Z A occut- m | 

rente, ablatà. Mu ۹| M| EE 

Componetur au- 
tem problema in hunc modum. Maneant jam defcripta, ac 
fiat recta ӨВ media proportionalis inter ipfas EG, ӨГ; ac 
jungatur Н В. Hxc recta НВ auferet. rationem ZA ad вг, 
majorem quacunque ratione, quam abícindere poteft alia 
quavis рег Н ducta, totique rect ZA occurrens. Manifeftum 
autem ей, ex jam demonílrats, duobus modis componi 
pofle problema, rectis fcilicet ab utráque parte iplius HB 
ducendis, ipfifque А Z, АА occurfüris. Q, E. D. 

LOCUS UNDECIMUS. 

Incidant jam rete due per punctum H ducle, ipfifque 
ZM, MT parallele, сига puncta data Z & Г, ad modum ipfa- 
rum НЕ, АН; jun&tifque punctis 2 & Н producatur recta H Z 
in directum. Cadet autem illa vel fuper ipfum pun&um Г, vel 
ultra, vel citra illud. Imprimis autem cadat fuper illud ; ac 
patet rectas duci pofle per punctum ‚н, fecundum quatuor 
diverfos modos. 

Caf. І. Ducatur re&ta AB, juxta Сайит primum, auferens 
rationem BZ ad ГА datam: & agatur per Н recta НЕ ipfi 
MZ parallela. Jam quoniam ratio BZ ad ГА datur, atque 
etiam ratio BZ àd T Ө data eft, qux nempe æqualis eft rati- 
oni ZH ad нг; ipfa quoqueratio ГӨ ad r A datur. Haben- 
tur autem rele duz pofitione datz, viz. AM,T N; ac in 
utràque earum fumitar commune pun&tum Г; & punctum 
datum Н eft intra angulum Mr N.  Ducenda eft igitur recta 
ВНА auferens datam rationem. GT ad T A, Refa autem AB 
pofitione datur per Cafum primum Loci tertii, qui determi- 
nationem habet. Oportet enim rationem componendam mi- 
norem effe ratione 22 ad Rr, Producatur recta ан ad к. 
2 Quo- 
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Quoniam vero ratio НЕ ad ЕГ major eft ratione ejufdem 
HEad EA; acHE ad ВАС ш er adr: igitur ratio H E 
ad Er major erit ratione ӨГ ad ГА. Sed HE «qualis eft 
ipfi гк; quare ratio TK ad Er major erit ratione ӨГ ad 
ГА, ac permutando ratio ГК ad ӨГ major erit ratione ЕГ 
adrA. Sedrkeítadr © ut AZ ad BZ. Quocirca ratio A Z 
ad B Z major erit ra- | 
tione ЕГ ad T A ; ac HA PER BE акс 
permutando ratio N Өй: 
AZ ad BT major e- í | 
Tit ratione. BZ ad OE A 
ГА. Ratio igitur B Z | -: 
ad ГА, nempe ratio 
data, minor elle de- MU E E M 
bet ratione AZad Er. | 

. Componetur autem problema ad hunc modum. Manen- 
tibus deícriptis, fit ratio data ficut Р ad N minor ratione 
AL ad Br: ac fiat ut TH ad HZ ita Ti ad P. Quoniam 
vero DH eft ad HZ utr K ad AZ, ac, ob EH ipfi T K æqualem, 
TK eft ad AZ ut RH ad AZ; erit igitur IM ad P ficut EH ad 
AZ. Sed ratio P ad N minor eft ratione AZ ad ЕГ; quare 
ех xquo ratio П ad N minor erit ratione HE ad ET. $i 
itaque fiat ut П ad N ita HE ad re&tam aliam, quz proinde 
major erit ipfa ET, ut EA; ac jungatur HA, qux producatur 
ad B; manifeftum eft re&am AHB folvere problema. Q.E.D. 

Caf. П. Ducatur jam recta ӨВ, juxta modum fecundum, 

auferens rationem ZB ad T © datam; ac producatur ea ad А. 
Quoniam ratio ZB ad AT | 


4 \ 
datur, data quoque eft ra- ——P Fir e 
tio AT ad ro ; ac proinde N Z 
recta AB pofitione datur; PET 
quia reducitur ad Cafum \ н/ 
K 


fecundum Loci tertii, qui 
limitem habet. Oportet e- 
nim rationem | conftruen- 
dam majorem elle ratione F 
AZad Er, Producatur re- 
Ca ^ н ad K. Cumque ratio. A 
HE ad Re; five AT ad r o, major eft ratione НЕ ad Er, hoc 
с ratione KF ad T E, erit permutando ratio AT ad ГК maior 
| ratione 


! 
ub c Apollonii. Pergæi 
ratione TO ad T E. Sed AT eftad гк ficut B Zad Z4; quare 
ratio BZ ad ZA major erit ratione F Ө 4Z TE, ac permutando 
erit ratio BZ ad ГӨ major ratione ZA ad ГЕ; Eft autem 
ratio B Z ad ГӨ ratio data; quare ratio Ша data major efle 
debet ratione Z A ad ET. 

Componetur autem: problema in hunc modum. Manen- 
tibus defcriptis, fit ratio data ficut P ad N, major. ratione 
ZA ad ET; ac liat ut HT ad HZ, five T Kad ZA, папай Р. 
"Cum autem ratio P ad N major efl ratione Z ad. ET, ex 
æquo erit ratio П ad N major ratione T К ad T E; hoc eft ra- 
tione EH ad ЕГ. Dantur jam pofitione recte dux, nempe 
ET, F A; ac fumitur in сайн utriufque punctum T ; ac 
‘ratio data major eft ratione EH ad ЕГ. Recta igitur dua, ita 
ut auferat rationem xqualem rationi TI ad N, occurret ipfi 
FE. Hoc autem fi praftet recta AB per Н ducta, manife- 
{tum eft ipfam A © B fatisfacere problemati. 

Caf. 111. Ducatur recta AH, juxta Cafum tertium, aufe- 
rens rationem A Z ad ГО datam. Producatur еа ad punctum 
B; ac дага ratione AZ ad ГВ, ratio quoque ГВ ad OT da- 
tur; adeoque recta AB pofitione datur, per demonflrata in 
Cafu tertio Loci тегш. Determinatio autem шап Йа elt: 
пат manentibus defcri- 2 
ptis, ratio. componenda ` | 
major efle debet ratione Iz 


ZM ad мг; quia ratio у [ i 

AZ ad OT evidenter ma- DN coe il | 

jor eft ratione Z M ad Mr і Н, ^ 
Sic autem compone- 1 Ё 

tur problema. lIrfdem web | 

pofitis , jungatur HM, bo ssl 


qua producatur ad К; ac r E. Q |“ 
fit ratio data ficut N ad N ri iN 
гт major ratione ZM ad = ' 

мг. Fiat ut ZH ad HT ita OTE | 

N ad ж. Cumque ZH eft ad нг ficut MZ ad ГК; ac ratio N 
ad п major eft ratione ZM ad MT : patet ex zquo rationem x 
ad п majorem effe ratione FK ad TM. Ducatur itaque récta 
А.В, qux auferat rationem ГВ ad. ОГ qualem rationi z ad 
үт, & recta illa occurret ipfi EM; quia rea propiores pun- 
Фо г abícindont femper rationes majores quam qua aufe- 
; runtur 


* 
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runtur à remotioribus ab eodem. Conftat igitur rectam 
BHOA folvere problema. 

Caf. ТУ. Ducatur jam recta AHB, juxta СаЃот quartum, 
auferens rationem О Z ad ГА datam. Quoniam ratio OZ ad 
гв data eft, ratio quoque FB ad АГ datur, adeoque recta 
A B pofitione datur. Oportet autem rationem ad componen, 
dum datam minorem PL MEE SEU 
efle ratione ZM ad 
MT, per jam demon- 


ftrata. B i Жы 
Sic autem compo- 

netur problema. Ма. > وچ‎ 

neant €— DE | M - 

fit ratio data ficut z = 

ad P, minor ratione 1. x nr m 

ZM ad мг. Jungatur НМ ac producatur ad К: dein fiat 

ut ZHad HT :a x айп. Eft autem ZH ad HT ut MZ ad 

KT ; ac ratio MZ ad Mr major eft ratione zad P; quare ex 

zquo conftat rationem кг ad n M majorem effe ratione П ad 

P. Ducatur igitur теба AH B, auferens rationem ГВ ad АГ. 

qualem rationi П ad Р: ac patet. rectam illam AB ipfi MA 

occurrere; quia recta propiores рип&о г abfcindunt femper 

rationes majores quam qux funt remotiores ab codem. Ma 

nifeftum autem eft rectam. A O2 folvere problema. 


LOCUS DUODECIMUS. 


Occurrat Jam ге а, per puncta 2 & H ducta, ipfi мг, 
ultra punctum г, ad modum recte ZH o : ас manifeftum 
E rectas duci pofle per punctum H juxta quinque Ca- 
üs. 

Caf. Y. Ducatur re&a нв, ad formam Cafus primi, aufe- 
rens rattonem KZ ad BF datam. Рег punctum Ө ducatur . 
теда ӨА ipfi MZ parallela. [am quia ratio ZK ad. 6 A, (que 
nempe zqualis eft rationi ZH ad нө) data eft; ratio quo- 
que ipfius ОА ad ВГ datar. Dantur autem pofitione recte 
dux ӨВ, ОА; ac in recta © A fumitur punctum Ө, in recta 
vero Өв fumitur pun&um г; & punctum datum H cft in- 
tra angulum АӨ M; геа autem parallela per н duécla , 
nempe HE, cadit citra punctum г. Ducenda eft igitur recta 


О 2 АБ 
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AB auferens rationem A © ad BT datam; quz quidem recta 
AB dabitur pofitione, juxta oftenfa in Cafu primo Loci 
Íexti. Conítat autem rationem componendam minorem 
effe debere. rati- 
one ZM ad MT; © 
ia rect i а s ME 
quia recta KZ ті- д 


nor eft quam ZM, ШЕ? | 
&rPmajorquam p? 


TM. е ё 
Sic autem сот- t 
ponetur. Mane- — UE ена. а Et 
© T^ E M| B 


ant defcripta, & 
` fit ratio data ficut N ad O minor ratione ZM ad MT. Jun- 
gatur MH qux producatur ad A, ac fiat ut ZH ad H 6, hoc 
eft ZM ad ^ oO, пам ad =; quare N eft ad = ficut. ZM ad 
© A- Sed ratio N ad О minor eft ratione ZM ad MT ; adeo- 
que ex æquo erit ratio Æ ad О minor ratione ^ 9 ad Mr. 
Invertendo autem ratio O ad = major erit ratione Mr ad 
Ө А. Iraque fifaciamus ut O ad Z ita МГ ad rectam aliam, 
minor erit illa quam өл. Efto autem illa recta © A, ac 
juncta HA producatur ad В. Manifeftum autem eft quod, 
fi velimus ducere per punctum н rectam reíecantem ё rectis 
OA, BT, (per Cafum primum Loci fexti Lib. І.) feg- 
menta quz fint inter fe in ratione z ad O ; recla illa occur- 
fura fit ipfi вм: quia rele propiores puncto г femper au- 
ferunt rationes majores quam rede remotiores ab eodem. 
Dudà igitur rectà AB auferente rationem АӨ ad ГВ æ- 
qualem rationi = ad О, clarum eft hanc rectam folvere pro- 
blema. 

Caf. II. Ducatur jam recta HB, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem Z B ad гк datam. Quoniam ratio ZB ad 
A O datur, data quoque eft ratio Ao ad ГК, unde recta AB 
pofitione datur, per eundem Cafum cum przcedente. Opor- 
tet autem rationem componendam majorem eíle ratione Z M 
ad Mr. Componetur problema, fi manentibus defcriptis, jun- 
gatur HM qux producatur ad Z, ac fiat omnino ut in præ- 
cedente Cafu. ‹ 

Caf. ПІ. Ducatur recta HB, juxta Cafum tertium, aufe- 
yens rationem ZB ad KT datam, ас producatur €a ad. pun- 
Elum А. Quoniam ratio ZB ad лө datur, atque etiam ratio 

ZB 
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ZB ad КГ datur, ratio quoque A © ad KT data erit: unde 
1ріа recta AB pofitione datur, рег refolutionem Cafus fe- 
cundi Loci fexti, qui quidem Рогат habet; “Determina? 
tur autem; hunc. in 
modum... Maneant 
defcripta, & capia- 
tur ӨК media pro- 
portionalis inter ip- 
fas € B, ӨГ; ac jun- 
Фа HK producatur 
ad A, Hzc recta HA 
auferet rationem OA 
ad r K minorem qua- 
vis ratione, à rectà 
qualibet ана per н 
апа, totique rect 
ET occurrente , abícifsà, Patet etiam rectam BK abfcindere 
rationem Z B ad KF, minorem quavis alià à rectis ipfi ЕГ oc- 
currentibus auferendá, Juxta praícriptum autem horum li- 
mitum componendum elt problema : quod quidem fiet duo- 
bus modis, ab utráque fcilicet. parte rete BK, refectis feg- 
mentis ex utrifque E K, KT. 

Caf. ТҮ. Ducatur jam recta AB, ad modum quartum, ab- 
Ícindens rationem Z B ad кг datam. Ducatur recta per pun- 
Cum e ipfi MZ parallela, ac ratio ZB ad © A data erit: ob 
datam autem rationem ZB ad KT, data quogue eff ratio © A 
ad KT, adeoque recta АВ pofitione datur, per regulas Cafus 


tertii Loci Б 
fexti,qui non J : 

habet deter- T 

minationem. To Lu ^ 
^ A Г 
Compofitio HH | 


vero manife- 
fta eft ex jam 
defcripus. = 
Caf. V. Du- 
catur, fecun- 
dum modum 
quintum, recta A B auferens rationem BZ ad AT datam. Quo- 


niam vero ratio BZ ad OK datur, ratio quoque ӨК خن ي‎ 
ata 
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data ей ; atque ipfa recta А В pofitione datur; juxta præ- 
cepta Cafus quarti Loci fexti, qui quidem limites habet. De- 
terminatur autem hujufmodi. Manentibus defcriptis, capiatur 
© A media proportionalis inter ӨЕ, ӨГ ac jungatur HA. Нес 
recta НА auferet rationem ӨК ad r A, majorem quavis га: 
tione, à qualibet reta per Н du&tà, totique ГА occurrente, 
ablatà. Unde etiam recla AB auferet rationem BZ ad АГ, 
majorem omni ratione, à ге84 quavis per H duta, totique 
rete Г = occurrente, refecandá. lifdem autem manentibus, 
Compofitio problematis evidens eft ; quodque fieri poffit du- 


obus modis, ab utraque fcilicet parte ipfius A В, reis utrique 
в ©, AZ occurrentibus. 


LOCUS DECIMUS TERTIUS. 


Cadat jam recta, per puncta H, Z ducta. & producta, citra 
punctum Г, ut е2. Manifeítum autem eft rectas. duci pofle 
per punctum H, qux occurrant rectis datis juxta quinque 
diverfos modos five Cafus. 

Caf. Y. 1I. HI. Ducantur autem rete A В, ad modum Ca- 
fuum primi, & fecundi, & tertii,quz auferant rationes Z B ad 
TA datas Agatur per punctum Ө, ipfi MZ parallela, recta 
өк. Јат quoniam rationes BZ ad ГА dantur, atque etiam 
ratio BZ ad © K data eft, dabuntur quoque rationes Өк ad 


T A. Dantur autem pofitione recte dux © K, A M; ac in re&ta 
OK fumitur pun&um Ө, in ipfa vero AM pundumr. Pun- 
étum autem Бад H eft intra angulum КӨМ, Daucendx 
funt igitur rede qux auferant rationes КӨ ad rA € 
E ntur 
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Dantur autem pofitione тебе А В refpe&ivé, nempe in primo 


Cafu per Cafum primum Loci quarti ; in cafu fecundo, per fe- · 


cundum ejuídem ; ac in tertio per tertium. Neque habent li- 
mites, Compofitio autem manifefla eft ex јап defcriptis. 
Caf. ТҮ. Ducatur reéta н B, juxta. Cafum quartum, aufe- 
rens rationem ZP. ad TK datam. Producatur ipfa НВ ad A. 
Cumque ZB eft ad © A in ratione д214, ratio quoque © A ad 
KT data crit, adeoque reta AB pofitione datur, per Loci 
quarti Cafum quar- 


5 СТ. 
tum. Conftat autem pL рч 


rationem compo- \ 
nendam majorem ^ 
elle debere ratione 
ZM ad Mr. 
Componetur au- 
tem problema in 
huncmodum. Ma- | — 
nentibusdefcriptis, ^ ^ Ө | K 
proponatur ratio X | 
ad P major ratione 
ZM ad Mr. Jungatur НМ quz producatur ad A, ac fiat ut 
ZH ad HO ita Zad о: & ex aquo patebit rationem A e ad 
TM minorem efle ratione Oad P — Duclà igitur rectà АВ 
per punctum Н, quz auferat rationem A Ө ad T К æqualem ra- 
tioni O ad P, occurret Ша песећагіо ree ӨМ; quia reta 
propiores puncto Ө, у 1/4 © M fumpta, femper auferunt ra- 
tiones majores quam à rectis remotioribus abícifse. Conftat 
itaque ex prius oflenfis rectam A B folvere problema. 


Caf. V. Ducatur jam re&la A В, ad modum quintum, aufe- 
rens rationem 


ZK ad гв da- 
tam. Ра rati- 
one Z K ad A 6, 
dabiturquoque 
ratio AO ad BT, 
adeoque recta 
A B pofitione 
datur, eodem 7 
modo quo re- А 
folvimus Cafum quartum. Oportet autem rationem compo- 

г 5 nendam 


> 
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nendam minorem efle ratione ZM ad: Mr, зше patet per de- 
monítrata in fuperiori Cafu, , Compofitio autem manifefta cft 
ex pramillis, ; 


LOCUS DECIMUS QUARTUS. 


. incidant jam rectx duz, ipfis r M, M Z parallele, ita ut 
earum altera H E fuerit citra pun&tum T ; altera vero H A ul 
tra punctum Z : ac manifeftum eft restas рег puntum Н du- 
Gas difponi pofle juxta quinque modos. 

Caf. І. Ducatur recta A B, fecundum Саќат primum, aufe- 
rens rationem Z B ad AT datam. juncta HZ. producatur ad 
ө, & per punctum © ducatur recta ©К ipfi MB parallela, 
rectxque A B in pun&to К occurrens. Quoniam ratio 7 В ad 
© K datur, ratio etiam © K ad T A data eft. Dantur autem por 
fitione re&te due АЎ, ӨК; in quarum alterà 6 K fumitur 
punctum Ө, in altera vero АӨ punctum Г; ac datum pun- 
cum H eft intra angulum АОК: recla vero H E per H ducla 
ipfi AO parallela 
cadit citra pun- 
&um T.Ducenda 
eft, igitur recta. | 
AK abfcindens А 
тапопет Ө K ad | 
AT datam. Hxc 
reda AK pofitis „р 
one datur per © M B3 E A 
Саит primum Loci рии Lib. І. qui non habet limites. 
"^^ Componstur autem hujufmodi, problema... Maneant. de- 
Ícriptá, ac fit ratio propofita ficut. N ad О. Еа uy ZH ad 
нө ita Май Z ; ac ducatur recta АНК, juxta. Сайит pri- 
mum Loci fepzzzz;, quz auferat rationem К © ad T &ixqualem 
rationi X ad О; ac manifeltum е rectam АК folvere 
problema. ž 

Caf. П. Ducatur jam recta AB, juxta Calum- fecundum, 
auferens rationem ZB ad AT datam. Producatur ipfa. A B ad 
к: cumque ratio ZB ad © к data eíl, ratio etiam o K ad ГА 
datur, adeoque recta AH К pofitione datur, per. Cafum fe- 
cundum Loci feptimi.  Limitem autem habet, & ad hunc 
modum determinatur. Capiatur recta © A media proportio- 
nalis inter ipfas OT, ӨЕ; ас junguur НА qug prier 

а 


E 
=i 1 i : 
Ki ~ is ло нан o Do ppp a 
ка 
= 
H 


RM 


p Í 
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ad K. Dico re&am AK auferre rationem ӨК ad AT, mi- 
norem qua- gi 
vis ratione, 
à rectà qua- 
cunque per 
н аиа, to- 
tique ET oc- 
currente,ab 
fcifsà. Hinc 
patet quo 
райо com- 
poni ро е : 
problema, & quod fiat conftructio duobus modis, ab utráque 
parte ipfius A К, re&tis fcilicet ipfis Г A, A E occurrentibus. 
Caf. ПІ. Ducatur recta H в, juxta Сайит tertium, auferens 
rationem Z B ad T A datam : ac producatur ea ad pun&um K. 
Quoniam ratio ZB ad К © datur, ratio etiam K © ad ГА da- 
tur, adeoque recta HK pofitione datur, per Cafum tertium 
Loci /eptimi. Con- 
fat autem rationem 
componendammajo- 
rem effe debere rati- 
one ZMad MT. ` 
Componetur autem (^ 
problema hujufmo- 
di. Maneant defcri- 
pta, & fit ratio data 
ficut N- ad O major 
ratione ZM ad Mr. 
Juncta H M produca- 
tür ad A, acfiat ut E د‎ epp diee 
ZH ad HO ita м ad i 
4; & patet ex «quo quod ratio лө ad T M minor erit ra 
tione Z ad О: quare duclà re&tà нк auferente rationem ке 
adir A xqualem rationi 4 ad О, occurret illa rect: EM пе- 


ceflario. Etenim гей propiores puncto © auferunt femper 


rationes zz/z0res quam quz abfcinduntur à rectis remotiori- 
bus ab eodem ; adeoque recta нк folvit problema. | 
Caf: ТУ. Ducatur jam recta Н b, ad modum quartum, aufe- 


rens fationem AZ ad Br datam, & producatur ea ad pun- 
R étum к. 
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Фоат K. Quoniam ratio AZ ай K © datur, data etiam efl ra- 
tio KO ad ВГ; recta igitur НК pofitione datur, рег folutio- 
nem Cafus præce- "ZH 
dentis. Oportet au- : 
tem rationem com- 
ponendam minorem 
efle ratione Z M ad 
мг. Componetur 
autem problema hu- 
jufmodi: maneant 
quz prius, & fit ra- 
uo data ficut N ad 
O minor ratione ZM ^ 
ãd Mr. Junge H M quz producatur ad A, ac fiat omnino ut 
in Cafu proxime precedente. 

Caf. V. Ducatur denique recta НВ, juxta Cafum quintum, 
auferens rationem A Z ad BF datam. Quoniam гапо ZA ad 
ET datur, atque etiam ratio Z A ad © К data eft, igitur ratio 
quoque ӨК ad Br datur: unde re&a нв pofitione datur , 
per Cafum quartum Loci /eptimi, qui quidem determinatus 
eft. Limitatur autem in hunc modum. Manentibus defcri- 
ptis, capiatur recta 
© B media propor- 
tionalis inter ipfas 
OT,9 B, ac junga- 
tur HB. Hac recta 
HB auferet ratio- 
nem © Kad BT ma- 
jorem quavis rati- 
one à rectis per H 
ductis, totique rect в Ө occurrentibus, abícifià ; adeoque ex 
premiffis conftat ref&tam eandem ZB auferre rationem Z А ай. 
Br majorem quam геа. quavis alia per Н ducta, ipfiqueZ 4 
occurrens. Quod fi componendum fit problema, manifeftum 
eft бегі pofle duobus modis, ab utraque parte rede HB; 
fumptis nempe fegmentis ab utrifque ZA.A А. Hxc autem 
omnia facile coníequuntur ex nuper. demonftratis. 


ANAKE- 
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Occurrant rectis duabus po/izione datis АВ, AT ree du 
parallelz H M, H A extra puncta data E & Z: ac patet rectas 
per H duclas difponi polle juxta quinque Cafus. Auferant 
autem rectz © K, juxta formas primam & fecundam, rationes 
KZ ad Eo zquales rationibus datis. Junctis punctis Н, Z, pro- 
ducatur recta H Z ad N; ac per punctum N ducatur recta Nz 
ipfi AB parallela. Producantur etiam rectz ӨК ad ft, Quo- 
niam autem utraque NH, ZH datur magnitudine, earundem 
etiam ratio data eft. Sed NH eft ad ZH ut NTI ad K Z, adeo- 
que ratio NII ad KZ datur: cumque ratio KZ ad ЕӨ data 
eft, ipfa quoque ratio NIT ad Eo datur. Дат dantur pofi- 
попе recte dux T N,N £; ac fumitur in recta ГМ punctum 
B, in rela vero МХ pun&tum N; datum autem punctum H 
eft intra angulum TN >; ac re&ta per H ducta ipli A B paral- 
lela non tranfit per punctum. E: ducenda eft igitur recta 
© HK П auferens rationem МП ad O E zqualem rationi data. 
Ac manifefta eft folutio. Cafus autem primus abfque limiti- 


bus eft; fecundus vero nonitem. Determinatar autem Calls . 


| 
> BJ ф Y | 
п 1 
PM ule mec 
п 


NS M (*«x 6. E er 
fecundus, capiendo mediam proportionalem inter ipfas NM, 
NE,ut recta М Ө; ac jungendo rectam но, quz producatur 
ad п. Ratio enim NTI ad E 6, in rectis МЕ, EM, erit ratio 
minima. Dico quoque rationem KZ ad E Ө, in reis A B, E M, 
effe rationem minimam, Educatur enim ё puncto Н recta alia 
ZHP, Jam quoniam ratio МП ad E minor eft ratione МР 
ad EZ, permutando erit ratio МП ad NP minor ratione EG 
ad Ez. Sed N ri etad NP ut ZK ad zo; quare ratio KZ ad 
| Ra 2Q 
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ZO minor erit ratione EO ad Ez; unde permutando ratio 
KZ ad EO minor erit ratione ZO ad Eã. Ratio igitur KZ 
ad EO minima eft in rectis A B, E M. 

Componetur autem hunc in modum.  Manentibus defcri- 
ptis, fit ratio data ficut Фай X. Hzc ratio vel zqualis erit 
rationi К Z ad EO, vel minor erit eå, vel major. Si vero ra- 
tio Ф ad X «qualis fuerit rationi KZ ad ЕӨ fola recta HII 
folvet problema. Si minor fuerit eå, problema impoffibile eft. 
Quod fi major fuerit ed, tum conftrui poteft duobus modis. 
Ponatur jam rationem Ф ad X majorem efle ratione KZ ad 
EO. Fiatut ZH ad HN ita Ф ad ¥, ac ratio ай х major 
erit ratione МП ad BO; adeoque poffibile erit ducere per 
punctum H теат abfcindentem. rationem ¥ ad X, idque 
duobus modis, ab utraque parte ipfius НП. Ducantur igitur 
fete tales ZHP, THE: dico utramque rectam fatsfacere pro- 
blemati. Quoniam enim HZ eft ad HN ficut ZT ad N Z, at- 
que etiam ut Ф ad ¥; erit quoque ZT ad NZ ficut Ф ad ¥. 
Sed NZ eft ad ET ficut ¥ ad X, adeoque ex æquo erit ZT 
ad ET ficut? ad X. Recta igitur THZT fatisfacit proble- 
mati. Ae pari argumento recta altera ЕНОР tantundem 
pref. : 

Auferat jam recta Н © K, juxta Cafus tertium & quartum, 
rationes K Z ad E © xquales rationibus datis. Juss H Z pro- 
ducatur ad N, & per punctum N ducatur recta N П, ipfi AE 
parallela: prolongetur etiam HK © ad п. Quoniam vero 
utraque recta NH, HZ datur magnitudine, ratio earundem 
datur: cum HN eit ad HZ ut IN ad KZ, ratio etiam TIN 
ad KZ datur. Ob datam autem rationem KZ ad EO, ratio 
quoque NTI ad E © datur. Dantur igitur pofitione dux recte 
in eodem plano, nempe ГМ, АП; ac in recta TN fumitur 
punctum E,in ipfa vero ANTI punctum N ; punctum autem 
datum Н, eft intra angulum T А; ac тейа quz per H duci- 
tur ipfi МП parallela cadit citra punctum Е. Daucenda elt 
*iaque recta HOT per punctum Н, auferens rationem N П ad 
£O zxqualem rationi date. Manifeftum eft autem quod, in 
Cafü tertio, ratio KZ ad Zz major eft ratione ӨЕ ad Ez; 
quodque, in Cafu quarto, ratio Ща minor eft ей.  Permu- 
tando autem, ratio KZ ad e E, in Cafu tertio, major erit ra- 
tione Zz ad Ez ; ut in Cafu quarto, minor erit eå. Sed ra- 
tio KZ ad ЕӨ xqualis eft rationi datz ; adeoque oportet. ra- 

tionem 
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tionem datam majorem effe, in tertio Cafu; minorem vero 
1n quarto, ratione Zx ad ЕЕ. 


سے 


Yi 

Componetur autem problema hujufmodi. Maneant defcri- 
pta, ac jungatur HZ, qua producatur ad P. ЕЙо ratio data 
ficut ® ad X, in tertio Cafu major; in quarto minor ratione 
ZZzadzE. Fiatut HZ ad HN ita 9 ad ¥: acratio ¥ ad X 
in Cafu tertio, major erit ratione PN ad ZE; at in Cafu 
quarto minor erit ей. Quocirca recta H E P auferet rationem 
1n Cafu tertio, minimam ; ut in quarto, maximam. Si itaque 
jubeatur ducere per punctum H rectam auferentem ratio- 
nem Y ad X; vel erit recta fic ducla, juxta modum ter- 
tium, occurrens ipfi EZ; vel juxta modum quartum, ca- 
dens ab altera parte puncti =. Рой autem re&tà HI au- 
ferente rationem МП ad Eo æqualem rationi ¥ ad X, ratio 
KZ ad EG æqualis erit rationi Ф ad X: adeoque recta Ша 
H II fatisfacit problemati. 

Auferat autem recta HK 6, Juxta modum quintum, ratio- 
nem KZ ad E o zqualem rationi date. Jungatur Н Z ac pro- 
ducatur ea ad N, Рег № agatur recta OP ipli AB parallela. 
Jam quoniam utraque recta HN, HZ magnitudine datur, ra- 
tio etiam N Had HZ datur. Sed NH eftad Hz ut мп ad 
KZ. Ob datam itaque rationem KZ ad E 9, ratio TIN ad EG 
data erit. Јат funt in eodem plano rectz dug pofitione 
date, nempe EN, OP; ac fumitur in recta ЕМ punctum E, 
ac in ipsà ОР punctum №; pun&tum autem datum H eft in- 
tra angulum E NP; refa vero per Н ducta ipfi A B parallela 


cadit citra punctum E. Ducenda eft igitur recta © HIT per 
punctum 
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punctum Н, quæ auferat rationem FIN ad EO zqualem ra- 
tioni date, per ea qux demonítrantur in præmiffis. Deter- 
minatur autem faciendo МӨ mediam proportionalem inter 
ipfas MN, N E, ac jungendo rectam Н © auferentem А rectis 
O P, EN fegmenta IN, EO habentia inter fe rationem maxi- 
mam. Dico eandem rectam auferre à rectis AB, EN ratio- 
nem KZ ad EO maximam. — Jungatur enim recta аһан A, ac 
ratio IN ad E 6 major erit ratione = Май E A. Permutando 
autem ratio IN ad E N major erit ratione EO ad ЕЛ. Sed 
пм eflad = м ficut KZ ad ZT ; adeoque ratio KZ ad ZT 
major eft ratione E © ad EA: unde permutando, ratio KZ ad 
OB major erit ratione ZT ad EA. Quapropter euam in 
rectis AB, EN ratio KZ ad E9 maxima eft. 


Componetur autem problema ad hunc modum. Manenti- 
bus defcriptis, fit ratio data ficut Ф ad X, qux vel zqualis 
erit rationi KZ ad E 6, vel major erit ед, vel minor. Si equa- 
lis fuerit ei, fola recta НӨ folvet problema. Si vero major 
fuerit ed, problema impoílibile eft. Quod fi minor fuerit, 
componetur duobus modis. Sit enim ratio Ф ad X or ra- 
tione KIZ ad EO ; ac fiat ut HZ ad HN ita 9 ad ¥; ac ma- 
nifeftum eff rationem Y ad X minorem effe.ratione IN ad 
EG. Ratio autem IN ad GE eft ratio maxima, adeoque 
рое erit ducere per punctum Н rectam auferentem ra- 
tionem *r ad X, idque duobus modis, ab utráque parte ipfius 
нө. Ductis autem re&is H A, HF, gue auferant rationes æ- 
quales rationi ad X, dico ipfas folvere problema. Etenim 
ZH eff ad UN, bocefl ZT ad EN, ut ® ad ¥ ; aC EN ef ad 
E A ficut ¥ ad X; adeoque ex «quo erit LT ad E ^ ut & ad X. 
Reta itaque H A folvit problema ; & pari modo probabitur 
ream Hz idem praílare. | 

j SCHOLION. 


De Secioue rationis Lib. II. — i3; 


SCHOLION. 


Ex número Locorum @ Cafüum, uzrizue fibro à Pappo af- 
Jügnatoyfatis [uperque liquet genuinum hoc effe Apollonii opus: 
quod dicet, ex Verfitone, utpote Arabica mendo[A, traduéum, 
plurime à nativá elegantia difcedere. exiflmetur ; Literatis 
omuibus, præfertim Geometris, non ingratum effe confido, Ne 
tanta Сајиит multitudine Lectoris animus zurbaretur, non 
abs re fore arbitror, rem totam ob oculos ponere ; defcrzptogue | 
Loco guem tangunt refe omnes datam rationem à datis 
rectis abftindentes, punti н fitum in fingulis expendere. 
Sint rele due AB, ДЕ pofitione date, [efe interfecantes 
in punto М; ac in AB Jumatur ринит Г, in A В vero pun- 
Фит Z: deftribere oportet: Curvas illas quas tangant rete 
omnes, auferentes à retis datis fegmenta puntis T, Z adja- 
centia, gue fint in ratione datá; puta ut m ad п. Fiat ut m 
ad n ifa Y M ad ream aliam, utrinque à puncto Z in reta 
A E collccaudam, ut Т O,LK, Et in eadem ratione m ad n capi- 
atur ad LM reca, equalis ipfi TA vel Y N, utriugue à рип- 
RoT in rea AB. ponenda. Quoniam vero ME efl ad QL [fue 


BO 
ZK ut m ad n , atque etiam T ^ ve]T N ef ad LM in eadem 
ratione ; erit componendo MA ай ӨМ, ас dividendo MN ad 
MK 20 cadem ratione, five ut m ad n. Quinetiam fi aufe- 
ratur. ab ipf à EM reca aliqua ut ГР, ac Jamul addatur 2% 
LM reca 10, que fuerit ad VP ficut n ad тї; dividendo 
MP erit ad ӨО in eadem ratione ac m айт; ас 91040, f£ 


augeatur теда Y M. ac титиаѓир ipfa LM ; componendo erunt 
3 etiam 
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etiam fegmenta in eadem ratione. Ac facili negotio idem in 
rectis T M, ZK demonflrabitur. Finc fi loco Parabolarum con- 
jugatarum, quas т Scbolto ad finem Lib. Г. adhibuimus, de- 
fcribantur Parabole due, quarum altera contingat rectas АВ, 
AB in puntis NO; altera vero in puntis К ac N : patebit, 
per ibidem demonflrata, reas omues Parabolam А TIO Т con- 
zingentes ab[cindere ёте MA, OE; uti фу è reftis M B, © А, 
rationes equales rationi m ad n. T angeutes vero omnes alte- 
rius Parabole EXN Ж auferent d recfis MA,K A; ac ab ipfis 
MB, KE, eafdem rationes m ad п. Quoniam vero ГМ e үч ad 
LO ac ZK ficut m ad п; componendo aut dividendo, pro ge- 
nio Cafüs, fegrmenta omnia à 7 angeutibus. prioris Parabole ё 
relis T ^, LE; vel ex ipfis TB, ZA абса: aut à Tangenti- 
bus poflerioris, ex ipfis Y A, LA, vel T B, ZE ablata, erunt ги ea- 
dem ratione. Patet etiam ream LY E, punta data Y, con- 
necfeutem, contingere utramque Parabolam, puta in guuczis 
Пф E ; quia reta bec aufert rationem MT ad LO vel LK æ- 
qualem ratioui m ad n. 

^ DDantur igitur tres Tangentes utrique Parabole communes, 
ac in earum altera. puncta сотай йз utriufque Curve, ut Ө 
@ Е: unde levi opere Locus five Curve ipfe defcribi poffunt, 
per ea qua ad finem Scbolit predicti precepimus. Datis au- 
zem Сигиз illis, manifeftum. efl, fi reperiatur punctum da- 
tum H in ipfis puntis coutac?uum П фу Z, unico tantum 
modo componi poffe problema : fi fuerit puntum. Н intra am- 
bitum alterutrius P'arabole,vel fi tangat 1pfam retam LT Z 
productam, non nifi duas Tangentes duci poffe adeoque duo- 
bus tantum modis componi problema. Si vero punctum H tan- 
gat ipfas Parabolas, tribus modis efjicietur Couflruczio. Quod 
Ji ponatur puntum datum H extra Curvas, uec in retta 1105 
ubicunque fuerit, quatuor 7 angeutes duci poffunt, ad utram- 
que Parabolam bine, unde etiam juxta quatuor modos com- 
ponendum eft problema. 

Obfervamdam tamen efl quod, fi ratio m ad n miner fu- 
erit ratione TM ad LM, ринит К cadet ad eajdem partes: 
сит рано 15 ac Parabola altera. = NK non in angulo 
AMA, fed. ip angulo ЕМВ, defcribenda erit. At fi ratio 
auferenda equalis. fuerit rationi Y M ad. ® М, coigcidente 
punéto К cum punto M, теа HM fatisfaciet problemati; 
atque etiam veia alta, ipft T 2 parallela, per punctum Н Dr 

Er. 
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Hinc manuducimur ad айат @ à conftru£tione Apollonii di: 
verfilfmnam problematis effeé?ionem, uec minus facilem. Nam 
Jû loco puntti 7. тте А Е fumantur punta © @у К, equaliter 
4 L utringue diflantia; ac loco punézi Г in reta АВ f[umatur 
puntum concur [hs M: ubicung; fuerit puntum datum Byma- 
nifeftum eff refolvi poffe Meri per Cajus quofdam quatuor 


Locorum ultimorum Libri primi. Nec ulteriori expácatione 
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opus efl, utpote in re [atis evidente ; cum fcilicet fegmenta 
omnia in reis pofitiene datis, punis Ө, М adjacentia, fint 
in edem ratione cum fegmentis ab eddem теёўа аус, 
ac punctis Г, Z adjacentibus ; бос eff, im ratione T M ad ŁO vel 
LK. Exempli gratiá, duca recta quávis P O auferente. à 
pofttioue datis AB, AE feementa MP @ ӨО, pundis M dy 
Ө adjaceutia, que fint in ratione datá five ut TM ad ZO, 
Dico eandem rectam Р О abftindere etiam fegmenta Y P ad 
LO, puntis T,Z adjaceutia, eandem rationem inter fe ha- 
bentia quam babet T M ad LO. Etenim fi Y M fit ad ze 
Jicut. m ad. n, ас fiat etiam MP ad ӨО in eadem ratione 
aat (per Cafus 114% 7c; quarti vel feptimà Lib. 1.) 
erit etiam dividendo, Y M—9M P, five T P, ad Z Ө—© О, boc eft 
ad LO, ut mad n: теа igitur P O [atisfacit problemati. 
Per totum autem Librum fecundum fere, duplici Compo- 
Jfitione effici poteft propofitum, etiam juxta methodum Apol- 
lonii, Zarset/i boc reticeat ; indifferenter enim duci potefi 
reca parallela. per рип?ит н ad анс vel illam- ё тебиз 


duabus pofitione dalis: adeo ut pro diverfitate fitas pan- 
و‎ aris 
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Borum Y @ Z, ad alia Loca altofque Cafus idem problema 
plerumque referri poffit : quod quidem innuife fufficit. 
Quinetiam. Cafus Loci fecundi Lib. П. ad modum Loci 
оййачі @ пот, paulo fimplicius (ut videtur) C refolvuntur 
@ aeterminantur. 

Фото Capitula hujus Libri rives five Loca її {їр Apol- 
lonius, feu/u omnino Geometrico, ad indigitaudum Locum five 
Jitum punéziW in fingulis derum, тејреѓїи trianguli LY M, 
in plano infinito ctrcumjecfo. Loca autem bec Junt genere 
aiverfiffima: nam Locus primus, quartus, quintus. фу deci- 
mus occupant [patia fummo modo infinita, ac totum planum 
complentia, fi adjeceris Locum tertium dy decimum quartum 
inter paralelas intercepta, ac quoad unam tantum dimen- 
fionem infinita. Locus Decimus-tertius occupat folum tri- 
angulum ZT M; eidemque æguale [patium duodecimus. Se- 
cundus, fextus, б» nonus puntum H in reis infinitis collo- 
cant ; ut otavus Ёр undecimus in finitis. Denique Locus 
Septimus non nifi unicum puntum efl, in concurfu ‘fcilicet 
duarum ve£tarum ipfis TM, MZ parallelarum, per puuéza T 
d» 2 duarum. 


APOL. 
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De Seclione Spati, 
SIVE 


ПЕРІ XOPIOY AIIOTOMH2, 
LIBER PRIOR RESTITUTUS. 
О О АМАМ fuerit Analylis Veterum, ё fpecimine 


librorum przcedentium abunde conítat. Lectoribus 

autem nonnullis nimius fortaffe videatur auctor no- 

fter, dum in tot Cafus diverfos problema de Sectione Rauonis 
diftribui voluit; fingulorum Refolutionem ac Compofitionem 
fufe docens. Veniam tamen indulgebit, qui animadverterit 
hos libros à Pappo immediate poft Euclidis Data defcribi, 
quafi Analyfeos ftudiofis apprime neceffarios, ac іп exem- 
plum plani problematis per omnes cafus pleniflime foluti 
defignatos: пес tam Mathematicorum peritis fcriptos, quam 
in gratiam eorum qui velint évexeuGdvem čv pgapudis Фоа сре- 
тхо), ut ait Pappus. Agnità autem hujus Analyfeos præ- 
ftantia, Apolonit opus de Sectione Spatii five rectanguli, 
jam olim deperditum, reftaurare aggrellus fum; nec irrito 
conamine. Manifeftum enim eft ex defcriptione Pappi, hos 
libros eodem omnino fubdivifionis ordine, quoad Loca & 
Са/йз, diftributos fuiffe, Exactà autem refolutione com- 
peri problemata duo «#1 aiye Xmmus, @ dei wele rrp 
conjuncliffima ac quafi germana efíe; levique facta mutati- 
one per omnia quafi coincidere. Quocirca folutionem ejus < 
fubjungere vifum eft, inventam ac demonítratam ad exem- 
plum præcedentium ; nec multum, ut opinor,ab ipfius Apoo- 
nii opere (fi unquam lucem viderit) difcrepaturam: nifi quod 
in gratiam Le&orum, quibus brevitas magis cordi eft, in 
compendium, quantum fieri licuit, redacta fit, Hoc autem 
S2 magna 


түү Уу 
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magna ex parte fit, obfervatis in omni Cafu, ad рип@а cor- 
refpondentia defignanda, iifdem notis Alphabeticis. 


PROPOSITIO GENERALIS. 


Sint duz recte infinite in eodem plano pofitione 
date, ut AB, AE; vel parallelz inter fe, vel oc- 
currentes invicem in puncto M. Sumatur autem 
in rectà Ав punctum г, in ipsà vero A E punctum 
2. Ducenda eft recta, per punctum quodvis da- 
tum н, поп contingens pofitione datas, qua ап- _ 
ferat ab ipfis fegmenta TK, Z A, rectangulum dato 
(quod femper z appellare licet)equale.continentia, 


Sint autem imprimis rele dux pofitione date invicem 
parallelz ; ac punctum datum Н cadet neceffario vel intra 
vel extra parallelas datas. 


LOCUS PRIMUS. 


Cadat primo punctum Н extra parallelas datas : ac mani- 
feftum eft problema effici poffe juxta tres modos, fcgmentis 
Ícilicet ab ipfis ГВ, ZE , vel ab ipfis TB, Z A, vel denique ab 
ipfis AT, ZA auferendis. 

In unoquoque horum Cafuum eadem plane eft Analyfis,ea- 
demque Compofitio. Ponatur itaque in quolibet cafu rectam 
HK A abfcindere fegmenta ГК, ZA rectangulum xquale rect- 
angulo dato 2 comprehendentia. | Junclis punctis datis н, Г, 
recta HT data erit pofitione, qua producatur ad occuríum 
cum pofitione datà A E; adeoque punctum occurfus N datur, 
j3pfaque recta NZ: ob data autem tria puncta H,T,N ratio 
iplius HT ad HN data erit. Verum ratio ГК ad N A eadem 
eft ac ratio HT ad HN; quare ratio Г К ad N A etiam data elt : 
unde & гапо re&tanguli ГК in ZA ad rectangulum N A in 
Z^ datur. Sed rectangulum ГК in ZA datum eft; quare 
rectangulum Z Ain N A quoque datur, applicandum ad rectam 
datam М Z, excedens quadrato in cafu primo ac tertio, vel 
deficiens quadrato in fecundo; unde ( рег 58"" & soum 
Datorum Euclidis ) dantur pun&la applicationis A ; iique 
datis, recte etiam HK A dantur pofitione. i 

c 


pP 27 


у 
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Ac manifeftum eft cafus primum & tertium nullis limiti- 
bus obnoxios effe, fed reas remotiores à punctis datis T, Z 
femper auferre Spatia majora, quam qux iifdem propiores 
funt. Patet quoque rectam ZA, in primo Cafu, femper æ- 
quari ipfi N A in tertio. Secundus autem cafus determinatur, 
quia rectangulum N A in AZ, quod fit ad rectangulum x ut 


H маан Гар. 
А Аз Az 5 AI 
plictdliadi ef i с e 8290: 


ad rectam N 2 У 

deficiens qua- 

drato. Appli- / 

catio autem 

ifta fieri ne- ^ QA R 


quit quoties ; KNIT ГЕ 
rectangulum 
illud majus fu- 
erit quadrato А 
dimidii ipfius NZ. Fiet autem modo fingulari, fi punctum 
^ reperiatur. in medio ipfius NZ; adeoque rectangulum 
maximum, juxta hunc cafum auferendum, erit ad quadratum 
dimidii ipfius NZ, ficut T Kad N A five ut HT ad HN. Hoc 
11 majus fuerit fpatium datum, problema propofitum impof- 
fible eft. Quod fi minus fuerit eo, patet His picea fieri 
poffe dupliciter, adeoque duobus modis componi problema, 
rectis nempe xqualiter à punétis N, Z utrinque. diflantibus. 
Compofitio autem тапіс а eft. Nam fi producatur recta 
нг ad N, ac fiat ut HF ad HN ita rectangulum datum x ad 
aliud O; dein utrinque applicetur ad rectam datam NZ rect- ` 
angulum illud O excedens quadrato ; atque, fi fieri poteft, 
etiam deficiens quadrato : habebuntur omnia punéła quæfita 
^in punctis applicationum, ductzque omnes recte НКА fa- 
tisfacient problemati. Quoniam enim rectangulum N Л in AZ 
zquale eft rectangulo О, ac rectangulum О eft ad rectangu- 
lum Z ut N A ad FK; erit rectangulum T K in A Z xquale rect- 
angulo z.Rece igitur omnes Н К A folvunt problema. Q.E.D. 
Problema igitur hoc femper effici poteft dupliciter juxta 
Cafus primum & tertium; atque etiam dupliciter, juxta. fc- 
cundum, modo rectangulum О minus fuerit quadrato ex di- 
midio ipfius N Z, Quod fi eidem «quale fuerit, fiet modo fin- 
gulari: fi vero majus fuerit eo impoflibilis еги Conftructio. 
LOCUS 
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Sit jam punctum datum Н intra parallelas datas: patet 
tribus modis duci pofle теа, quz fegmenta auferant гк & 
ZA datum rectangulum = continentia : vel enim ex ipfisr B, 
ZE; velex ipfis T A, 2 B; vel tertio ex ipfis ГВ, Z A refecta 
erunt, 

In omni autem Cafu, mutatis mutandis,eadem eft refolutio 
cum precedente. Jun&à enim & productà тейа гн ad N, 
recta Н м dabitur magnitudine & pofitione ; ac ob data pun- 
Cla Г,н, N, ratio ipfius rH ad HN, hoc eft, T Kad AN, (ob 
fimilia triangula) data еги. Sed ut rK eft ad A N ita re&- 
angulum ГК in AZ ad re&angulum AN in AZ. Datum au- 
tem eft cectangulum TK in AZ; quare datur quoque rectan- 
gulum NA in K 
AZ, applican- A 5 : ~ B 
dum ad rectam vE S E 
datam N Z de- | 
ficiens quadra- Aet 
to, in primo 
Cafu; е чир | NS T | 
vero quadrato 
in fecundo ac A 
tertio: quiqui à——— i E 
dem Calis pro- EM md N 3A 
inde femper poflibiles funt, ac rect propiores pun&s Г, 2, 
auferunt femper Spatia minora quam remotiores ab iifdem. 

Primus autem Cafus Diorifticus eft, neque applicari poteft 
rectangulum deficiens quadrato ad rectam N Z, quod majus 
fuerit quadrato dimidii ipfius N Z. Re&tangulum igitur maxi- 
mum, quod abícindi poteft juxta. Cafum primum, erit ad 
quadratum dimidii ipfius N Z, ut TH ad HN. Hoc fi majus 
fuerit rectangulum propofitum =, non componetur problema, 
ut impoflibile. Si zquale fuerit ei, fingulari tantum modo 
fie. S1 vero minus fuerit eo, dupliciter conftrui poteft 
problema, factà ad utramque partem applicatione. 

Compofitio autem manifefla eft, eademque omnino cum 
illà quam in pracedente Loco oftendimus. Fiat enim ut rH ad 
HN ita rectangulum datum = ad aliud О, quod applicetur ad 
rectam NZ, deficiens quadrato in primo Cafu, excedens vero 

in 


H 
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in fecundo ac tertio. Duobus itaque femper бегі poteít 
modis; atque infuper duobus, quoties re&angulum O minus 
fuerit quadrato ex dimidio ipfius N Z ; vel modo fingulari, fi 
cidem «quale fuerit, hoc eft omnino tribus. 

Ceterum ut in Sectione Rationis Scholia addidimus pro 
exhibendis Locis Geometicis, qux tangant recte omnes 
rem propofitam praflantes; ita in Ѕе опе Spatii Lectori 
curiofo non injucundum erit nec inutile eadem common- 
flrari, locaque defignari qux tangant reds omnes re&tan- 
gulum datum auferentes. Hoc autem fit ope Propofitionis 
42% Lib. III. Conicorum Apollonii noftri, quà demonftra- 
tur, Si rete tres contingant Ellipfin wel Hiyperbolam, 
quarum due parallele fint (» dentur pofitione ; quadratum 
Jemidiametri Sectionts his duabus parallele | eequale A 
re&fangulo fegmentorum | inter. puncta conta&duum (y. Tan- 
gentem tertium interjefforum. Idemque demonítrationibus 
propriis Illuftriffimus Newzonus in Principiis, & Cl. Hireus 
in Cowicis Ítabiliverunt. Нос autem pofito, fi defcribatur 
Ellipfis F 1z£ cujus diameter fit гейа Г 2, jungens puncta 


T, Zin reis pofitione datis fumpta ; in ejaf ue medio cen- 
trum Ө; eidem autem Conjugata diameter fit reta 160 
ipfi АВ, AE parallela, que potis quadruplum rectanguli m 

¢ deg. 
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fegmentorum auferendorum: dico omnes Тапрепќез hujus 
Ellipfeos abícindere fegmenta TK, 7 ^ rectangulum æquale 
dato comprehendentia ; fi nempe ab eodem latere re&tæ ZT 
fumenda fint, ut in Cafu I & IJI Loci primi, & in primo 
fecundi. Quod fiin contrarias partes fegmenta auferenda 
fint, ut in Ildo primi, & 114 & По fecundi ; defcribantur 
Hyperbole oppofite MZN, OT I, eafdem cum Ellipfi dia- 
metros habentes : ac rectx omnes Curvas illas Hyperbolicas 
contingentes abfcindent euam fegmenta rectangulum zquale 
rectangulo dato continentia. Quz omnia ex 1psà. 74po//ontt 
propofitione przdictà fatis patent. ~ Jam fiant ZZ, Zz & ГР, 
TT æquales femidiametro conjugate Gr; ac rete zo T, 
= OP in infinitum produclz, ut T 0 #, XO ¥; erunt oppofi- 
tarum Hyperbolarum Afymptoti. Datis autem Afymptotis 
& punclis Г, Z paratiíTima elt Curvarum defcriptio. 

Hinc manifeftum е problema quaternas habere foluti- 
ones, fi fuerit punétum datum Н extra ambitum Ellipfeos vel 
oppofitarum Hyperbolarum. $i vero: punctumH reperiatur 
intra earundem Curvarum partes: concavas, non nifi bing 
duci poflunt Tangentes ad Ellipfin,fi fuerit intra ambitum 
Hyperbolarum ; vel ad Hyperbolas, fi fuerit intra Ellipfin : 
adeoque duobus tantum modis folvetur problema. Quod fi 
punctum Н tangat alteram harum Curvarum, trium omnino 
Íolutionum capax eft propofitum: modo nempe fingulari, 
recta Curvam tangente in puncto dato Н; ac dupliciter 
per Tangentes alterius Curva. 

Cave tamen пе credas Curvarum Conicarum defcriptio- 
nem przcipi ad plani problematis effe&ionem, fed tantum 
ad uberiorem rei explicationem. Viciífim autem Tangentibus 
ad Curvas Conicas de punctis datis ducendis, etiamfi Curva 
nondum defcripte fint, converío argumento via flernitur ; 
uti pofthac demoftrabitur. 


LOCUS TERTIUS. 


Interfecent jam fe mutuo rede duc pofitione date, ut 
АВ, AE, in puncto M, ac concipiatur utrumque punctum Г 
& Z .coalefceré in; commune: punctum occuríus M.: oportet 
ducere, per punctum datum Н, rectam quz. auferat fegmenta 


MK, MA rcclangulum zquale re&tangulo dato comprehen- 


3 dentia. 


Кущ: 
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dentia. Hoc autem бегі poteft juxta tres Cafus; vel enim 
abfciffum erit rectangulum ex ipfis A M,M А; vel ex ipfis В M, 
ME; vel tertio ab ipfis A M, M E. 

Age rectam Н Ө per punctum Н ipfi АВ parallelam; ac 
punétum © atque ipfe H 6, © M dabuntur tam magnitudine 
quam pofitione. Applicetur ad rectam ӨН rectangulum da- 
tum; & latitudo inde orta data erit: fitque еа recta мп 
utrinque ponenda. Quoniam vero rectangulütn нө in мп 
zquale eft rectangulo MK in MA, erit не ad мк, hoc eft 
OG A ad AM, ut AM ad мп: quare, dividendo in primo & 
tertio Cafu, & componendo in fecundo, ӨМ erit ad MA 
ficut A fI ad пм; adeoque rectangulum ӨМ іп МП zquale 
erit reétangulo MA in лп. Sed rectangulum өм in мп 
datum eft, ob utramque rectam datam ; datum eft igitur rect 


А zj 22/. .| N еы ا‎ i 1. —— Ай э.) 
АХ ут? MJT & A3 I 
K 
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angulum M A in ATI, applicandum ad re&am datam Мп, exî 
cedens quadrato in primo & fecundo Cafu 5 deficiens. vero 
quadrato in tertio, qui proinde Diorifinum habet. Redan“ 
gulum autem minimum aufertur, quoties rectangulum ӨМ 
in МП zquale eft quadrato dimidii ipfius M iT, five cum MIE 
zquale eft quater ipfi M ©; Саша; Mr in Н o femper zquale 
fit rectangulo dato, rectangulum illud minimum «quale erit 
quátér'ré&tangulo Н © in өм: T 5 TT 
Componetur autem problema, fi manente: re&tà paralleld 

H Ө, eidem applicetur rectangulum auferendum 5; ac fiat MITT; 
Ў ponenda 
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ponenda ab utráque parte puncli M, xqualis latitudini que 
refultat, Deinde ipfi Мп applicetur rectangulum datum МП 
in Ө М excedens quadrato, 1n Caíu primo & fecundo ; defi- 
ciens vero in tertio : & fint puncta applicationis A2, A3. Du- 
cantur теде НКА, Dico illas fatisfacere problemati. Quo- 
niam enim qiangulum МА in—AII zquale eft rcctangulo 
6€ M in МП, erit © M ad MA ut ITA ad МП; ac componendo 
in primo. & undo Cafu, vel dividendo in tertio, erit © A 
ad AM ficut AM ad МП. Sed OA eft ad AM ut H o ad км, 
quare HO саа KM ficut AM ad мп. Eft igitür rectangu- 
lum HO in MH zquale re&dangulo K M in MA. Sed rectan- 
gülum ӨН in МП xquale eft rectangulo dato Z, adeoque & 
rectangulum KM in МА; rectx igitur НКА folvunt pro- 
blema. Q.E.D. 

In Cafu autem tertio demonflratum eft applicationem fieri 
non pofle, fi rectangulum datum minus fuerit quater re&tan- 
gulo HO in ӨМ. "Tunc enim non nifi dux re&tz duci pof- 
{unt, juxta modos primum & fecundum, punctis A zqualiter 
à punctis м & п utrinque diftantibus. Sı xquale fuerit 
rectangulum datum Z quatuor rectangulis He in ӨМ, con- 
ftruetur modo fingulari juxta tertium. Si vero majus fuerit 
eo, tum fiet dupliciter juxta modum tertium, ita ut omnino 
quatuor habeat folutiones. 

Obfervandum autem eft ream МП à pun&o M in con- 
trarias partes puncti © collocari debere, in. primo & fecundo 
Cafu; 1n tertio vero in eafdem, five verfus Ө: quia in omni- 
bus өл eft ad AM ut AM ad мп, atque adeo fi punctum 
Ө ex hypothefi fiz intermedium inter A & M, ut 1n tertio 
Cafu, etiam punctum A intermedium effe debet inter puncta 
M & п. Recta itaque МП ad eafdem partes pundi A, hoc eft 
puncti Ө, ponenda eft ; & rectangulum applicandum defici- 
ens quadrato. Quod fi punctum Ө externum. fuerit, exter- 
num erit & ^; adeoque in contrarias partes puncti @ po- 
nenda recta MI, cui femper applicandum eft rectangulum 
excedens quadrato, ut punctum A externum efle рой, 

‘Tangent autem recte omnes: datum rectangulum abícin- 
dentes binas oppofitas Hyperbolas conjugatas, quorum com- 
mune centrum eft puntum М, in occurfu' rectarum. pofi- 
tíóne datarum : ipíe vero rez, AB, AE earundem com- 
munes Afymptoti {unt:. Jam fi fiant MK, МА xquales jet 

E ribus 
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ribus datis re&tanguli auferendi, ac jungantur ret quavis 
KA, quz bifecentur in pun&is ©, №, i&c. erunt puncta 
Ша Ө, N, п puncta contactuum ipfarum KA cum Curvis 
Hyperbolicis defcribendis. Datis autem Afymptotis & pun- 
Фо quovis, facili negotio ipfe Curva defcribi poflunt; ut 
jam di&um eft. Sunt autem omnia rectangula íegmento- 
РТА 


BUA ЕР { 

rum ex Afymptotis, duta. Tangente quàvis abícillorum, 
ut MK in MA, inter fe xqualia: per Prop. 43° Lib. Ш. 
Conicorum Apollonii. Quare inventis pün&is o, № П de- 
Ícribantur Hyperbola X O1, Nz, ОПР, XT T: harum 
omnium 'Tangentes quxlibet auferent re&angula data xqua- 
lia ab дарор AB, AE; quod erat faciendum. Hinc et- 
iam manifeftum eft роп ит datum H, unde ducenda funt 
rectz H A K, intra ambitus Hyperbolarum fitum effe, quoties 
duobus tantum modis componi poflit problema; fi vero tri- 
bus fiat, Curvas ipfas tangere: inter Curvas autem & Afya- 
ptotos reperiri, ке quatuor rectis per punctum Н du- 
cendis idem præítari poffit. 


LOCUS QUART US: 


Оёсиггапе invicem гей А B, ^ E in puncto М, ac in recla 


AB fümatur punctum: M vel r; in ipsà vero. E punctum 2. 
Т2 Cadat 
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Cadat autem punctum datum н ab altera parte ipfius АВ: 
ac educendæ fint rete ё puncto Н quz auferant fegmenta 
datum rectangulum continentia. Patet autem hoc fieri poffe 
juxta quatuor modos, recifis fegmentis vel ex ipfis AM, 24, 
vel ex AM, ZM; velex BM, ZE, veldenique ex ipfis AM, Z E. 
. Horum omnium eadem plane eft. refolutio. Per punctum 
Н ipfi АВ parallela ducatur recta НӨ, recte А Е occurrens 
in pun&o Ө; unde punctum Ө datum erit, atque adeo ipíx 
rectz © H, © M dabuntur magnitudine & pofitione. Appli- 
cetur ad rectam ӨН rectangulum datum Z; ac data еги la- 
titudo inde orta, ut re&a ZI. Erit igitur rectangulum © H 
in ZI zquale rectangulo dato =, hoc eft, re&tangulo МК in 
Z^; adeoque OH erit ad MK ficut AZ ad Zr. Sed oH eft 
ad MK ficut AO ad AM: quare © A eft ad AM ficut A Z ad 
2 п. Componendo autem 1n Cafu tertio, vel dividendo in 
cxteris, erit 9 M ad MA ficut АП ad TIZ; rectangulum ita- 
que ӨМ in HZ zquale erit rediangulo MA in АП, Datum 
autem eft re&angulum ©M in 112, ob datam utramque 
rectam; datur itaque rectangulum M A in АП, applicandum 
ad rectam datam М П excedens quadrato in primo ac tertio 
Cafu, vel deficiens quadrato in fecundo & quarto, ut ha- 
beantur puncta omnia А. Quoniam vero in omni Cafu ӨЛ 
eft ad AM ficut AZ ad ZI; ubicunque ex hypothefi pun- 
étum A intermedium effe debet inter Ө & М, puntum Z 


9 i 


quoque intermedium erit inter A & П; ac proinde recla Z П 
ad contrarias partes à puncto A fitum habebit. Si vero A 
externum fuerit, externum erit & 2; unde ad eaídem pupa 

. live 
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five verfus punctum A femper collocanda eft rela data Zm. 
Quod fi juxta hanc regulam ponatur recta 7 П, ad eafdem 
partes ad quas jacet punctum Н, reípectu rele АВ; appli- 
candum erit rectangulum ӨМ in ZI ad rectam мп defi- 
ciens quadrato ; at fi in contrarias partes ponenda fit recta 
ZT, rectangulum Шиа applicandum erit ad M t12. excedens 
quadrato, -Atque hec omnia obtinent in Locis fexto & 
leptimo fequentibus. 

Hinc manifeftum eft, in , Cafu, primo ac tertio, applican- 

dum efTe re&langulum өм in ZII ad rectam MII2. excedens 
quadrato ; ut habeantur puncta Ar, A3: adeoque proble- 
mata illa femper ро ша effe, rectafque puncto Z propiores 
femper {patia minora auferre remotioribus. Conftat etiam 
MA in tertio femper æquari ipfi П2 A. in primo. Punctum 
autem A in tertio femper cadet inter puncta. Ө & M, quia 
rectangulum Пл in AM, hoc eft ӨМ in IZ, neceffario mi- 
nus elt rectangulo ӨМ in G1I2. 
+ Cafüs autem fecundus & quartis requirunt, ut applicetur 
rectangulum. & M. in ZN ad rectam м п deficiens quadrato ; 
ac proinde Cafus hi Dioriftici funt, Non enim applicari po- 
teft ad геФат ПМ rectangulum quod majus fuerit quadrato 
ex dimidio ipfius ПМ; quo in Cafu problema impoflibile 
erit. Fiet autem modo кы fi reperiatur punctum A 
in medio iplius ПМ; five fi fuerit rectangulum 6 M in HZ 
zquale quadrato dimidii ipfius П M, hoc eft, quadrato ipfius 
A M, Erit igitur ӨМ ad MA ficut M A five АП ad 1Z; adeo- 
que Ө M erit ad ӨЛ ficut. MA ad AZ. Permutando autem 
GM erit ad MA ficut ӨЛ ad AZ. Quocirca ӨМ erit ad 
9 A ficut o ^ ad 9 Z; unde recta 6 A media proportionalis 
erit inter datas Ө M, © Z, adeoque data eft. 

Capiatur itaque media proportionalis inter Ө M, © Z, qua 
fit © A: ac ponatur utrinque in recta AE, ut Ө A2, 9 A4. 
Ас jungatur utraque HK л. Маш ешш cit, rectam HK A2, 
in fecundo Cafu, ,abícindere fpatium maximum MK in AZ; 
alteram Vero KH A4 in quarto, auferre fpatium. minimum. 
Etenim in fecundo, accedente .rectà H A; ad, puncta Z vel M, 
minui poteft recta МК vel Z.A in nihilum ; earumque alterá 
evanefcente €vanefcit etiam earundem rectangulum MK in 
Z.A : quocirca in hoc cafu recta H.A2, bifecans 1pfam M П, au- 
fert rectangulum maximum. In.quarto autem Calu, ene 

IC 
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теда K A ad parallelifmum vel rete AB, vel ipfius д E, au- 
getur re&angulum in infinitum ; adeoque re&ta K A4, per 
medium ipíius МП duda, aufert rectangulum. minimum. 
Facile eflet hzc ad modum Diorifmén #polonii demon- 
ftrare ; fed, brevitati confulens, in exercitium ftudiofi Ana- 
Луй relinquenda potius cenfeo. 

Componetur autem problema hoc тодо. Manentibus de- 
fcriptis, dustâque recà parallelà өн, capiatur media pro- 
portionalis inter 9 M, © Zj ut €A ; & utrinque ponatur recta 
Өл, ad A» & Ад. Ducantür reke HA2, KHA4; & hz 
auferent extrema rectangula MK in AZ; maximum quidem 
recta HA2, minimüm vero-K ^4." Si igitur re&tangulum da- 
tum z majus fuerit maximo vel minus minimo, non componi 
poteít problema juxta hos Cafüs. Si vero minus fuerit ma- 
ximo, fiet dupliciter juxta" fecundum.; fi majus minimo du- 
pliciter juxta quartum, Si xquale fuerit maximo, fola recta 
н A2 fatisfacit problemati, qued impolfibile erit modo quarto. 
Si «quale fuerit minimo, fola réctà K A4. Íolvit problema 
juxta fecundum impoffibile. Modo autem primo & tertio 
re&tangula quivis abfque limitibus abfcindi poflunt. Fiat 
igitur ut rectangulum ZTE in OH zequale fit rectangulo dato 
=, & utrinque ponatur re&a ZT fuper re&am ^ &. Dein ipfi 
MTI2, utrifque ZT, M Z fimul fumptus quali, utrinque ap- 
plicetur rectangulum Ө M in 2 П excedens quadrato : fint Ша 
re&angula MAr in H2 ^1 & MA3 in TIZ A3. Si vero 
rectangulum = nec majus fuerit maximo, nec minus minimo, 
applicari poteft re&angulum e M in TZ deficiens quadrato 
ad rectam M п, differentiam ipfarum ZI, 2 М: Faclà autem 
utrinque applicatione, habebuntur puncta A2 vel A4, quz 
in altero tantum horum Cafuum, vel bina erunt vel unum 
tantum, juxta limitationes precedentes. Minimum enim in 
quarto, multo majus eft maximo in fecundo: Inventis au- 
tem punctis A, ducantur & producantur recte НА: dico 
omnes illas abfcindere rectangula MK in 2 л rectangulo dato 
= xqualia. di ps 

In omni autem Cafu eadem eftdemonftratio. Quoniam 
enim rectangulum Ө M in 117 &quale eft rectangulo МА in 
АТ; érit'G M ad MA ficut ATI ad T1Z ; adeoque ӨЛ ad AM, 
hoc eft өн ad KM, erit ut AZ ad Zi; quocirca rectangulum 
ен in ZF; hoc eft rectangulum z;per ——n 

€ 
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eft re&tangulo KM in AZ. Retz igitur omnes KH А ай hunc 
modum inventz folvunt problema. . Q. E. D. 

Re&angulum autem maximum & minimum eodem argu- 
mento determinantur, quo limites rationum habentur in 
Secioue. Rationis, ad Locum fextum & feptimum Libri pri- 
mi Maximum enim jn Cafu fecundo xquale eft, rectangulo 
OH in exceílum quo ipfe ӨМ, 9Z fimul fumpta fuperant 
illam quz poteíl quater rectangulum ӨМ in 9Z.. Minimum 
vero in quarto æquale eft rectangulo ӨН in rectam compo- 
fitam ex utráque © M, OZ, & Ша qux poteft quater rectan- 
gulum eM in OZ; fimul fumpus. 


LOCUS QUINTUS. 


Occurrat jam re&a parallela HO recte АЕ, in puncto Z 
coincidente cum puncto ©. Ducendz funt re&tz чие aufe- 
rant rectangulum M K in Z A zquale re&ctangulo dato z. Hoc 
autem бегі poteft tribus modis, vel enim abíciffa erunt feg- 
menta ex ipfis AM, ZE, vel ё BM, MZ, vel tertio ех ipfis 
AM, Z A. Una autem eft Analyfis omnium, cadem & facilli- 
ma Compofitio. Quoniam enim ZH eft ad Z A ut M K ad AM, 
ob fimilia triangula,rectangulum ZH in AM zquale еги rect- 
angulo Z^ in MK, Datum autem eft rectangulum ZA in 
MK, adeoque datur rectangulum ZH in AM. Datur vero 
recta Z Hadeoque & A M data eft; ac dato puncto M punctum л 
quog; datur: quare A 
& rectx НКА po- І 
fitione dantur. 

Componetur au- 

tem s fi > H 
applicetur rectan- 
gulum datum жай A 
rectam parallelam 
HZ vel НӨ; & la- 
titudo, orta ex ap- 
plicatione A M, à 
puncto Mutrinque 
ponatur ad A; dein ; ] 
ducantur тебе dux HA. Dico utramque problemati аш: 
facere. Ob fimilia enim triangula ZA eft ad HZ ficut A M ad 
M K, adeoque rectangulum HZ in AM aquale cit ag 
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ZA in МК, Sed HZ in AM factum eft ipfi = æquale : erit igi- 
tur re&tangulum Z A in M K reétangulo £ xquale. Q. E. D. 

Abícindi autem nequit modo primo rectangulum quod 
minus fit rectangulo HZ in ZM; nec modo fecundo quod 
majus fuerit eo. At fi quale fuerit re&ctangulo HZ in ZM; 
neutro modo бегі potefl, coincidente re&a K ^ cum parallelà 
HZ, nec unquam ipfi А В occurrente. Problema autem poffi- 
bile eft in quovis rectangulo juxta Cafum tertium. 


LOCUS SEXTUS 


Cadat jam роп ит Z, in recta A E fumptum, intra paralle- 
las datas AB, Н Ө. Ac manifeftum eft rectas duci poffe quz 
auferant rectangulum datum, five MK in ZA, juxta quatuor 
modos: vel enim abícifIa erunt fegmenta ex ipfis ZE, AM; 
vel ex 2 9, ВМ; vel ex ZM, M B; vel quarto ex ipfis ZA, A M. 

Horum omnium Refolutio in nihilo fere differre invenie- 


k!^ 
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R à 
tur à Loci quarti Analyfi; nifi quod hic Cafus primus coin- 
cidit cum quarto quarti, & tertius hujus cum fecundo quarti 
&c. Fa&o enim rectangulo Ho in 2п xquali rectangulo 
dato MK in ZA, erit in omni Cafu өн ad'MK, hoc eff 8 A 
ad AM ficut AZ ad Zt; adeoque dividendo in primo 8 
quarto СаГа, vel componendo іп fecundo ac tertio ӨМ erit 
ad M A ut AH ad П2: rectangulum igitur ӨМ in П2 zquale 

SW erit 
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erit re&tangulo M A in ATI. . Dato autem rectangulo ӨМ in 
I1Z, datur quoque rectangulum M A in ATI, ad rectam datam 
МП applicandum, ut habeantur puncta A. Та Compofi- 
tione itaque;applicato rectangulo auferendo = ad rectam © H, 
fitlatitudo inde orta recta ZI1; qua ponatur utrinque à 
puncto Z verfus Ө & M: & ad M I2 quz differentia fit ipfa- 
rum Z M, ZIT, applicetur re&angulum ӨМ in ZI excedens 
quadrato, in fecundo & quarto Cafi. Tn fecundo autem 
Cadet punctum A2 inter Ө & 2, quia rectangulum MA in 
Ап2, five © M in I12, minus eft rectangulo ӨМ in пе, ob 
П 2 minorem quam П Ө, Idemque majus eft rectangulo М 2 
in II2 Z, quia Ө M major. eít quam MZ; adeoque punctum Az 
nec ultra Ө, nec citra Z cadere potefl. Іа primo autem & 
tertio Cafu, applicetur dictum rectangulum deficiens quadra- 
to ad rectam МП, quz fit fumma iplfarum MZ, ZIL. Ac pa- 
tet punctum Ат. cadere ultra punctum Ө, quia tectangulum 
OM in IZ majus eft rectangulo OM in ӨП. In tertio vero 
Cadet punctum.A3 inter puncta Z & M, quia 2 П in © Mma- 
jus eft rectangulo ZI1 in MZ. Pari autem argumento ac in 
Loco quarto conftat,Cafum fecundum ac quartum hujus fem- 
рег poífibiles efle, & fegmenta rectangulum quodvis conti- 
nentia auferri polle: primum autem & tertium determina- 
tiones habere ; ac rectangulum extremum in primo minimum 
efle, in tertio maximum. Denique in his etiam rectangu- 
lum minimum in primo æquari rectangulo ipfius ӨН in 
rectam compofitam ex utráque ӨМ, ө2 & Ша qux poteft 
quater rectangulum © M in OZ fimul fumptis. In tertio au- 
tem rectangulum maximum zquale effe rectangulo eH in 
exceffum, quo utraque © M, 6Z füperant illam que poteft 
quater rectangulum © M in 6 Z. Hac omnia coníequuntur 
€x eo quod puncta Ar & A3, per qux гей H A auferentes 
extrema rectangula ducuntur, bifecant rectas MIT: unde fit 
ut ӨЛІ, ipfi © A3 zqualis, media proportionalis fit inter 
ipfas ©Z, ӨМ. Quocirca fi rectangulum = majus fuerit 
maximo ac minus minimo, non nifi modo fecundo & quarto 
componi poteit problema. Sin minus fuerit maximo vel ma- 
jus minimo, quadrepliciter eflicietur. At fi zquale fuerit 
maximo, fiet modo erue juxta tertium : quemadmodum 
Juxta primum, fi zquale faerit minimo. Impollibile aurem 


eft idem rectangulum juxta utrumque modum primum & 
U tertium 
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terjum auferri, quia minimum in primo multo majas eft 
maximo in tertio. Quoniam vero in omni Cafu fecimus rect. 
angulum.6 M in 17 quale rectangulo M A in ATI; елем 
ad MA ut Afad HZ, ac dividendo vel componendo © A erit 
ad AM ut AZad ZI. Sed ӨЛ eftad AM ficut © Had KM; 
quarc 9 Heft ad K M ut AZ ad Z П: atque adeo rectangulum 
GH in Z0, hoc eft rectangulum datum =, xquale eft те. 
angulo KM in AZ. Кей igitur omnes НКЛ ad hunc mo- 
dum invente folvunt problema. | . 


LOCUS SEPTIMUS 


“Сада: jam punctum Z, in reclà AE fumptum, ultra pun- 
étum Ө; ac ducende fint тее HK A рег datum punctum 
н, quz auferant rectangulum ZA in KM zquale dato. Patet 
hoc fieri poffe quatuor modis ; ablatis fegmentis, vel ex ipfis 
AM, ZE; vel ex AM, ZO; velex BM, ZM; vel denique ex 
ipfis AM, 2А, ق‎ 

Quoniam rectangulum MK in ZA datum eft, eidem æ- 
quale fiat rectangulum ӨН in ZIT; unde ob datam ӨН, ipfa 
quoque ZII data erit: Eft itaque 9H ad KM, hoc eft өл 
ad AM, ut AZ ad ZI. Dividendo autem in Caf. Т, IT, & 
IV, vel componendo in tertio; Өм erit ad MA ut АП ad 
ITZ ; atque adeo rectangulum © M in TIZ æquale erit rectan- 


gulo M A in АП, applicandum ad rectam datam МП, Dan- 
tur itaque per J8" & soum Dat, Euclid. puncta applica- 
tionum A; adeoque rex ipfe HKA pofitione date funt. 

А Mani- 
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Manifeftum autem eft applicandum efle re&angulum illad 
deficiens quadrato in Calu primo & tertio, excedens vero 
quadrato in fecundo & quarto. Hi autém omnes Cafus polli- 
biles fuht, ncque limitibus obnoxii, ob eafdém caufas pro- 
ss quas Locus quartus in Seine Rationis diorifinum non 
abet. Eft enim rectangulum M Ai iñ TAT, hoc eft ом in 
217, minus rectangulo quovis MZ in ‘ZIT; quia Mz majus 
eft quam e M: adeoque cadet punctum Ат inter Z & п. Sk 
militer, quia © M in ZIT minus eft rectangulo Mo in err, 
cadet femper punctum A3 inter puncta M,oquxcunque fuerit 
: magnitudo dati за. Cadet etiam A» femper inter 
puncta Z & ©, quia rectangulum ӨМ in 1Z minus eft rect. 
angulo MZ in ZII2 ; uti majus eft rectangulo МӨ in ern. 
Componetur itaque problema eodem modo quo przceden- 
tia; applicato enim rectangulo dato & ad rectam parallelam 
OH, fit Latitudo inde refultans ZIT; qua utrinque ponatur 
à punéto Z, verfus Е & M, ad П & 112: dein applicetur utrin- 
que rectangulum ӨМ in Zf ad rectam МП deficiens qua- 
drato, & erunt puncta applicationum Ar, A3. Applicetur 
etiam ad МП2 idem rectangulum ӨМ in 7П excedens qua- 
drato; & habebuntur puncta applicationum A2, ^4. Ducan- 
tur quatuor re&tz HA, fi opus eft ad K producendx ; dico 
omnes has problema folvere, hoc efl, auferre re&tangula Z A 
in MK æqualia re&angulo =. Demonflratio autem eadem eft 
omnino cum precedentibus. Nam cum, per conítructionem, 
rectangulum MA in АП zquale fit rectangulo ӨМ in ZN, 
erit OM ad MA ficut АП ad TI Z: componendo autem vel di- 
videndo ӨЛ erit ad M A ficut AZ ad Z. Sed өл eft ad 
MA ficut HO ad KM; quare HO eft ad KM ut AZ ad ZI; 
atque adeo rectangulum НӘ in ZII xquale erit rectangulo 
KM in AZ. Eft autem rectangulum НӨ in Zi zquale геб- 
angulo E. Quocirca rectangulum К M in AZ zquale eft rect- 
angulo dato =. О. E. D. 
Ut autem in Loco tertio, re&z omnes datum fpatium ab- 
fcindentes, binas oppofitas & conjugatas Hy perbolas contin- 
unt; fic euam іп his quatüor ultimis Locis; rete omnes, 
rectangulum datam МК in Z ^ auferérites, tangunt binas Hy- 
perbolas oppofitas, quodatimodo etiani conjugatas, nec multo 
majori opere defcribendas : eft. enim recta ^ M Z E commi 
nis Afymptotos. Ipfi AB parallela pet punctum Z -— 
"EM E x 0 2 recta 
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теда E Z Y; dein ad re&am datam ZM applicetur re&tangu- 
lum datum MK in ZA, fitque latitudo ZZ, ZN; МП, МО, 
. utrinque à punctis Z & M ponenda. fungantur ipfz Z 1, N O, 
fefe interfecantes in puncto Г; quod (ob parallelas & xqua- 
les Zz, M1; ZN,MO ) reperietur in medio ipfius ZM; erit- 
que pun&umr utrarumque oppofitarum Hyperbolarum com- 
mune centrum : rete vero ZT TI, NT O earundem erunt dia- 
metri uaníverfe. Utrifque autem conjugata femidiameter 


y A 


$ 


eadem erit; nempe тейа Zz vel MO. His fi æquales fiant 
Z E, OP, & ab altera parte NY, Т; erunt reds Xr T, Pr T, 
Hypcrbolarum Afymptoti; puncta quoque №,2,0, П tan- 
gent ipfas Hyperbolas defcribendas. - Dantur itaque & Afym- 
ptoti, & in unaquáque decem punctum unum; unde fa- 
cili negotio pancta quotlibet invenire licet, locumque que 
` fitum 
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fitum exhibere. Defcriptis autem oppofitis Hyperbolis H z Ф, 
One; ac XN Y, £O y: dico rectas omnes eafdem aliquo 
modo contingentes abfcindere rectangula MK in ZA zqualia 
{райо dato, five rectangulo MZ in Z =. Quoniam enim 
ге ® Т, A B-parallelz funt, continguntque Hyperbolas op- 
pofitas in punctis Z, П; ac ducitur Tangens alia ut KxHA, 
contingens Hyperbolam Н z Ф in puncto Н, occurrenfque ipfi 
Zzin x: erit per 42% TIT. Conic. Apolonti, rectangulum 
xã in П К equale quadrato ex 2 =, hoc eft rectangulo Z x in 
пм, Hinc «AZ erit ad £Z ut Miad пк; adeoque dividendo 
xZeritad ZZ ut MK ad КП, Permutando autem xZ erit ad 
MK, hoc eft Z A ad A M, ficut ZZ vel МП ad FIK; quare per 
converfionem rationis Z A eritad ZM ut MII ad MK. Erit 
igitur rectangulum ZM in МП five 2 = zquale rectangulo 
ZA in MK. Sed fecimus rectangulum Z M in МП xquale fpa- 
tio dato ; quapropter reéte omnes KxH A abfcindunt fpatia 
МК іп ZA æqualia dato. His autem жапаа funt rectangula 
omnia Z x in MA, quia ZA eft ad «Z ut M A ad KM, Etar- 
gumento omnino fimili idem demonftrabitur in Tangente 
quàvis x K ôA, AsK x, Kx» A, quomodocunque аи. Locum 
itaque exhibuimus quafitum. Puncta autem conta&tüs habe- 
buntur dividendo bifariam partes Tangentium inter Afym- 
ptotos interceptas, ut £A in puncto H: vel capiendo ЛӨ ad 
AZutMAad AZ MA; unde confequens eft A o mediam 
effe proportionalem inter © Z, © M. 

Manifeflum autem eft pun&i H fitum effe in fpatio infinito 
AAB, fi fuerit problema juxta Cafus Loci quarti ; five fi fu- 
erit punctum M intermedium inter Z & O. In fpatio autem 
infinito E E T collocari, fi fuerit Z inter © & M; utin Loco 
fexto. Intra vero parallelas datas AB, Z T reperiri, in omni 
cafu Loci feptimi. In ips vero rectà £ ZT pofitum effe pun- 
étum H, fi fuerit juxta Locum quintum. Przterea fi punctum 
H tangat diam ex his Curvis, patet tribus rectis folvi pofle 
problema. Si fuerit H intra Curvarum ambitus, duabus tan- 
tum. Quod fi exterius fuerit, vel inter Afymptotos & Hy- 
perbolas, vel intra angulos Pr &, T r t, duci poflunt quatuor 
omnino rete per idem punctum datum, rectangulum datum 
abfcindentes. E aad 
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APOLLONIT РЕКС ДЇ 
De Se&ime Spati, 
SIVE 


ПЕРІ XOPIOY AIIOTOMHZ, 


LIBER ЅұЕсимруѕ RESTITUTUSs. 


ДА quidem liber fecundus de Se&ione fpa- 
tii tefte Pappo, in fexaginta Cáfus divifüs eft (non 
feptem, ut perperam habent MSS  Savilaui & Comtmandini 
traductio; errore orto ex eo quod in Gracis Codicibus feri- 
batur ¢ pro £). Cum enim SecZ/o Rationis in Lib. П. fexa- 
ginta tres habeat Cafus ; ac Locus feptiimus in Seczione Spatii 
emiífus fit ó gavé tribus conftans Cafibus: manifeftum 
eft fexaginta Cafus habuiffè librum hanc fecundum. Qui 
vero perlegerit hos fexaginta tres Cafus in Seline Rationis; 
illos omnes ad tres formulas facile reduci depreliendet : idem- 
que etiam in SecZioue Spatii fieri poffe. Vel enim puncta 
data Z vel Г reperientur in. rectis parallelis НӨ, НІ, coinci- 
dentia cum punctis Ө vel І; vel erant in еддет rectà data 
tria puncta н, Г,2: vel his conditionibus liber erit fitus 
utriufque puncti Г & Z in reis poüitione datis AB, A E. 


CAPUT L 

Imprimis autem capiatur ad libitum in rectà Ав puntum 
T, іп 1р54 vero AE pun&ftüm Z; ita ut nec Z reperiatur in 
concuríu parallel Ho cui ге94 АЕ, пес Г п concurfü 
ipfius AB cum parallelà tí; neque fint tria' puncta н, f, Z 
in edem tea. His pofitis ina eademque erit in unoquoque 
Cafu & Analyfis & Synthetis. Jüngatur enim теба Hr, ac, 
fi opus fit, producatur ea ad occuríum cum ret & E in М. 
Datum eft igitur punctum N, ac ratio ipfius Нг аан N quo- 
que datur, Per N ipfi АВ parallela ducatur recta Z N T, quz 
| : : proinde 
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proinde pofitione, data eft. ОЬ fimilia vero triangula, Гк eft 
ad NP ficut TH, ad HN ; adeoque ratio Г.К ad NP datur; 
hoc eft ratio rectanguli FK in Z4 ad rectangulum NP in Z A. 
Sed rectangulum ГК in Z A datur; quare rectangulum NP 
in ZA etiam datur. Jam dantur pofitione гейх dux 2 Е, T; 


& in.A E fumitur punctum 7, in 1р54 vero Z T punctum N, 
& oportet. ducere per punctum Н rectam HP A, que auferat 
redangulum ZA in.NP datum. Dantur autem pofitione 
rete omnes HP A, рег Cafus Loci ТУЧ, fi fuerit punctum 
N intermedium inter Z & @.; vel per Cafus Loci VIÀ, fi fù- 
erit Z inter Ө & N: vel denique рег Cafus omnes Loci. fe- 

primi fi {шеги © inter puncta N & Z. o . з 
Componentur autem omnia hujufmodi. problemata fi pro- 
ducatur recta HT ad Njac duta recta ZN T ipfi Ав parallela, 
fiat ut HT ad HN ita rectangulum auferendum z ad aliud o. 
Dantur autem recte дпа ^ EN £ fcfe interfecantes in puncto 
N; ac in A E {fumitúr punctum Z, in ips vero ENT pun- 
Фот N. Ducantur igitur per punctum datum Н rete HP A 
( per cafus requifitos € Locis predictis Lib. 1. ), quz auferant 
iegmenta NP, ZA rectangula qualia rectangulo О conti- 
nentia. Dico eafdem rectas abícindere etiam fegmenta Г K & 
Z ^ qux comprehendant rectangula qualia dato ж. Quoniam 
enim F K eft ad NP ficut нг d Н N, erunt etiam rectangula 
TK in ZA adrectangula N P in Z A, in eadem ratione. Sed.z 
elt ad О etiam in ratione Hr ad HN: quare invertendo. & 
г Бие: permu- 


E 
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ermutando, rectangulum О erit ad NP in Z A; ut re&angu- 
um zad TK 1п ZA, Sed fecimus NP in ZA zquale rectan- 
gulo 0; quare etiam rectangula ГК in Z A «qualia funt rect- 
angulo 2. О. E. D. 
items autem duo Cafus, in utroque Loco, ubi Ө 
поп eft intermedium inter рип а N & 2: Ас juxta Diorif- 
mos Loci quarti & fexu, manifeftum eft quod, fi capiatur 
© A media proportionalis inter ӨМ, 9 Z ; ac ponatur ea ad 
utramque partem puncli ©; dein ducantur rectx HPKA, 
KZHA; utraque recta HA auferet rectangulum extremum: 
nempe rectangulum PN in ZA majus, ac EN in Z A minus; 
quovis alio rectangulo, juxta Cafus illos à rectis Ze, N ¥, 
vel ZE, N ¥ auferendo. Re&angulum autem maximum æ- 
quale erit contento fub HO & exceílum quo utrzque Z6, 
Өм fimul fumptz fuperant illam que poteft quater re&tan- 
gulum Ze in ON. Minimum vero equale erit contento fub 
HO & utrafque ZO, ON, una cum Ша qux poteft quater 
rectangulum Ze in ON fimul fumptas; рег limitationes 
Loci IV“ & ҮІ Libri primi, Quoniam vero re&angulum 
NP in ZA eft ad rectangulum TK in ZA ut NP ad rK, hoc 
eft, ut HO ad ТІ, erit rectangulum maximum TK in ZA æ- 
quale rectangulo TÎ in eZ {ON ¥ 4Z ON. Pariter erit 
re&angulüm minimum quale redtangulo r1 in © ZH} ON 
TY4Z9N. 1 | 
Hinc evidenter confequitur quod, fi ductà refa HNT, 
punétum N intermedium fuerit inter Ө & Z; vel punctum Z 
inter Ө & М; non nifi duobus Herren potfit proble- 
ma, quoties rectangulum datum = majus fuerit maximo vel 
minus minimo. Si veto æquale fuerit maximo vel minimo, 
fieri poteft juxta tres formas. Quod fi minus fuerit re&tangulo 
TIxOZ--ON— y 4Z0N; velmajus quam TIxO9Z-|- ON 
-FV4Z9N; tum quatuor diverfis rectis abfcindi poffunt 
fegmenta T К, Z A fpatium datum comprehendentia ; uti etiam 
in omni Cafu ubi punctum Ө intermedium reperitur’ inter 
unda Z & N. Hi enim reducuntur ad Cafus Loci feptimi 
ib. I. nec opus eft ut in his deducendis diutius immoremur. 
Нес autem particulatim demonítratà erant in octo Locis 
(nempe I, IIT, IV, V, IX, XI, XII, & ХШ.) Libri fecundi 
Apolloni, in Cafus XL fubdivitis, ad exemplum Lib. II. de 
SSe&ioue Rationis. Sed Refolutio & Compofitio ut & demon- 
ftratio in omnibus fere eadem eft. CAPUT 


EL i Y 
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CAPUT IL 


Coincidat jam punctum Z cum puncto Ө, ac capiatur ad 
libitum punctutn F, in recta AB. Si vero рипа Н & r fue- 
rint ad diverías partes ге A E, habebimus Cafíus Loci íe- 
cundi. Si ad eafdem; ас Г fuerit ultra 1 verfus A, propos 
nuntur Cafus Loci feptimi. Quod fi reperiatur Г inter pun- 
Фа M & I, Locus erit octavus 24po//onio, cui correfpondet no- 
nus in опе Rationis. Singuli autem Loci quaternos ha- 
bent Cafus, quos tamen omnes eadem omnino methodo & 
refolvere & conílruere licet. | 1 

Ducatur enim recta НК A auferens rectangulum T K in ZA 
zquale dato. Jungatur НМГ, occurrens ipfi A E in puncto N. 
Ob fimilia triangula, erit ZA ad ZH, ut НІ ad IK; atque 
etiani ZN ad ZH ut HI ad IT : erit igitur rectangulum Z A 
in i K zquale rectangulo ZN in Ír (utrumque enim zquale 
eft re&tangulo dato ZH in НІ.) Quocirca AZ erit ad ZN ut 
TI ad IK ; adeoque in omni Cafu ZA erit ad AN ut Ir ad 
гк. Re&dangulum igitur Z A in ГК xquale erit re&tangulo 
AN in IT, Sed rediangulum ZA in TK datum eíl, ergo & 

A 


B 
rectangulum AN in 1T, раё autem теё IT, ipfa quoque 
NAdatur. Cumque pun&um N datur, punctum ^ etiam da- 
tur ; atque adeo recta HK A pofitione datur. 
x Compo- 
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Componentur itaque omnia hujus generis problemata, fi 
доа rectà HNT applicetur 8 datum X ad rectam 
гї; &à pundo N ponantur utrinque refe N A zquales 
latitudini invent. Jungantur ambe HAK. Dico utramque 
latisfacere problemati. Quoniam enim rectangulum 1K in ZA 
xquale eft rectangulo IF in ZN ; erit KI ad IT ut NZ ad 
ZA; adeoque dividendo vel componendo Kr erit ad IF ut 
NA ad AZ. Quapropter rectangulum KF in ZA zquale erit 
rectangulo IF in NA. Hoc autem fecimus rectangulo = æ- 
quale; erit igitur rectangulum KF in ZA zquale rectangulo 
=. Q.E.D. Etamfi vero quatuor Cafus habeant finguli hi 
Loci apud 24polloutum, non nifi duabus re&is rectangulum 
quodvis datum abfcindere licet,utrinque ab ipfa Н Г equaliter 
diftantibus. Manifeftum eft autem rectas puncto N propiores 
abícindere femper minora fpatia remotioribus. 


CAPUT Ш. 


Coincidat autem punctum N cum puncto Z; ita ut tria 
illa H, Z, r fint in eàdem rectà. Jam fi intermedium fuerit Z 
vel r, proponuntur Cafus Loco fexto in SecZione Rationis 
analogi. Si vero intermedium ponatur H, Locus erit unde- 
cimus ejufdem ; qui, ob omifTum in Lib. LI. de Seione Spatii 
feptimum, ab {оошо decimus numerabatur. Uterque au- 
tem Locus quatuor Cafus habet. 

Ducatur re&a Н К A, auferens re&angulum ГК in Z A dato 
хдпаје, ac ipfi AB per punctum Z vel N agatur parallela 
ZZT, [undà rea HTZ, erit ut HT ad HZ ita TK ad zx, 
atque adeo rectangulum ГК in Z A ad rectangulum Zx in ZA, 
eritin eadem ratione. Datur autem ratio НГ ad HZ, ut & 
rectangulum ГК in ZA: quare rectangulum Zx in Z A datur. 
Ventum eft igitur ad Cafus Loci tertii Lib. I. Dantur enim 
recle dux X T; AB; ac in utráque fumitur commune pun- 
&um Z ; oportet autem ducere per punctum datum H rectas 
HKA, {patia dato zqualia abícindentes, ut Zx in ZA, 

Componetur autem problema, fi fiat ut Hr ad HZ ita redt- 
angulum datum = ad rectangulum aliud О; ac ducantur rect 
H А auferentes à rectis X T, AE rectangula Zx in Z A zqua- 
lia rectangulo О. Hoc autem femper fieri poteft duobus mo- 
dis ad formam Cafuüum primi & fecundi Loci ПІ. Cafus 

autem 
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Autem tertius ejufdem limitem habet; nec eo modo abfcindi 
poteft rectangulum гк in Z^, quod minus fuerit rectangulo 
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нө in 49M. Quod quidem manifeftum elt ех pradicto 
Loco tertio. Rectangulum enim minimum +Z in 2 A ef ad 
minimum ГК in Z ^, ut HZ ad HT, five ut Ze ad eM: 
minimum eft antem НӨ іп 470 ё redlangulis Zz in 
ZA, quare etiam НӨ in 49 M minimum crit ё reclangulis 
TK in ZA juxta Cafum quartum auferendis. 

Hactenus {ооп veltigia, quantum ex analogià horum 
librorum licuit, infe&atus fum; ejufque methodum in refol- 
vendo problemate de Se&ioze Spatii non levi indicio aíle- 
cutus mihi videor: tantorum autem Cafüum minutias per- 
currere haud vacat. Reftat Locum Geometricum, quem tan- 
gunt гей omnes à pofitione datis АВ, A E, fegmenta aufe- 
rentes, datum fpatium continentia punctifque ad libitum 
fumptis Г, 2. adjacentia, exhibere. Qui quidem Zocus conftat 
ex binis oppofitis Hyperbolis commune centrum habentibus, 
non autem conjugatis ; fed quas hoc modo defcripferis. 

Per pun&um Г ipfi AE; ac per Z ipli АВ parallelze dux 
ducantur ut РГО ас Пых м; fefe interfecantes in в. Fi- 
ant ZM in ZM & TM in T P zqualia rectangulo auferendo z : 
atque ipfe ZF, TP dantur. Ponantur ZN, ГА, TH zquales 
ipli Z1, uti & T O, 22, ZI ipfi ГР xquales : ac manifeftum 
eft quatuor rectas parallelas contingere Loca quzfitum in 
pundis A, H, IL N; P,O, 1,2. Jungantur puncla oppouita 
OL ITH, AN, Z P, & habebimus quatuor diametros occurren- 

X2 tes 
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tes,inter fe in communi Hyperbolarum centro ©, in medio 
junds тейе ZT, quz proinde erit quoque diameter. Con- 
jugata autem femidiameter ad tranfverfam diametrum нп, 
erit recta Н», que media eft proportionalis inter Hr & HM 
gqualem ipfi Пи: re&a vero Iv, media proportionalis inter 
IZ & IM ipfi O м zqualem, erit conjugata femidiameter Hy- 
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perbole ejufdem ad diametrum От, per dictam 427 III. 
Conicorum. Jam fi fiant HB ipfi Hy, ac 1E ipfi 1v zquales, 
ac producantur utreque Eve 0, BuO 8, erunt hæ oppofita- 
xum Hyperbolarum НТІ, OZ П Afymptoti dux. Datis au- 
tem Afymptotis & punctis О, П; Н, 1, Curva ipfe per 42m 
114. Cowicorum levi negotio defcribuntur. Similiter, fi ca- 
piatur A e-media proportionalis inter AT, A M; ac fiat in MA 
produclà A« ipfi. Ac equalis, ac producatur recla «0€: e 
Ec 
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hzc una Afymptotorum Oppofitarum Curvarum A TP, &N, 
occurrens ipfi Ги in puncto 7. Fiat'etiam P ¥ ipfi Pr xqua- 
lis, atque erit recta Y « © X altera earundem Afymptotorum. 
Dantur quoque puncta A, P; N, z; unde & ip{x Hyperbole 
dantur pofitione, per eandem дат [14, 

Defcriptis antem utrifque Hyperbolis ; dico rectas omnes 
eafdem contingentes abícindere è rectis АВ, A E, fegmenta 
TK & Z ^ rectangula zqualia re&tangulis Z M in ZI vel r M 
in ГР continentia; hoc elt rectangulo = zqualia. Occurrant 
enim Tangentes recte parallelz П 2. N in punétis ^ ipfi vero 
OrP in pun&is ят. Capiatur autem, Exempli gratià, re&a 
Kaza contingens Curvam ПО. Ob parallelas Tangen- 
tes АН, П N, erit, per 422? ТЇЇ! Conic. rectangulum HK in 
пл zquale rectangulo HT in Пи; unde KH ad Hr исип 
ad пл; ac dividendo KT erit ad HT ut ga ad AH. Permu- 
tando autem KT erit ad ua, hoc eft T ad au, ut Hr five 
ZI1 ad Пл; unde per Converfionem rationis, T 7 eritad T 
five ZM, ut ZIT ad Z^; atque adco rectangulum r7 in Za 
zquale erit rectangulo Z M in Z П, hoc eft rectangulo Ж, per 
Conítructionem. | Huic autem. xquale eft rectangulum KF 
in Z^; quia KT eft ad Tz ut ZA ad Z^. Ergo conftat pro- 
pofitio; nec pluribus opus eíl, cum eodem omnino argu- 
mento, mutatis mutandis, idem de quàvis айа Tangente de- 
monítlrari poffit. 

Hinc aperitur alia, & à precedentibus diverfa, methodus 
componendi problemata hac in rectis non parallelis, refe- 
rendo ea ad duo priora Loca Lib. l. Quoniam enim rect- 
angulum ZIT in MH zquale eft cuivis rectangulo ПА in HK, 
'à rectà quávis КА contingente Hyperbolas O Z t1, H ТІ, dia- 
metroque ITH occurrente, асо ; eademque recta K A ab- 
Ícindit etiam restangulum Z ^ in ГК zquale re&angulo dato 
ZI in ZM : Si in recta TIZN loco Z caplatur punétum П, & 
in AB punctum Н loco puncti Г; ac fiat ut ZM ad MH па 
rectangulum auferendum z ad aliud O : deinde per punctum 
quodvis datum ducantur (juxta Cafum JI. Loci primi, vel 
Саю П. & Піч" Loci fecundi Lib. І.) recte dux КА 
auferentes rectangula ПА in HK zqualia reétangulo O, hoc 
eft re&angulo ZT in MH: manifeltum eft eafdem rectas K ^ 
abícindere femper re&tangula гк in 2 A qualia rectangulo 
£, five ZIM in MZ. Similiter fi capiantur puncta A ? N 

осо 


e 
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loco ipforum r & Z; ac ducantur reéte duæ KA auferentes, 
‚ per eofdem Cafus, rectangula АК in N^ zqualia rectangulo 
MA in ZN: едет гей abícindent etiam rectangular K in 
2 А «qualia rectangulo dato ar five ZN in ZM, hoc eft, 
rectangulo =, Conílat autem bis duas femper duci pofle 
rectas, juxta Caf. П. & III. Loci fecundi, quia limites non 
habent hi Cafus: adeoque femper quatuor dari refponía, (i 
fuerit punctum datum intra parallelas AB, МП. Determi- 
natur autem Loci primi Cafüs fecundus; unde certis tan- 
tum conditionibus polfibile erit problema, fi punctum unde 
ducenda funt re&z, fuerit extra parallelas illas. Limites au- 
tem habentur ex iis quz in Loco illo tradita funt. Hzc omnia 
etiam demonftrari poffunt in rectis duabus parallelis A E, P 9, 
codem modo eafdem oppofitas Hyperbolas contingentibus: 
quia гей omnes КЛ, auferentes rectangula z A in P æ- 
qualia re&tangulo ZM In ГР; atque etiam auferentes rect- 
angula I A jn От zqualia rectangulo 1 M in r O, abícindunt 
quoque rectangula ГК in Z A zqualia rectangulo T M in PF 
vel Zz, hoc elt, re&angalo dato Ж, per Conílructionem. 
© E. D. 

Hac autem levia funt Prop. 424* III! Conzcorum Corolla- 
ria nec pluribus profequenda. Quoniam vero Pappo vifum 
e(t has duas, Rationis nempe бс Spatii, Sectiones, totidem 
generalibus Propofitionibus, in Prefatione ad VIIvwm. defcri- 
ptas dare; experiri placuit an earundem etiam folutiones 
pari compendio tradi non poffint. Cumque qua hactenus 
dicta funt, harum Artium Studiofos tantum refpicere vide- 
antur; Mathemaucorum peritos jam alloquor; utriufque 
problematis generalem effectionem omnium  fimpliciffimam 
ac maxime concinnam expofiturus: unde etiam admiranda 
analogia & affinitas inter has duas fatis fuperque elucebit. 

Duabus rectis AB, дЕ ройпопе datis, cxterifque ut in 
precedentibus; ducantur utrique data parallele HO, H1: ac 
jungatur recta ГН, ad occurfum cum recta AE fi opus fu- 
erit producenda. Eidem autem occurrat in puncto м. De- 
inde applicetur rectangulum auferendum ad rectam r1, ita 
ut rectangulum ГІ in 20 zquale fuerit rectangulo dato Ж: 
ac ad utramque partem ponatur recta 2 П, ad I & П>. Ap- 
plicetur jam rectangulum 27П in Өм excedens quadrato, 
utrinque ad retam МП2; ac fi fieri poflit, euam ad МП 

deficiens 
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deficiens quadrato; & habebuntur omnia punéta A: per 
quz ducantur rectz HKA. Dico rectas omnes H K A folvere 


problema. Quoniam enim rectangulum NA in АП zquale — 


eft rectangulo ON in ZTI, erit A I1 ad п2 ficut ON ad NA; 
atque adeo IIA erit ad AZ ut ON ad өл. Sed өм eft ad 
9 A ficut IK ad IT (ob qualia rectangula 6 N in IT & өл 
In IK.) Erit igitur ПА ad AZ ficut KI ad Ir. Quocirca 
UZeritad ZA ut KT ad IT: unde rectangulum IIZ in ІГ, 
quod zquale fecimus rectangulo z, erit quoque rectangulo 
: х in ZA zquale. Adeoque refe HKA Íolvunt pro- 
ema. 


er uu 
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Quod б auferenda fuerit ratio FK ad ZA, quz fuerit ut N 
ad о; lifdem manentibus, fiat ut N ad O ita Ir ad ZM, ac 
ponatur 2 utrinque ad П & П2. Dein applicetur rectan- 
gulum ON in ZI excedens үне utrinque ad rectam 
ӨП; atque etiam, fi fieri pollit, applicetur idem deficiens 
quadrato ad re&am o П>: ac puncta applicationum defigna- 
bunt poffibilia quxque puncta A, per quz ductz rete HK A 
folvant problema. Quoniam enim rectangulum © A in An 
demie eft rectangulo ON in TZ, erit © A ad ON ficut Zi 
ad пл. Sed 6 A eft ad ON ficut. IT ad IK (ob rationem 
modo dictam) igitur TI eft ad IK ut ZII ad Пл: adeoque 
TI erit ad TK ficut ZM ad AZ. Permutando autem ГІ erit 
ad ZT ficut r К ad Z A. Sed fecimus r I ad ZM ficut N ad О. 
Quapropter r K eft ad ZA ficut N ad o. Q. E. D. 

. Infüper adnotare licet, quemadmodum in SecZione Spatit, 
in Cafibus ubi © non fuerit intermedium inter 2 & N, rect- 
5 angulum 


163 De Setlione Spatii. 


angulum máximum zquale eft eo quod fit fub 1r in ON- 
Ө2 —« 4NO9Z; minimum vero xquale rectangulo ГІ in 
eoN-4-e6z-FV4NOZ Sic in Sectione Rationis, cum pun- 
étum N non fuerit inter © & Z, ratio minima eadem elt ас 
ratio ipfius TI ad ON --NZ —4 46 м2: maxima vcro гае 
tio erit ut eadem ГІ ad 9 N--NZ-]- V 49 NZ. 

Reducitur autem problema de ducendà Tangente ad Cur- 
vam Parabolicam, (cujus dux quzlibet Tangentes aliquo 
modo dentur, una cum pun&o contactüs in utráque; vel fi 
dentur tres Tangentes cum puncto contactüs in earum ali- 
quà; vel etiam quatuor Tangentes abíque puncto ) ad illud 
de Secioue Rationis, per са qux in Scholiis ad finem libri 
utriufque tradita funt ; quia гей omnes datam Parabolam 
contingentes, auferunt à datis Tangentibus fegmenta datam 
inter fe rationem habentia, ad modum eo loci demoníflratum. 
Per priora autem duo Loca Se&owis Spatii Lib. I. datis 
magnitudine & pofitione diametris quibuívis conjugatis vel 
Ellipfeos vel Hyperbole, duobus modis defignantur Tangen- 
tes à dato quovis роп» ad contactum Conifectionis du- 
cendz, etiamfi Curva пой defcripta fuerit. Nam fi per ex- 
tremitates unius diametri ducantur recte duz alteri diametro 
parallele, & теа de pun&o dato ducendá abfcindantur feg- 
menta rectangulum æquale quadrato alterius femidiametri 

continentia, extremitatibufque prioris diametri іп parallelis 
datis adjacentia; рег converfam propofitionis 4247 Lib. П. 
Conic. conftat rectam illam contingere. Ellipfin. vel Hyper- 
bolam, cujus funt diametri datx. : Compofitio autem бег per . 
Caf. lm.& III", Loci primi, vel primum fecundi in Ellipfi; 
& рег Idem, primi, vel Il”. & III». fecundi Loci in Hy- 
perbola: ut perpenfis iis quz pag. 143,144. tradidimus mar 
nifeftum erit. Atque hic eft ufus harum Sectionum non con- 
temnendus quidem: fed & ad altiora, nempe ad folidorum 
Problematum Compofitiones, eas adhibuitie Veteres, apud 
fummum Geometram non levis eft fufpicio, 


аа 


^ p. ; | 
E alia eni 6M 1T f 

OA m IK] · | 

, Ram QN: MB :: LT: НӘ:: QT: IR. ор 
MOLI 18x AN. Е 

Яилтнот 1K:K2:: HI: КА :: OQ: 1A 
андо IKxXQÀ— KIX O2. E 

а Ко ace AT де cht улё&4# 1 Kx QA аљ 
Айдер, m IKx ANE Кахег+1кхә Л 

= KQxMAO€4 Ка А 1K x М 2Kxvo 
TAXAN @КхЛ 6+ 2гхМ СО adito. 


IK pe vM AexIK- ІГ МО. 
: d 


* 


